
D E A R I T H M E T I C A L I B , X . 

f e u c a p í t u l o q u a d r a t í a ? q u a l í s r e b u s & n u m e r o a d d c s q u a d r a t o d í 

m í d r j r c r u m n u m e r u m a s q u a t í o n í s , & t o t í u s a c c i p e r a d í c e m q u a * 

d r a t a m , c u í a d d e d í m í d í u m n u m e r i r e r u m , & a g g r e g a t u m e l t r c í 

a : f t í m a t i o . E x e m p I u m ; f i t i q u a d r a t u m a c q u a l e 1 0 r e b u s p : 1 4 4 , d u e 

5 írl f e f i t 2 5 q u a d r a t u m d í m í d r j r e r u m , a d d e 1 4 4 f i t 1 c u i u s e f t 

I 3 , h u ! c a d d e 5 d í m í d í u m n u m e r í r e r u m , f i t 1 8 3 í e f t í m a t í o r e i . R u r * 

Tus f i t i q u a d r a t u m í e q u a l e - ^ r e i p : 1 1 , d u e j - d í m í d í u m n u m e r í r e s 

r u m í n f e , f i t j , a d d e e i 11 , f i t ii-j,accipeR> q u a e e f t 3 y , c u í a d d c y d í m í 

d í u m n u m e r í r c r u m , f i t 3 y , r e i a : f t í m a t í o . R u r f u s , f i t i q u a d r a t u m 

a c q u a l e i o r e b u s p : 6 , d u e 5 i n f e d í m í d í u m n u m e r í r e r u m , f i t 25, 

a d d e e i 6 f i t 3 1 , h u í u s R z a d d e 5 , d í m í d í u m n u m e r í r e r u m e r í t r e i 

a c f t í m a t í 0 , 1 ^ 3 1 p : 5 . R u r f u s f i t 1 q u a d r a t u m s c q u a l e r e b u s RJ12 p : 

2 2 , d u e R Í 3 i n f e f i t 3 , q u a d r a t u m d í m í d p n u m e r í r e r u m , a d d e e i 2 2 f i t 

2 5 , h u í u s r ; e f t 5 , c u í a d d e R 2 3 , q u o d e f t d í m í d í i i m n u m e r í r e r u m , f i c t 

r e i a c f t í m a t í o 5 p : R : 5 , & f i i n h o c c a f u n u m e r a s f u í f í e t 2 0 , ef l fet r e i 

a : f i : í m a t i o R i 2 3 p : R z 3 , & f i f u í í T e t n u m e r u s 5 ? , e f t è t a ; f t í m a t í o r e Í R z 1 2 

3 , q u o d e l i d i cere ,R2 2 7 , & f i f u í f í e t 1 q u a d r a t u m a r q u a l e r e b u s 

RJ 12 PIRT c u b . i o n u m e r í , d u c u t p r í u s R2 3 , d í m í d í u m n u m e r í r e r u m 

infc,fit3.addeei Rzcub;io,fit3 p:R2 cub.io, huíus accípe radícem, 
qufcftRiv:^ pjRicub.io-cuí addedímídíum numerirerum & fiet 
xftímatireÍRí3p:Ri vr^ptRícub.io. &hacuaríetate exemplorum 
híc ufi fumus,ut ín relíquís idem fieri poíTeíntellígas,tum etíam ea* 
dem ín duabus fequentibus regUlís experíre,qiiandò quídem nos 
duplici exemplo cotentí erímus. Manífeftum eftígítur,quod híc 
bis addimuSjfcílícet numerum quadrato dímídrj rerum,& dímídí* 
um rerum radiei aggregatí,&: hoc eft,quod in carmine díximus,da, 
bis,quafi,bis íunge. 

R E G V L À !Í . 

S i a u t e m n u m e r u s q u a d r a t o & r e b u s a ? q u a l í s f i t , q u a d r a t o d i * s 

m í d r j n u m e r í r e r u m a d í ^ c i e s n u m e r u m a c q u a t í o n í s , & t o t i u s , a g = s 

g r e g a t í a c c í p e r a d í c e m , à q u a m i n u e d í m í d í u m n u m e r í r e r u m , o C 

r e f i d u u m e f t r e í a e f t í m a t í o . E x e m p l u m , i 4 4 , a e q u a t u r 1 0 r e b u s è í t 

q u a d r a t o , d u e 5 , d í m í d í u m 1 o n u m e r í r e r u m , í n f e , f í t z 5 , h u i c a d d e 

! 4 4 f í t i Ó 9 , h u í u s r ç e f t i 3 , à q u a a b r j c e 5 , d í m í d í u m n u m e r í r e r u m , 

r e l í n q u e t u r r e i á s f t i m a t í o 8 • R u r f u s , f i e 6 a e q u a l i s 1 0 r e b u s p : t 

q u a d r a t o , d u ( f t o 5 d i m i d i o r e r u m í n f e f i t i 5 . a d d e f i t 3 1 , e x h u « 

i u s r a d í c e a b í j c e 5 , d í m í d í u m n u m e r í r e r u m , fit RZ 31 m : 5 , tjz* 
q u a t i o . 

E x h o c p a t e t , q u o d h a c c r e g u l a à p r a ? C c d e n t í f o l u m d í f F e r t , q u ò d C o r m ° 

m í n u a t d í m í d í u m n u m e r í r e r ú . A b a g g r e g a t í r a d í c e , u b í í l i a í u n g e 

b a t , & : h o c e f t , q u o d í n c a r m i n e d í x í m u s . A d m í , q u a f i , a d d e p r i m o , 

C c j d e í n d é 

/ 
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d e í n d c m í n u e , f c í l í c e t , a d d e n u m e r u m q u a d r a t o , & m í n u e d í m í d í * 

u m n u m c r í r c r u m p o f t m o d u m a b a g g r e g a t í r a d í c e . 

Cor"'. E x q u o p a t e t q u ò d d i f f e r e n t i a e f t í m a t í o n í s q u a d r a t í , ç q u a l i s re« 

b u s & n u m e r o , & n u m e r i a c q u a l í s r e b u s & q u a d r a t o , e f t n u m e r u s 

r c r u m a d u n g u c m , u b í í n e í f d e m r e b u s & n u m e r í s f t a t u a n t u r , u e l u t 

a : f t í m a t í o q u a d r a t í a c q u a l í s 1 0 r e b u s p : i 4 4 c f t i 8 , & a e f t í m a t i o 1 4 . 4 

x q u a l i s q u a d r a t o 8 c 1 0 r e b u s e f t d i f f e r e n t i a 1 8 & 8 e f t 1 0 . 

R E G v LA m . 

( S S i u c r ò r c s a c q u a l e s í í n t q u a d r a t i s 8 í n u m e r o , e l u d o , u t pr íus ,d i«s 

m í d í o n u m e r i r e r u m í n f e , & a b e o d e t r a c f t o n u m e r o s e q u a t í o n í s , 

r a d i c c m r e í i d u i m i n u e e x d i m i d i o n u m e r i r c r u m , a u t a c i d e , & t a m 

a g o r e g a t u m q u â r e f i d u u m e f t r e í a f t í m a t í o . E x c m p l u m . 1 q u a d r a * 

t u r n p : 16", a q u a t u r i o r e b u s , d u d o 5 i n f e f i t 1 5 , u t p r i u s , d e i n d e m u 

n u e 1 6 e x ^ r e l í n q u í t u r ^ , c u i u s í ^ q u a ! e f t : 3 , a d d í t a u e l d e t r a d a a 5 

d i m i d i o n u m e r i r c r u m , o f t e n d í t r e i a e f t í m a t í o n c s , 8 a d d í t a , & 2 d e * 

t r a c t a , f i i g í t u r 1 0 r e s í í i m a n t u r q u c e f i n t 2 e r u n t 2 0 , & t a n t u m er i t 

q u a d r a t u m 2 c u m t í > , í t e m f i í u m a n t u r 1 o r e s q u a ? f i n t 8 , e r u n t 8 o , 

t a n t u m e f t q u a d r a t u m 8 , a d d í t o e i 16. R u r f u s f i d i c a m , 1 o r e s , 

a s q u a n t u r 1 q u a d r a t o p : 6 , d u d o 5 d i m i d i o n u m e r i r e r u m í n f e , f i t 

2 5 , d e t r a c t o a u t e m ^ r e l í n q u í t u r 1 9 5 c u i u s R t a d d í t a u e l d e t r a d a e x 

5 , o f t e n d í t r e i a c f t í m a t í o n e s , m a í o r e m q u í d e m } p : r £ 1 0 m i n o r e m 

u r r o 5 nr.T£ 1 9 . 

UoUndum„• Q u o d f i d e t r a d í o i p f a n u m e r i , à q u a d r a t o d í m í d r j n u m e r i re# 

r u m f i e r i n e q u í t , q u g f t í o i p f a e f t f a l i a , n e c e f f e p o t e f t q u o d p r o p o n í * 

t u r , f e m p e r a u t e m p r o r e g u l a g e n e r a l í i n h o c t r a d a t u t o t o e f t o b f e r 

u a n d u m , q u ò d c u m e a q u a e p r e c í p í u n t u r f i e r i n o n p o f l i m t , n e c il* 

l u d q u o d p r o p o n e b a t u r f u í t , n e c e f f e p o t u í t . N u n c a u t e m f u b í u n * 

g e m u s a l í q u a s q u a e f t í o n e s , d u a s e x M a h u m c t e ^ e l í q u a s n o f t r a s 

e x o m n í b t i s h i s , q u a s n c c m u l t i p h d p o f i t i o n e , n è c | î i ï > p r i a u t u n t u r 

r e g u l a , d í f f i c í l í m a s , 

Q _ 7 A E s TI o T. 

Qttijl.u E f t n u m e r u s , à c u i u s q u a d r a t o f i a b í e c e r í s y & ^ - í p f i u s q u a d r a * 

t i , atq? í n f u p e r 4 , r e f i d u u m a u t e m í n f e d u x e r í s , fiet p r o d u d u m 
a x j u a l e q u a d r a t o í l l í u s n u m e r i , & e t í a m 12. P o n e s í t a q ? quadratum 
n u m e r i í n c o g n í t í q u e m q u a s r i s , e í f e 1 r e m , a b í j c e j e í u s S c in íu* 

p e r 4 , f i e t ^ r c í m : 4 , d u c í n f e f i t í | ^ q u a d r a " p : i é ' m : 3 j r e b u s , & h ° c 

e f t í e q u a l e u n i r e i , & i 2 , a b í ^ c e f i m í l í a , f í e t i r e s í e q u a l í s ^ c j d ^ p ^ 

m:^ ~ r e b u s r e d d e q u o d eft m i n u s , a l t e r í p a r t i , p r o u n í u e r f a l í regu* 
l a > e r f r t r e s 4 y a q u a l e s 1 ^ : q d r a t i p : 4 , q u a r e p e r q u a r t a m r e g u l a m 

tertrj c a p í t u l í , d í u í f i n u m e r u m r e r u m & 4 p e r ^ n u m e r u r r t q d r a t i , 

6 f i e n t r e s 2 4 ^ e q u a t e s 2 3 f f p : q d r a t o , q u a r e p e r t e r t í a m r e g u l a , d u 
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tes i2^ín fe,fiet 1 5 5 m í n u c 23 £ fient 152^ , Huius rçiéit 11 
quamaddead 12 ̂ dímidíumnumerirerum,fiet£ftímatiorei qücfi 
ta 24.,fcílicet quadratí cuius radix,eft numefus ille qui quaritur. Ex 
ll<5c docemurper principalia capítulauitare dcriuatiua,nam in pós 
fitionerei pro primo numero, fuifiet quadratum eíiis operatíonís 
fundamentum, & perueníflesad iquad'qd1 ' p:23^a?qualia.'4 ~ 
quadrato,quare ha;cfit tibi pro exemplo, nuncfequamur fecun* 
dam illius; 

q _ V A E J T I O ! ! . 

F u e r u n t d u o d u c e s q u o r u u n u s q u í f q ? d i u í f i t m í l í t i b u s f u i s á u * Quífi. 

r c o s 4 8 . P o r r o u n u s c x h í s h a b u i t m i l i t e s d u o s p l u s a l t e r o , & M i fecunda 

q u i m i l i t e s h a b u i t d u o s m i n u s , C o n r i g i t u t á u r e o s q u a t u o r p l u s , 

f i n g u l i s m i l í t í b u s d a r e t , q i i a c r í t u r c j u õ d u n i c u i ç p m i l i t e s f u e r i n t í 

P o n e n u m e r u m m i l í t u m m i n o r e m 1 r e m , m a i o r e r i t 1 p o f ° p : 2 , q u i a 

í g í t u r f u m m a d i l l : r í b u e n d a g q u a l í s í u í t , m a n í f e f t u m e f t , q u ò d q u a n 

t i t a t e s e r u n t p r o p o r t í o n e f i m i l e s , e f t a u r i * 4 d u o d e c i m a p a r s 4 8 , 

m u l t i p l i c a i g i t u r ^ í n 1 p o f m p : 2 . f i t ^ p o f ~ p : ^ h o c m u l t i p l i c a p e r 

n u m e r u m p r í o r ú h o m i r t u r r i , f i t ^ q u a d r a t í p : i r p o f 5 , d u c u e r a o m * 

n i a a d 1 q d m , f i e t 1 q d ' p : 2 p o f b 9 , £ q u a h a 2 4 , a c c i p e d i m i d í u r h r i u m e * 

r i r e r u m 8 í e f t , d u c í n f e , f i t i , a d d e a d 2 4 , f i t 2 5 , a b h u i u s r ç u í i i n u e t 

d i m i d i u m n u m e r í r e r u m , f i t 4 , n u m e r u s h o m i n u m m i n o r , & 6 m a * 

í o r , & p r í m í s o b t í g e r u n t a u r e i i 2 p r o f i n g u l o , a l r j s 8 p r o f i i i g u l o . 

m u l t i p l i c a d o a u t e m í l i a , q u a n d o r e d u c i t u r q u a d r a t í p a r s a d í n t e à 

g r u m f i t p e r e x c e f l u m h o m i n u m , f c í l í c e t 1 2 p e r 2 . E t c a u f a í n h o c e f t , 

q u ò d p r o p o r t í o d i f f e r e n t i a e f e c u n d a s a d p r i m a m , e f t u t a g g r e g a t í 

q u o d d í u í d í d e b e t a d p r o d u c f l u m e x n u m e r o h o m i n u m i n u í c e m , 

u e l u t p r o p o r t í o 4 8 a d 2 4 , p r o d u c f t u m e x 4 í n é " , e f t u e l u t 4 d í f f e r e n 

t i a e a u r e o r u m a d j ^ d í f f e r e n t í a m h o m i n u m , 5 í p e r h a n c d o c u í t m o * 

d u m o p e r a n c f y p q u a e f t í o n i b u s p r o p o r t i o n u m , & p r ç c í p u è q u a n « 

d o u o l u m u s r i t i m e r u m í n t é g r u m , u t i n h o m i n u m n u m e r o , i n q u i * 

b u s p e r a b f ü r d u m e í f e t í n t e l l i g e r e m e d i u m h o m í n e n ^ n e d ú q u a n * 

t i t a t e m a l i q u a m a l o g a m f e u l a t u s . 

Q_v AE s T i Ò i r r. 
N u n c a u t e m p r o p ò n a m u s q u a e f t i o n e s n o f t r a s , q u a r u p r i m a e f t qu^í 

f i m i l í s p r a e c e d e n t í . D u a e f o c í e t a t e s h o m i n û , q u a r û u n a c o n d n e b a t tcrtù, 

3 h o m i n e s p l u f c p a l t e r a , d í u í f e r ü t e q u a l e s a u r e o r u m n u m é r o s , q u i 

e r a n t 9 3 p l u s n u m e r o h o m i n u m i p f o r u m ù t r i u f q ? f o c i e t a t i s f i m u l 

i u n c t o r u m , & p r o f í n g ü l í s h o m i n i b u s f o c i e t a t i s m í n o r í s , c õ t í g e r ú t 

a u r e i 6 p l u s , q u â m h o m i n i b u s f i n c u l i s m a i o r i s f o c i e t a t i s . P o n e s 

n u m e r û p r i m g f o c i e t a r i s r e m u n a m , h a b e b í t í g í t u r f e c u n d a i o r i e t a s 

r e m à : 3 p : q u a r e f u m m a a u r e o r u m , q u ç e f t p : u t r a q $ f o c i e t a t e , e f t 
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duabus rebus,proportioautemex* i pof. 
ccffus aurcorúé> qui contíijguntfocíetatí i pof.p.^. 
m í n o r i , a d e x c e í l u m h o m í n ú , f c í l í c e t a d 3 , 9 3 

e f t u t í u m m í E a u r e o r u m , a d p r o d u & u m 2 p o f . p:<-)6 
e x n u m e r o h o m í n u m p r i m a : f o c í c t a t í s , 

i n n u m e r u m h o m í n u m f e c u n d a : f o c í e t a * l p 0 f . p : 4 8 

t í s , p r o p o r t i o a u t e i n 6 a d 3 , d u p l a e f t , í g í * x q d . p : 3 p o f . 

t u r p r o p o r t i o 2 p o f " " p : 6 9 a d 1 q d " p : 3 x q d . p : 2 

p o f ° 9 p r o d u c f l u m e x 1 p o f n c i n i p o f í m p : ? , ^ 

e f t d u p l a , í g í t u r d í m í d í u m 2 p o f - " p j ^ q u o d e f t R z í p o P p ^ S , * * 

q u a l e e f t , i q d " p : 3 p o f ü 9 , a b i e < f t a í t a c p 1 p o f n í e x u t r a q u e p a r t e , f í e t i 

c j d p : 2 p o f * 5 9 a s q u a l e 4 8 , d u c í t o d í m í d í u m 2 í n f e , f i t i , n a m dími* 
1 d í u m 2 e f t í j h u i c a d d e 4 8 , f i t 4 ? , h u í u s r a d i x e f t 7 } à q u a m i n u e 1 d i * 

m í d í u m n u m e r í pof"™, h a b e b í s a c f t í m a t í o n e m p o f " , & n u m e r u m 

primas f o c í c t a t í s é , í d e o n u m e r u s h o m í n u m f e c u n d a : f o c i e t a t í s , e f t 

3 , p ; f c í I í c e t , h o r u m í í f i a t c o l l e & í o j a d d a n t u r ^ i n f u p e r ^ f i e t n u m e * 

r u s a u r e o r u m 1 0 8 , p r í m í s i g í t u r a u r e í 1 8 , f e c u n d í s i 2 , p e r c a p i t a 

c o n t í g c r c . A l í t e r & f a c í l í u s e x p e r t í s í n o p e r a t í o n í b u s p o f i t í o f i a t 

u t p r i u s , c r í t c p f u m m a a u r e o r u m 2 p o f e 3 p : d i u í d e p e r p o f i t í o * 

nemÔLpofitíoncmp:3,habebís-^y~^^-aEqualê 

í g í t u r d e t r a d o ^ P p , 9 ^ c x * , r e l í n q u i t u r ^ , a t e x t a l i d e , 

t r a c t í o n e fit^^'p
P

?
: . í g í t u r h o c e f t a s q u a í e á.diuifís i g í t u r 6 p o f 1 1 9 

8 8 - p e r 6 , e x í b í t í q d m p : 3 p o f 1 * 9 , n a m f i d i u í f o 1 0 p e r a e x i t 5 , d í * 

u í f o i 0 p e r 5 e x í b í t a , í g í t u r d í u í f i s 6 " p o f . p : i 8 8 . p e r 6" ,ex i t 1 p o f i t í o 

p : 4 8 , & h a : c í c q u a l í a f u n t 1 q u a d r a t o p : 3 p o f i t í o n í b u s , q u a r e u t 

p r í u s , r e s u a l e t 6". 

Q _ V A E S T Í O Í Í N , 

quxJI.40 E f t n u m e r u s , c u i f i a d d a n t d u g r a d i c e s , a g g r e g a t o u e r o i t e r í í ad* 

d a n t u r d u a : r a d i c e s í p f i u s a o g r e g a t í , f i e t t o t u m »0, t u n c d i c e s , 1 0 ar* 

q u a l i s e f t f e c u n d o n u m e r o 6 C d u a b u s e í u s r a d í c í b u s , p o n e m u s i g í t 

n u m e r a a g g r e g a t u m f ê c u n d u m , i q d h í c , c ú d u a b u s r a d í c í b u s , 

a : q u a l i s e f t í o , í g í t r e i g f t í m a t í o p e r f e c u n d a r e g u l a , e f t r ç * 1 1 m : i , í g ^ 

a b r j c e d u p l u h u í u s e x i o , r e l í n q u e t u r a g g r e g a t u m 1 2 m : 1 ^ 4 4 , h o c 

a u t e i n e x f u p p o f i t o c o n f t a t e x q d r a t o & d u a b u s r a d í c í b u s , í g í t u r 1 

q d m p : j p o f b 9 a s q u a t u r 1 2 4 4 , d u c i t o i , d í m í d í u m n u n t e r í r e * 

r u m í n f e , f i t 1 , a d d e e i n u m e r u m f i t 1 3 m : i ^ 4 4 , a c c i p e r a d í c e m , & c x 

e a m i n u e i d í m í d í u m n u m e r i r e r u m , h a b e b i s r ç z v : i 3 m : R z 4 4 n* 1 '» 

h a n c í g í t u r d u p l í c a t a m , f i d e t r a x e r i s e x a g g r e g a t o , r e l í n q u c t u r n u * 

m e r u s p r i m u s p r o p o f i t u s , 1 4 m : 1 ^ 2 4 4 M ; R Í V : 5 A M : 1 ^ 7 0 4 , & í t a 
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1 4 m:R> 4 4 m:R> v:52 m;Rt 7 0 4 

due radices eiusR>v:5 2 m:Rz 7041^2 

a g g r e g a t u m 1 2 m : R 2 4 4 

d u c r a b í c e s h u i u s R 2 4 4 m i 2 

a g g r e g a t u m 1 0 

p o f ï è s r e g r e d i e n d o q u a 

t u m l i b e t p r o e e d e r e , a b 

u l f c i m o f e m p e r i n c h o a i i 

d o t e r m i n o . P r o l i x i o r 

a u t e m e r o h i e i n e x e m « 

p l í s , q u o n i a m h a c c c a p i * 

t u l a m e r c a t u r a è m a x i m e c o n u e n i u n t , t u m q u i a t y r o n e s i n h i s i n t r o s 

d u c u n t u r , u c l u t & p a r u o s p u e r o s f o l e n t m a g i f t r i d i l i g e n t i u s m i * 

m i t a q u a ? q j d o c e r e , t u m u e r d q u o d e a d e m i n r e l i q u i s p o f t m o d u i r i 

f a b r i c a r e p o í T ü m u s . 

Q _ V Ä E S T I O v . 

I n u e n í a s n u m e r u m , à q u o d e t r a c l a R2cubica,&refîdu0 a d d i t a ^ r -

f u a q u a d r a t a r a d i c e , p e r f î d a t u r p r i m u s n u m e r u s . P o n e s i t a q ? r e f i s 1u,nt*> 

d ü u m i ! l u d à q u o d e t r a x i f t i r a d i c e m c u b i c a m eíTe i q u a d r a t u m , a d s 

demus í t a c p e i r a d i c e m q u a d r a t a n i & f i e t 1 q u á d r a t u m p : 1 p o f n £ , & 

h o c a s q u a l e e f t 1 c u b o , n a m e x e o q u ò d a d d i t o á d 1 q u a d r a t u m t a n s 

t u m f î t q u a n t u m c r a t p r i u s , i g i t u r q u o d a d d i t u r s e q u a l e e f t e i q u o d 

m i n u i t u r , m i n u i t u r a u t e m R Í c u b i c a t o t i u s q u a n t i t a t i s , i g i t u r p o p 

e f t r a d i x c u b i c a a g g r e g a t i , q u a r e a g r e g a t u m e f t c u b u s , & h i e ae 'qua* 

c u b u s R i } p : a 

qd™ i -7 I 

l i s e f t i q u a d r a t o p : i p o s . ' d e p r i m e p e r i p o f . h a s 

b e b i s i q d m % q u a l e 1 p o f . p : 1 , p o f i t i o i g i t u r e f t R21 

^ p : ~ , a t n u m e r u s p r i m u s f u i t c u b u s p o f i t i o n i s , 

i g i r u r p r i m u s n u m e r u s e f t R Z 5 p : i i 

Q V AE S T I o V I; 

Q u i d a m t e r i u i t a d n u n d i n a s ' , i n p r i m o i t i n e r e r e t u l i t d u p l u m Q s ^ -

e i u s q u o d a t t u l c r a t , i n f e c u n d o c u m d e t u l i í l è t t a l è d u p l u m f e c u m , ^ * ^ 

r e d r j t c u m e i f d e m p e c u n i ) s , & r a d i c e e a r u m & d ü o b u s a u r e i s p l u s , 

h o c t o t u m a u t c m f e r u a u i t , r e d r j t q ? c u m e o a d r i u n d i n a s t e r t i o > & 

f u p e r l u c r a t u s e f t t a n t u r n , q u a n t u m e i f e t i l l u d q u o d p r o d i i c c r e t u r 

e x p e c u n r j s q u a s f e c ú a t t u l c r a t i n f e d u < f t i s , a c e t i a n i q U a t u o r a u r e o s 

p l u s , r e u e r f u s e f t a u t e m a i m 3 1 0 a u r e i s , q u e r o i g i t u r , q u a n t u m a t t t t 

l i t f e c u m p e c u n i a r u m , i n p r i m o í t í n c r e d D i c c s r e t u l i t á u r e o s 3 1 0 S i 

h o c f u i t x q u a l e p e c u n r j s f e c u n d i i t i n e r i s S i q u a d r a t o e a r u m o i 4 p: . 

i g i t u r p e c u n i a ! q u a s a t t u l i t f e c u m i r t 3 0 i t i n e r e , q u a d r a t u m a r q u a t u r 

•yo6 a u r e i s , a b i e < f t o c o m m u n i t e r n u m e r o 4 , p o n e m u s i g i t u r p c c u * 

n í a s q u a s f é c u n i a t t u l i t i p o f c m , e t h a b e b i m u s 1 q d ^ p : 1 p o f n r £ q u a l e 

3 0 6 , i g i t u r e x f e c u n d a r e g u l a , r e s u a l c t r z 3 o 6 ± m : ~ . q u o d e f t d i c e r e 

1 7 S i t o t a u r e o s d e t u l i t l e c u m t e r t i o i t i n e r e , 8 c t o t h a b u e r a t i n f e s 

c u n d o i t i n e r e q u o s f e r u a u e r a t , d i c t u m e f t a u t e m , q u o d i n f e c u n d o 

i t i n e r e l u c r a t u s e f t r a d i c e m e o r u m q u o s a t t u l c r a t & 2 p : S i r e t u l i t 

3 7 , i g i t u r f i l u c r a t u s f u i í f c t r a d i c e m t a n t u m , r e t u l i i f e t ^ . i g i t u r p o f i * 

D d t i s 



ztf h l e r o n y m i c a r d a n ! 
tis pecunrjs quas fectí attulit i qdratum, habebímus i qdraturn p? i 
pofiequalíai5,igitexfccundaregula,rcs ualeti^^rmyj&froc dl: 
qdlucratus eftín fccundo ítínere,&cum hdcctiatn lucratus eft ao* 
reos 2, lucrum ígítur totum fuit eíus ítíncris í^p: i ipfe autem 
rctuíit domum áureos 17,ígítur íuítcum aureís15 y m:rç 15 hae 
pecunía: funt quas ín primo ítínereferuaucrat, &C fuerant dupíum 
eíus quod atmlerat, primo ígítur ítínereattulit ad nun din as díim-
díum 15 ̂ -aurcorum,quod eft 7 -nurçzj ̂ aureoruiru 

Q _ V A E S T I O v i r . 

Qu*J{. Quidam rexproconfulí ducentí exerci mm áureos mífit 128 0 0 r^ 

. 7 ut 7 o00 equitum8íJ000pedítum conduccret,ea eratftípendrí ra* 
tio,utprO fingulis 100 aureís,fcmper igpedítes plufquam equítcs 
conduceret,uenittribunus quidam milítumadproconfulem cuin 
1 7 oopedítíbus & 2 o ò equitibus,quarriturftipcndi} ratío.Hacter* 
tia:quaftíoní afïînis eft,confideraquòd 1 2 8 0 0 0 , f u n t 1 2 8 0 centena, 
quia didtum eft quod pro fingulis centum aureís differentia nume 
ri pedítum à numero equitum fit i8,díuíde ígítur 128 o ín duas par 
tes, quarumunaduífta per unam quantitatem producat 7 000, Sc 
fimílítcrrcíiqua ducftaper candem quantitatem p: 18,producat ctí* 
am 7 000,1'gíturpofita qüánrítate equitum pro re,erít quantítas pc^ 
ditüm res 18 p:díüífis ígítur 7 000 per h arum fin gui as, prouení* 

7000 7000 
tpof. «pof.p:i£ 

p o f I 4 0 0 0 p : i 2 é > 0 0 0 

r q u a d , p : 1 8 p o £ 

p o f . 1 4 0 0 0 p : i 2 é " o o o 

1 2 8 0 

p o f i o £ p ; ? 8 

Í q u a d . p : i 8 p o f 

7_ 
l S 

ent aggregata 1 2 8 0 , 1 1 a m fi ex partibus 
1280 du&isin rê,8íremp:i8,fiunt7ooo 
6 7 o 00, ígítur diuífis 7 o 00 per rem, & 
7 o o o p er rem p ; 18, exeun tia iunda fa* 
dent 12S o, ex tali um ígítur díuífione ag* 

pof 14000 6 :i i éoao 0.1 p. 
oreoantur-—- . - o f—oí hoc cum ht 6 » I quad.p:i8 pof. 
a:quale 128.0, ígítur díuífo numeratore 

,per i28o,exít i qdmp: 18 pof.fada ígítur 
talí díuífione,prodít 10 £pof b 9 p:?8;f , 
hocqúeeft equale 1 quadrato pu8 pof"9 

. ígítur iqd.p:7^pof 9 acquatur ?8 ígítur res ualet i^no^-m:} 
g,fcd is 11 a eft i o g,igítur detracftís j g,reíínquetur rei gftírn atío 
7,& tot équités 100 aureís conducet,& pedítes 25,ígítur pro 
pedítíbus ftípendíum debuit eífe 6% 00 aurd,& pro 200 equi t íbus 

aurci2S57 
Qv ÀB s T i o v n r. 

Qu*ft. Fac de 20, très quantítates analogas, quarum fecunda aqur.iis 
8 fitradícíbus prima: & ter ti a: fimul íun<ftís,pone fecundam cfíe po;i 

tioncm,reííqüum erít 20m: í pofp%<fliía ígítur exhoc lacere oportct 
llT.lfS 

i q d . p : 7 ^ p o f i t í o n ; 

acqualía^S ^ 
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p a r t e s d u a s , i n t e r q u a s p o f i t i o c a d a t p r o p o r t i o n e m e d i a , c r i t q s u t 

e x u n a i n a l i a m f i a t q u a d r a t u m p o f l s , q u a r e p e r 1 6 6 l E l e m e n t o r u m 

b x E l e m e n t o r u m u e l R e g : 6'libri, d u c e i n u s d i m i d i , u m 2 o m : x 

p o f ' , c i n f e , & : f i e t i o o m : i o p o f i ) 9 p : ^ q u a d r a t i , a q u o a u f e r e m u s q u a -

d r a t u m p o f i t t o n i s , & f i c t i o o m : 1 0 p o f b 7 m : - | q u a d r a t i , h u i u s ra« 

d i c e m a u d e ; S i m i n u e a m e d i e t a t e 2 o p : i p o P ^ & h a b e b i s p a r t e s 

1 0 m : Y p o f p ^ v : i o o m : i o p o f . m : ^ q d . 

i o m : - f p o f . m : R > v : i o o m : i o p o f . m : ^ - q d . 

2 0 n r 1 p o f . a g g r e g a t u m q u a n . 

i o o m : i o p o f . p : - ^ q u a d . m : 1 0 0 p ; 1 0 p o f . 

p : ~ q u a d . p r o d u d u m q u a n . 

a c q u i u a l e n s 1 q u a d , 

p r o d u d i r a d i x 1 p o f i 

d u p l u m r a d i e i s 2 p o f . 

a g g r e g a t u m e x q u a n t i t a t i b u s & # p d u c i : o 2 0 

p : 1 p o f . c u i u s r a d i x e f t a e q u a l i s p o f i t i o n i . 

q u a s u i d é s , u t i g í 

t u r i u n g a s r a d i * 

c c s u n i u e r f a l c s 

h a r u m , f a c u t 111 

l i b r o t e d o cur , 

i u n g e p r i m o q u ã 

t i t a t e s Si habe* 
b i s 2 0 m : 1 p o p " , 

d e i n d e m u l t i p l e 

c a q u a n t i t a t e s i s 

p { a s i n u i c e n i , & i u n g e c u m a g g r e g a t o q u ã t í t a t u m e a r u m d u p l u m , 

& f i t t o t u m 2 0 p : p o f n c , h u i u s r a d i x a e q u a t u r 1 p o f S ' , i g i t u r i q d j 

a e q u a t u r 2 o p : i p o f l c , q u a r e p e r p r i m a m r e g u l a m d u c e m u s ^ d i m i * 

d i u m H u m e r i r e r u m i n f e , & f i t ^ , a d d e a d 2 o , f i t 2 o ^ , a c c i p e r a d i c e m 

q u a : e f t 4 e i a d d e ^ d i m i d i u m n u m e r i r e r u m f i t 5 , r e i g f t i m a t i o , 

q u a n t i t a s f c i l i c e t m e d i a , q u a r e f á c i e m u s e x r e f i d u o a d 2 0 , d u a s p a r * 

t e s i n t e r q u a s c a d a t 5 , & e r u n t a l i a p o f i t i o n e i n f t a u r a t a , u e l p e r r e * 

g u l a s f e x t i l i b n ' , 7 - p i R i j i ^ S i 7 Y m : R 2 3 i ^ - , h a r u m r a d i c e s f i m u l 

i u n c l a c f u n t ^ . 

Q _ V A E S T I O I X . 

F a c d e 1 0 d u a s p a r t e s , q u a r u m m a i o r , d e t r a & í s d u a b u s i u i s r a t 

c ! i c i b u s , a r q u a l i s f i t m i n o r i , a d d i t i s d u a b u s f u i s r a d i c i b u s , c o n f t a t 

igitur q u ò d d i f f e r e n t i a m a i o r i s St m i n o r i s e f t , d u g r a d i c e s m a i o r i s , 

S i d u g m i n o r i s , p o n a t u r i g i t u r d i f f e r e n t i a h a e c r a d i x 4 p o f p o * 

r i a t u r p a r s u n a 5 p : R 2 1 p o f ' s , & a l i a 5 m : R 2 1 p o f l s , & f u m a t a g g r e g a * 

t u m , r a d i c u m h a r u m p a r t i u m , S i e f t e x l i b r o q u a r t o , R t t o t a ( q u a m 

u n i u e r f a l i f s i m a m a p p e l l a r e f o l e n t ) i o p :R* v : i o o m : 4 p o P 9 , & h o c 

a e q u a t u r d u p l i c a t u m R z 4 p o f " " , q u a r e d i m i d i u m d i m i d i o f c i l i c e t , 

R i I p o f ' 5 , h u i c R 2 u l t i m i , q u a r c q u a d r a t u m q u a d r a t o , f c i l i c e t 1 p o P 

a c q u a b i t u r 1 0 p : R 2 v : i 0 0 m : 4 p o f b ? i g i t u r 1 p o f . m : 1 0 a e q u a t u r v : 

1 0 0 1 1 1 : 4 p o P 5 , q u a r e q u a d r a t a q u a d r a t i s , q u a : f u n t , i q u a d r a t u m p : 

1 0 0 m : 2 o p o P 9 , & i o o m : 4 p o f . i g i t u r 1 q u a d r a t u m e f t a e q u a l e 1 6 

p ò P V g i t ü r p o f o g q u a l i s 16",& n o s u o l u í m u s d i f f e r e n t i a m p a r t i u m 

t í f e i v 4 p o f ' j i g i t i i r d i f f e r e n t i a p a r t i u m f u i t R r . 6 4 , q u a : e f t 8 , S i f i c 

D d 2 e f F u g í f t i 



< s o h i e r o n y m i c a r d a n I 
e f l f u g i f t í q d q u a d r a t i , p o n e n d o i ^ p o í i t i o n u m , 

Q_V AE s T i o x. 
O a r f . F u e r u n t h o m i n e s i n t r i b u s f o c i e t a t i b u s , & n u m e r i i l l o r u m a n a ^ 

1 0 l o g i d u c f t o q j m j m e r o f e c u n d a : f o c i e t a t i s , i n n u m e r a m t e r t i a s , con* 

f u r g i t a g g r e g a t u m o m n i u m , c u m c u b o H u m e r i p r i m a s . D e b e s m 

h o c c o n l i d c r a r e , q u ó d p e r a b f u r d u m c f t , u t t a l e s n u m e r i í í n t a l o g i , 

a u t í r a < f t i , n a m n o n c o n u e n i t p o n e r e h o m i n i s p a r t e m , u i d e i g i t u r 

i n q u a p r o p o r t i o n e q u a d r a t u m d i m i d r j p r o d u c f t i e x f e c u n d a i n t e r 

r i a m í u p e r a t a g g r e g a t u m o m n i u m i n n u m e r o a l i q u o q u a d r a t o , S t 

i n u e n i e s q u ò d i n d u p l a , c a p i e n d o , 1 , 2 , 4 ' , p r o d u Á u m e x d i m i d i o 

8 , q u i f i t e x 2 i n 4 , 8 i eil: 4 i n f e , e x c e d i t 7 a g g r e g a t u m i n 9 n u m e r o 

q u a d r a t o , S i h o c u e n a b e r i s e x a l i a p o f i ' ä o r i e f i m p i i c i . P o n e s i g i t u r 

t o t i d e m r e s p r o h i s n u m e r i s , f c i l i c e t 1 p o f 0 , 2 p o f " , 4 p o f c % h a r u m 

a g g r e g a t u m e f t 7 p o f " , a d d e h i s e u b u m 1 p o f " , S t f i e t 1 e u b u s p : 

7 p o f b 9 , 8 d i o c a e q u a t u r 8 q u a d r a t i s , p r o d u < f t o f e c u n d a r i n t e r t i a m , 

d e p r i m e p a r t e s p e r p o f £ s , f i t i q u a * 1 p o f . c u b u s p . , 1 c u b . 

d r a t u m p : 7 a c q u a f c 8 p o f b 9 , q u a * 2 p ö f . a g g r e g » 7 p o f . 

r é p e r t e r t i a m r e g u l a m , d u e 4 d i r n i j 4 p o f . p r o d u c . yiri2im
 8 q d . 

d i ö n u m e r i p o f u m i n f e f i t i ó ' , a b i j c e 7 n u m e r a m , r e l í n q u í í u ^ ? , h u i u s 

R2 a d d i t a u e l d e t r a & a à 4 d i m i d i o n u m e r i r e r u m , o f t e n d i 1 7 , St 1 çfti 
m a t i o r i e s r e i , f e d q u i a i n o n e f t n u m e r u s f o c i e t a t i s , i d e o d i c e m u s 

q u ò d r e s f u i t 7 , & h i c e f t n u m e r u s h o m i n ü m p r i m a e f o c i e t a t i s , f e * 

c u n d a i o i t u r h a b e b i t h o m i n e s q u a t u o r d e d m , t e r t i a 2 8 , c o n f t a t ' a u * 

t e r h q u o d e u b u s , / c u m a g g r e g a t o n u m e r o r u m e f t ^ ^ S i t a n t u m 

p r o d u c i t i i r e x 1 4 f e c u n d o n u m e r o i n 2 8 t e r t i u m » 

De modis inuenièhdi capitula noua. Qp. y i. 

V m u e r ò d i l i g e n t e r c o n f i d e r a f t e m i n h i s , u i f u m e f t mihi, 
ú t e t i a m u l t r a t r a n f g r e d i l i c e r e t , i t a q ? e x e m p l o dermatic 

u o r u m , q ú £ i a m i n u e n t a f u e r a n t , q d ' q u a d r a t i 8 t q u a d r a * 

t i a c q u a l í u r r i n u m e r o , t u m e d a m c u b ' q u a d r a t i 8 t c u b i 

a t q u a l i u m n u m e r o , a c r e l i q u o r u m q u a t u o r , c a p í t u l u m c õ f t í t u e r e m 

q d q d ' q u a d r a t i , & q d ' q u a d r a t i 8 t n u m e r i , i n u i c e m a c q u a l í u m , i n * 

d e e p g f t i m a t i o r e i i ^ ' i ^ c i t , ç f t i m a t i o n i s p r i n c i p a l i u m e i s c o r r e f p o n * 

d e n f i u m , u e l u t í i í q u a d r a t u m p ; 1 p o f r C e f t a s q u a l í s 12,8t acftimatio 

r e i e f t 3, fi 1 q c f q d ' q ü a d r a t u m p : i q d ' q u a d r a t o a s q u a n t u r i2,xftí* 
m a t i o r e i eritRzi^ ^ i f t d c q j a d e x c o g i t a n d a r e l i q u a d e r í u a t i u a ani* 

m u m a p p u l i m u s . 

z M o x u e r ò a d a l i a m e t r a n f t u l í , u í f u m q ? o p o r t u n u m , u t a e q u a r í o 

n u m n a t u r a m f p e c t a r e m 3 c u m q ? St p r i m i con íun<f t í ( í i cen im bino* 
míum) 
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m t u m ) & a p o t o m £ p r i m a c ( f i c c n i m r e c i f u m u o c a m u s ) o r g i n e n i i n * 

t ue re r ,u i fum e f t , u t i n h i s d u s c e f l e n t d i u c r f o r u m gencrum quanti-
ti tes,numerus, t V a l o g a p a r s , f e u r a d i x , p o r r o c u m a d quadratum 

res 2 p : rç 3 

q d - 7 p : i ^ 4 8 
cuiz6p:iv 67 5 

d e d u c i t u r , n u m e r u s q u i d e m f i t e x q u a d r a t i s p a r 

t i u m m f e , r a d i x e x d u c l u u n i u s p a r t i s i n a l t e r a m 

bis,cubus u e r ò c o n f t i t u i t u r i n p a r t e a l o g a , e x tr i* 

p ! o q u a d r a t i n U m e r i , c u m q d r a t o r a d i e i s i n r a d i c e m . I g i t u r p r o p o r á 

t i o p a r t i s a l o g a - i n c u b o , a d p a r t e m a l o g a m i n q d n a t o , e f t u e l u t t r i * 

p l i q u a d r a t i p a r t i s , q u a ; e f t n u m e r a s , c u m q u a d r a t o p a r t i s q u a : e f t 

r a d i x , a d d u p l u i n n u m e r f , a t p r o p o r t i o t r i p l i q u a d r a t i n u m e r i , a d 

d u p l u m n u m e r i , e f t i p f e r t u m e r u s c u m d i m i d i o . p r o p o r t i o e t i a m 

q u a d r a t i r a d i e i s , a d d u p l u m n u m e r i , e f t q u a : p r o u e n i t d i u i f o t a l i 

q u a d r a t o p e r i d e m d u p l u m , i g i t u r i p f a p r o p o r t i o , e f t n u m e r a s i p f e 

e u m d i m i d i o f t i i , & ta l i p r o u e n t u , q u a r e a i f u m p t i s t o t i d e m q u a d r a 

t i s , e r u n t p a r t e s a l o g £ a : q u a l e s , q u a r e t o t q u a d r a t a g q u a b u n t u r c u * 

b o Enumero. V c l u t i n h o c c a í u , d i u í d o 3 q u a d r a m r a d i e i s , p e r 4 ; 

e x i t J- ,cui a d d o 3 , q u i e f t £ q u a l i s n u m e r o & d i m i d i o , f i t 3 4-,dico igi* 
t u r q u o d i n h a c a ç í t í m a t i o n e 3 f q u a d r a t i a ' q u a b u n t u r c u b o & a l i* 

et i i n u m e r o , & e f t n u m e r a s i p f e 

D e m u m u o l e n s d i l i g e n t i u s r e m p e r f c r u t a r i , p o f u i 1 0 q u a d r a t a 

a : q u a l i a c u b o , & a l i c u i n u m e r o , & p o f u i p a r t e m p r i m a m b i n o m i j 

( f i c e n i m u f u s g r a t i a a p p e l l a b o c o n i u n < f h i m ) e i f e , g r a t i a e x e m p l i , 

3 p: I pof. 
9p : iqd . p:£pof 

27 pof.p: I cu. 
60 pof 

e u a e q u a l i s 3 3 p o u 

3 , & c o n f t i t u i p a r t e m f e c u n d a m 1 p o f cmj 

& h a : c e f t r a d i x , q u a d r a t u m i g i t u r , e f t 5 ? 

p : 1 q u a d r a t o , & h o c t o t u m e f t n u m e r a s 

S d ^ p o P , & h o c e f t r a d i x , a t i n c u b o u t 

d i c t u m e f t f i t p a r s a l o g a e x t r i p l o q u a * 

d r a t i 3 e f t 2 7 , e t q u a d r a t o 1 p o f l s q u o d 

e f t I q u a d r a t u m , i n p a r t e m q u a : e f t a l o g a i d e f t i n 1 p o i t m , i g i t u r 2 7 

p o f s p : i c u b o , a e q u a n t u r i o q u a d r a t i s , i n p a r t e a l o g a i d e f t d e c u p l o 

£ p o f m q u o d e f t 6 0 p o f ' i g i t u r d i c e m u s , q u ò d c u b u s x q u a t u r 33, 

p o f c 9 , i g i t u r d e p r i m e n d o p e r p o f " , q u a d r a t u m a e q u a t u r 3 3 , i g i t u r 

r e s e f t 1^33 . 

RE GVL A, 
E x h i s t a n d e m h a c c f o r m a t u r r e g u l a b e u i f s i m a . A d d e p r i m o rtU* 

m e r o d i m i d i u m f t i i , & t o t u m a b i ] c e e x n u m e r o q d r a t o r u m r e f i d u u 

d u c e s i n d u p l ú p r i o n ' s n u m e r i , & p r o d u d i b z e f t f e c u n d a p a r s c o n * 

i u n ( f t i . E x e m p l { í , e f t c u b u s q u i c u m n u m e r o a : q u a l i s e f t 1 2 q d r a t i s , 

& p r i m a b i n o m r j p a r s e f t 5 , a d d e d i m i d i u m 5 a d 5 , f i t 7 f , a b i j c e e x 

12, f i t 4 - i , d u e 4-1- i n 1 0 d u p l u m 5 p r i o r i s n u m e r i , f i t 4 5 , c u i u s r ç e f t 

f e c u n d a p a r s c o n i u u & i , i g i t u r 1 2 q d r a t a Ò C 5 p : i ^ 4 5 , £ q u a l i a f u n t c u 

D d 3 b o 
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b o Sc4o.Eadem r a t í o n c í n u c n i x q u ò d n u m e r u s a c q u a t í o n i s , { C Í I Í Â 

c e t 4 o , p r o d u < f t í e x d i f f e r e n t i a p r i m í n ü m e r í , S c n u m e r í q u a d r a « 

t o r u m , i n q u a d r a t u m p r i m í n ü m e r í , S c p r o d u ( f t í t r i p l í p r í m i 

n u m e r í , & n u m e r í q u á d r a t o r u m í n q u a d r a t u m r a d i e i s , e f t d i f t e « 

r e n n a . 

P o f t h g c d e u o l u í c o n í í l i u m a d e x p t o r a n d u m q u a l i t a t e m c a p í t u « 

5p:iV45 
5 12 T5 

7 5 
45 

l7 5 
4 ° 

i o r u m e u b q d r a t i , r e r u m S c n u m e r í , u í d í q ? , q u ò d 

f i d í x e r o , c u b u s & 3 q u a d r a t a , g q u a l í a f u n t i 4 r e * 

b u s , S c 2 o n u m e r o , & p o n a t u r q u a n t í t a s q u a e « 

d a m i n t c l l e c f t a , e f t í m a t i o r e i , c u i u s p r i m a p a r s f i t 

n u m e r u S j f e c u n d a u e r ò q u a n t í t a s , a l i a p a r s i r r a * 

t í o n a l í s . E t f i t g r a t i a e x e m p l i , h i e i p : i v 5 , e o n f t a t 

a u t e m q u ò d c o n í u n g e n d o p a r t e s í r r a t í o n a l e s 

c u b i 8 c q u a d r a t í , q u o d i l l ae f i u n t e x d u p l o n u « ~ 

m e r í q u a d r a t o r u m , í n p r i m a m n u m e r í p a r t e m , r e s 1 p : i v 5 

l e u e x n u m e r o q u a d r a t o r u m , í n d u p l u m n u m e « q d . 6 p : 2 0 

r i j i t e m c p e x t r i p l o q u a d r a t í n u m e r í , S c q u a d r a « cub . i é>p:F$z 3 2 0 

t o í r r a t í o n a l í s p a r t i s , h o e e f t a u t e m s c q u a l e , í n c a p í t u l o c u b ' q u a * 

d r a t í , S c n u m e r í , e t í a m n u m e r a m r e r u m c o n u e n í t , í g í t « r u t i n u t r o « 

q u e p a r s r a t i o n a l i s t a l i s f i t , u t f i í u n g a n t u r , d u p l u m n u m e r í q u a * 

d r a t o r u m , & e t í a m t r í p k i m f u i q u a d r a t í , c u m q u a d r a t o a l t e r í u s p a r 

t í s ^ c o n f t í t u a t n u m e r a m r e r u m . E t f i p a r s r a t í o n a l í s u e l n ü m e r u s 

e f í e t m i n u s , o p o r t e r c t u t eíTct d í f f e r e n t / a d u p l í n u m e r í q u a d r a t í , S C 

t r i p l í q u a d r a t í p a r t i s , q u e e f t r ç : c u m q u a d r a t o p a r t i s q u g e f t n u m e * 

r u s , í p f e n u m e r a s r e r u m . E x e m p l u m , f i 1 c u b u s p : 6 q u a d r a t i s p : 

n u m e r o , a e q u e n t u r 3 0 r e b u s , & p a r s u n a a p o t o m g , f i t m : 2 , t u n c d t ; * 

c c m u s í a u m e r u m q u a d r a t o r u m , i n 4 d u p l u m 2 , & f i e t 2 4 , h u í c a d * 

d e m u s 3 0 n u m e r a m r e r u m , S c f i c t 5 4 , S c h o c d e b e t a e q u a r í t r i p l o 

q u a d r a t í , q u o d e f t 12 , S c q u a d r a t o a l t e r í u s p a r t i s , í g í t u r ab íe<fro 1 2 

e x 5 4 r e l í n q u i t u r 4 2 , & R 2 4 2 e f t p a r s p r i m a a p o t o m g , q u a r e r e s u a * 

IetR2 42m:2„ 
3 E f t S c m o d u s a l i u s , q u i f i m i l í t u d í n í s d í c í t u r , a t c p h i e q u a d r u p l e 

A n a t u r a a e q u a t í o n í s , u e l u t c u m c a p i t u l u m cubí aequalís r e b u s Sc 
n u m e r o , e x t r a h í t u r e x c a p i t u l o c u b í S c r e r u m a i q u a l í u m n u m e r o . 

A b a u g m e n t í s a e q u a t í o n u m ; f i c q ? c a p í t u l o n o n u n i u e r í a l í a í n u e n í * 

m u s q d ' q d r a t í , r e r ü m : a c n u m e r í . A " c ô u e r f i o n e a e q u a t í o n u m í n n a 

t u r a m e i a e q u í u a l e n t c r r i , u t e x p o n c m u s í n f r à . A m o d o p r o e d e n d i 

a d a e q u a t i o n e s p e r c u b o r u m u e l q u a d r a t o r u m g e n e r a t í o n e m , a u t 

p e r p r o p o r t í o n e m u t d u p l í ü e l d í m í d r j , a u t p e r a d d í t í o n e m u e l d í * 

m i n u t í o n e m , t r e s e n í m f u n t m o d i í n u n í u e r f u m . 

, E f t e t í a m t r a n f m u ^ i t í o i ü s u i a , q u a a n t e demonftrat íonêuníuer* 
falia 
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falia c a p í t u l a m u l t a í n u e n í , a t c p i n t e r r e l i q u a , c u b i a q u a l í s q u a d r a * 

t i s & n u m e r o , S i c u b i c u m q u a d r a t í s , a q u a l í s n u m e r o , u e l u t c u m 

c ò n a m u r h a i l c f o l u e r e q u a f t í o n c r n , d u o s í n u e n í a s n u m é r o s , q u o * 

r u m a g g r e g a t u m e q u a l e f i t a l t e r í u s q u a d r a t o , & e x u r t o í n a l t e r u m 

d u d o , p r ó d u c a t u r 8 , u n a c h i m u í a p e r u c n i e s a d i c u b u i t i a q t i a l e m 

i q u a d r a t o p : 8 , a l í a , a d i c u b u m p : 8 r e b u s , a q u a l e m é " 4 , h a c i g í t ú r 

í n u e n t a a f t i m a t í o n e , f i d í u í f è r í s 8 p e r e a m , p r o d í b í t r e l í q u a a q u a * 

t i o , e x q u a í n c a p í t u l í í l l i u s c o g í t a t í ô i i e m p e r u e n í . Q t i ç f t i o n e s í g i * 

t u r a l i o í n g e i í í o c o g n í t á f c a d i g n o t a s t r a n s f e r p o f i t í o n e s , r i e c ca* 

p í c u í o r u m í n u e n t í o f i n e m e f t h a b í t u r a , n G r t t a m e n e x t r a h £ c , e x u n a 

q u a f t í o r i e , g e n c r a l í a p o t é r í s a f f e q u í . 

C u m a u t c m i n t e l l e x i í f e m c a p i t u l u m , q u o d N í c ò l a u s T a r t a f e a S 

mihi tradiderat,ab e o f u i f t è d e m o n f t r a t i o n e i n u e n t u m G e o m e t r i * 

c a . c o g í t a u í c a m u i a m e í f e r e g i a m , à d o m n i a c a p i t u l a u e n a n d a . l t a q ? 

a u c a m tr ia f u p p o f i t a m a x i m e u t í l í a p r a m i t t e r e i n f t i t u i , q u o r u m d i 

l ú c i d a d c c l a r a t í o n e , r e l i q u a , q u a & í p f a d e m o n f t r a b u n t u r , f a c i l e 

e r i t í n t c l l í g e r e , e f t a u t c m h o r u m h o c p r i m u m . 

S i q u a n t i t a s i n d u a s p a r t e s d i u i d a t u r , c u b u s t o t í u s a q u a l í s e f t , 6 

c u b i s a m b a r u m p a r t í u m , t r í p l o q ? p r o d u c f t o r u m , u n i u f c u i u f c ç e a * 

r u m , u í c i f s í m í n a l t e r í u s q u a d r a t u m . Q u a m u i s h o c & r e l i q u a d u o 

q u a f e q u u n t a l i b i à n o b i s i n 7 ° E l e m . G e o m . o f t e n f a f i n t , n e t a m c r i 

h u i c o p e r i q u i c q u a m d e c i f e t , p l a c u i t h i e d e n u o d c m o n f t r a r c . S i t 

i g i t u r a c , d í u í f a i n p u n c f t o b , S i f i t c u b u s t o t i * 

u s a e , l i n t e t i a m i n b a f i e i u s f u p e r f i c i e s d i f t i n * 

C t a , d a , d c 5 d f , d e . m a n i f e f t u m e f t a u t e m ex 

4 ' 2 l E l e m e n t o r u m , c d e f t c q u a d r a t u m b e , & 

d f q u a d r a t u m a b, Si d u o r e c f t a n g u i a a d Si 

d e , f i e r i e x a b i n b c , f i n g u l a , c u b u s a u t e m t o * 

t u s c o n f t a t e x a c l í n e a , i n q u a d r a t u m a e , 

q u a r e e x a c , i n f u p e r f i c i e s d a , d c d e , d f , c o m * S 

p o n c n t e s a e , q u a r e c u m a c c o n f t e t e x a b S i 

b c , c o n f t a b i t c u b u s a e , e x o c f t o c o r p o r i b u s , q u o r u m q u a t u o r c o n * 

f t a n t ex a b J i n e a in f u p e r f i c i e s d a , d c , d e d 1 , r c l i q u a q u a t u o r , ex 

b e l í n e a , i n e a f d e m q u a t u o r f u p e r f i c i e s . A t e x a b i n f d , f i t c u b u s 

a b , & e x b e i n c d , c u b u s b e , c o n f t a t i g i t u r c u b u s a c , e x c u b i s a b 

S i b c , & c x e o q u o d f i t e x a b i n d a , d c , d e , & e o q u o d f i t e x c b i n 

d a , d f & d e , a t q u o d f i t e x a b i n c d , a q u a l e e f t c i q u o d f i t e x b c i n 

d a , S i q u o d f i t e x b e i n d f , a q u a l e e í q u o d f i t e x a b i n a d , e o q u o d 

a l t í t u d í n e s S i b a f e s e a d e m f u n t , p a r a l l e l i p e d a e t i a m e x a b i i i 

a d , u e l d e a q u a l i a f u n t i n u i c e m , f i m i l i t e r e x b c i n a d , u e l d e , 

inuicem 
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í n u i c ê í r q u a l i a 5 c o q u ò d d a & d e f u n t a s q u a l e s Í u p e r f i d e s , p c r 4 3 . 

p r í m í E l c m c n t o r u m , í g i t u r c u b u s a c c o n f t a t e x c u b í s a b & b c,St 

t r i p l o a b i n q u a d r a t u m b c , & t r i p l o b c i n q u a d r a t u m a b , q u o d 

e r a t p r o b a n d u m . 

7 E x h o c p a t e t f c c u n d u m , f r i Ü c e t , q u o d c u b u s a b , a i m t r i p l o a b 

i n q u a d r a t u m b c , f u p e r a t c u b u m b c , c u m t r i p l o b c i n q u a d r a t u m 

a b , i n c u b o d i f f e r e n t i a : a b S t b c , f í t i g í t u r a g a x j u a l í s b c , & e r í r 

d i f f e r e n t i a a b S t b a l í n e a g b , c o n f t a t a u t e i n c x p r e c e d e n t e c u b u m 

a b , a : q u a l c m eíTe c u b i s a g & g b & t r i p l o a g i n q u a d r a t u m g b , 

St t r i p l o o b í n q u a d r a t u m a g , q u a r e d i b u s a b c u m t r i p l o a b i n 

q u a d r a t u m b c , a s q u a l í s e f t c u b í s a g S t g b , & t r i p l o a b i n q u a d r a * 

t u m g b , & t r i p l o g b i n q u a d r a t ú a g,St t r i p l o a b 3 í n q u a d r a t ú b c , 

u e r u m c u b u s a g s c q u a l i s e f t c u b o b c , S t t r í p l u m b g i n q u a d r a * 

t u m a g , a : q u a l e e f t t r i p l o b g i n q u a d r a t u m b c , S t t r í p l u m a g í n 

q u a d r a t u m g b j S c q u a l e e f t t r i p l o b c i n q u a d r a t u m b g , e o q u ò d 

b c a c q u a l í s e f t a g , c u b u s í g i t u r a b , S t t r í p l u m a b í n q u a d r a t u m 

b c , a c q u a l í a f u n t c u b o b c, & b g,St t r i p l o b g ín q u a d r a t u m bc, St 

t r i p l o b c i n [ q u a d r a t u m b c , St t r i p l o b g ín q u a d r a t u m b c,St tri* 

pl o b c ín q u a d r a t u m b g , St t r i p l o a b in q u a d r a t u m b c , at ex b g 

i n q u a d r a t u m b c , f i t q u a n t u m e x b c í n r e d a n g u l u m e x b g i n b c 

t e r , í g i t u r e x b g i n q u a d r a t u m b c , s c q u a l c e i q u o d f i t e x b c i n re* 

& á l t g u l u m e x b c i n b g t e r , e a d e m r a t i o n e , q u o d e x a b i n b c q u a « 

d r a t u m t e r a e q u a l e e i q u o d e x b c í n r e c l a n g u l u m e x a b i n b e t e r , 

c u b u s i g í t u r a b , & t r i p l u m a b i n q u a d r a t u m b c a r q u a l i s e f t c u b í s 

b g & b c , & t r i p l o b c i n r e d a n g u l u m b c i n a b , S t t r i p l o b c i n re* 

« f t a n g u l u m e x b c i n b g , & t r i p l o b c i n q u a d r a t u m b g , a t e x ^ 1 2 f 

E l c m e n t o r u m , r e < f l a n g u l u m e x b c í n b a , & e x b c i n b g , e u m q u a * 

d r a t o b g a c q u a n t u r q u a d r a t o a b , í g i t u r c u b u s b g c u m c u b o b c , 

& t r i p l o a b i n q u a d r a t u m b c , q u a r e c u b u s a b , c u m t r i p l o a b i n 

q u a d r a t u m b c , c x c c d u n t c u b u m b c , c u m t r i p l o b c i n q u a d r a n i m 

a b , í n c u b o d i f f e r e n t i a : b g * 

Ç o y t a E x h o c p a t e t , q u ó d f i b c p o n a t u r m : q u ò d c u b u s a b conftabit 

primrn. e x c u b o a c St t r i p l o a c i n q u a d r a t u m b c 3 a d d i t o p e r m : c u b o b c,St 

t r i p l o b c in q u a d r a t u m a c , n a m f i b c f u i f t f e t p : d i f f e r e n t i a c u b í a c 

c u m t r i p l o a c i n q u a d r a t u m b c 3 à c u b o b c 8 í t r i p l o b c i r i q u a d r a * 

t u r n a c 3 f u i f l c t c u b u s a b , c x d c m o n f t r a t í s . S e d p o f i t a b c i n f a n t u m 

e f t q u o d a g g r e g a t u r , q u a n t a e f t d i f f e r e n t i a p o f i t a b c p : í g i t u r cu* 

b u s a b , e f t a g g r e g a t u m c u b í a c St. t r í p l i a c 3 í n q u a d r a n i m b c,Sttn* 

p l í b c i n q u a d r a t u m a c m : & c u b i b c m : E t c o d c m m o d o 3 f i a b p o * 

n e r c t u r m : c u b u s b c c o n f t a r c t e x c u b o a c , S t t r i p l o a c i n q u a d r a * 

t u r n a b , & t r i p l o a b , i n q u a d r a t u m a c p e * m ; & c u b o a b p e r m : 
j B o d e m 
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E o d c m m o d o , f i a b p o n a t u r m : c u b u s c i u s c o m p o n c t u r c x c u b o C o r m ' 

b e , & t r i p l o b e i n q u a d r a t u m a c , & c u b o a c p e r mi : & t r i p l o a c i n 

q u a d r a t u m b e p e r n v n a m u t d i c h i m e f t , c u b u s a b , e f t d i f f e r e n t i a 

t a l i u m p a r t i u m p e r p : e x p r i m o c o r r o l a r i o , i g i t u r d e t r a d a m a i o r c 

e x m i n ò r e , f í e t t a n t u n d e m m : f e d c u b u s a b m : e f t s q u a l l ' s c u b o a b 

p : i n n u m e r o , u t e n i m 2 7 p : e f t c u b u s 3 p : i t a 2 7 m t e f t c u b u s 3 m : i g i * 

t u r c u b u s a b m : e f t s q u a l l ' s c u b o b c S i t r i p l o b c i n q u a d r a t u m a c , • 

& c u b o a c m , & t r i p l o a c i n q u a d r a t u m b c m : 

E x p r i m o a u t e m f u p p o í i t o , o f t e n d í t u r e t í a m h o c t e r t i u m , q u o d s 

e f t , p r o p o r t í o n e m a g g r e g a t i e x c u b i s a b & b c a d t r i p l u m p r o d u s 

d o r u m a b i n q u a d r a t u m b c , & b c i n q u a d r a t u m a b e f t e , u t a g g r e * 

g a t i p r i m s & t e r t i s d e t r a d a f e c u n d a t r i u m q u a n t i t a t u m a n o l o g a * 

r u m i n p r o p o r t i o n e a b a d b c a d t r í p í u m f e c u n d g e a r u m . C o n f t a t 

e n i m e x 32' 1 1 E l e m e n t o r u m , q u ò d p r o p o r t i o c u b i a b a d c o r p u s 

e x a c i n q u a d r a t u m a b , e f t u t q u a d r a t í a b a d a d f u p c r f i c i e m , q u a * 

r e c x p ' . 6 \ E l e m e n t o r u m , u t a b a d b c , e a d e m r a t i o n c p a r a l l e l c p i s 

p e d i e x b c i n q u a d r a t u m a b a d p a r a l l e l e p i p e d u m e x a b i n q u a * 

d r a t u n i b c , p r o p o r t i o , u t a b a d b c , a t c p r u r f u s p a r a l l e l e p i p c d i , e x 

a b in q u a d r a t u m b c ad c u b u m b c , u t a b ad b c ; Q u a t u O r i g i t u r 

c o r p o r a , f c i l i c e t c u b u s a b p a r a l l e l e p i p e d u m , e x b c i n q u a d r a t u m 

a b , p a r a l l e l e p i p e d u m e x a b i n q u á d r a t u m b c , & c u b u s b c f u n t i n 

c o n t í n u a p r o p o r t i o n e l i n e a r u m a b & b c . S t a t u a n i u s i t a h s c c o r * 

p o r a b r e u i t a t í s c a u f a í i i q u a t u o r l í t e r í s h , k , 1 , m , 

i t a u t h f i t c u b u s a b , & k p a r a l l e l e p i p e d u m e x h , k , 1 , m , 

b c i n q u a d r a t u m a b & 1 p a r a l l e l e p i p e d u m e x 

a b i n q u a d r a t u m b c , & m , f i t c u b u s b c , i g i t u r c u m r a t i o . m a d 1 f i t 

e a q u g I a d k . u t p r o b a t u m e f t , i t e m k a d l , u t h a d k e r i t p e r 2 4 5 » E l e * 

m e n t ò r u m , k m ad l , u t h l , a d k , q u a r e ex 12* e i u f d e m , h k 1 m , a d k 1 , 

u t h l , a d k , q u a r e e x i ? a e i u f d e m , h m a d k l , u t h l d e t r a d o k , a d k , 

q u a r e p e r 2 2 e i u f d e m , h m a d n i p l u m k l , u t h 1 d e m p t o k a d t r i p l u m 

k , a t c u m h k l , f i n t i n p r o p o r t i o n e a b a d b c , u t p r o b a t u m e f t , 

e r i t p e r 11 e i u f d e m E l e m e n t o r u m , c u b o r u m a b & b c , f imul 

i u n d o r u m , a d t r i p l u m a b i n q u a d r a t u m b e , & b c i n q u a d r a t u m 

a b , u e l u t p r i m s & t e r t i s t r i u m l i n e a r u m p r o p o r t i o r i a l i u m 111 p r o * 

p o r t i o n e á b & b c , d e t r a d a m e d i a i p f a r u m , a d t r i p l u m i p f i u s 

m e d i s 

E x h o c j p a t e t , q u ò d p r o p o r t i o t r i p l í b c i n q u a d r a t u m a b , a d tr i« 

p l u f n a b i n q u a d r a t u m b c , e f t u t a b c , e x 12 1 5 1 E l e m e n t . 

E t q u o d p r o p o r t i o c u b o r u m a b & b c , c u m d u p l o b c i n q u a * ^ 

t í r a t ü r n a b , & a b i n q u a d r a t u m b c , a d r e f i d u u m t o t i u s c u b i a c , c f t 4 

E e u t 
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u t t r í u m f u p e r f í c i e r u m d c , d a , d e , a d d e f u p e r f í c i e m , f e u u t t r í i i rn 

q u a n d t a t u m p r o p o r t i o n a l i u m i n p r o p o r t i o n e a b a d b e , a d m e * 

d í a m i p f a r u m , a c m u l t a a l i a q u a e b r e u í t a t í s c a u f a o m í t t o . 

De capítulorum tranfmutatione. 
CAP. VIL 

V m f i í e r i t n u m e r u s & d e n o m i n a d o m e d i a ' , e x t r e m a ? 

£ q u a l i s , c o n u e r t e t u r e a p i t u l u m irt d u a s d e n o m i n a t i o n e s 

e a f d e m , & f u b e a d e m r n a g n i t u d i n e n u m e r o a : q u a l e s , u e s 

l u t f i d i c a m , q u a d r a t u m a c q u a t u r 6 r a d i e i b u s 8 í 16. d i s 

c e m u s i g i t u r e t í a m , q u a d r a t u m & 6 r a d i c e s , a e q u a n t u r \ 6 , m a * 

n e t q u e c o n u e r f a r a t i o , i n d e h a b i t a p r i m a s c q u a t i o n e , detrahes 
m u s n u m c r u m r a d i c u m , & e f t 6 , S í h a b e b í m u s f e c u n d a m , u e l f e s 

c u n d a h a b i t a , a d d e m u s 6 n u m e r u m r a d i c u m , & f í e t s e q u a t i o p r í * 

m a , u e r u m i n c a e t e r í s d e n o m i n a t i o n i b u s r e g u l a g e n e r a l i s d a r i n o n 

p o t e f h 

V e r u m g e n e r a l i s e f t r e g u l a , c u m m e d i a d e n o m i n a d o , n u m e r o 

e x t r e m a : d e n o m i n a t í o n i £ q u a t u r , t u n c c o n u e r t e t u r i n a l i a m m e s 

d i a m d e n o m í n a t i o n e m , t a n t u n d e m á n u m e r o d í f t a n t e m ; q u a n t u m 

p r í o r m e d i a a b e x t r e m a d e n o m i n a t i o n e d í f t a b a t . S í c p r o e x e m p l o , 

f t c u b u s & n u m e r u s e q u a l e s f i n t r e b u s , c u b u s c u m e o d e m n u m e r o , 

q u a d r a t i s e t í a m a e q u a b i t u r , f e d n o n f u b r e r u m n u m e r o . R a t í o u e r o 

h a b e n d i m e d i a m d e n o m i n a t í o n e m e f t , d e p r i m e m a i o r ê d e n o m i n a 

d o n e m e x m e d r j s , p e r m i n o r e , & T r a d í c c m n u m e r í a:quatíonís ,fums 
p t a m í e c u n d u m n a t u r a m d e n o m i n a t í o i i i s e x t r e m a : , r e d u c e s a d d e s 

n ó m i n a t i o n e q u g e x í j t , & c u m e o n u m e r o , m u l t i p l í c a b í s n u m e r u m 

d e n o m i n a t i o n s m e d i e p r o x i m i o r í s m a x i m £ d e n o m i n a t í o n i e x t r e 

m a : , á u t d i u i d e s n u m e r u m p r o x i m i o r í s n u m e r o , & q u i e x i t , n u m e s 

r u s e f t d e n o m í n a t í o n í s m e d i a : , u e l u t fi c u b u s & 16 a c q u e n t 6 quas 
d r a t í s , e r i t e x d í c l í s c u b u s 8 í i é T , a * q u a I i a r e b u s . h a r u m n u m e r u m fie 

U e r t a b i m u r , d e p r i m e q d r a t u m p e r r e s , e x e u n t r e s , a c c i p e i £ c u b . IÓ, 

n a m c u b u s e f t e x t r e m a d e n o m i n a d o , & e a m r e d u c a d n a t u r a m rei , ' ym 

c u m r e s í í t i d , c | u o d p r o u e n í t , d i u í f o q u a d r a t o p e r r e m , f i e t i g i t u r W -

c u b . i £ > , q u o n i a m r e s n o n a u g e t n e c m í n u í t , i g i t u r d u c e m u s r z c u b . 

i n 6 n u m e r u m q u a d r a t o r u m , q u í f u n t p r o x i m i o r e s c u b o , q u a m 

n u m e r o , & : f i c n t r e s R z c u b . 3 4 5 < i e c j l e s i c u b . p ; i ^ . E x e m p l u m a l i u d 

c u b u s & 8 e q u a n t u r i 8 r e b u s , d i c e s i g i t u r , c u b u s & 8 , £ q n t u r q u a s 

d r a t i s , d i u i d c i g í t q u a d r a t u m p e r r e m e x i t r e s , a c c í p e w c u b i c a m £«•* 

q u i a c u b u s e f t m a x i m a d e n o m i n a d o , & e f t 2 , e a n õ e f t d e d u c é d a a l í 

t e r , c u m r e s f i t d e n o m i n a d o e x i e n s , f i e t i g i t u r 2 d i u i f o r i S n u m e r i r c 
rum 
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r u m , q u í a r e s f u n t p r o x i m i o r e s n u m e r o , q u à m c u b o , & c x í b i t ? , n u 

m c r u s q u a d r a t o r u m a e q u a l i u m c u b o p : 8 , e o d e m m o d o , f i d í c a * 

m u s i q d ' q u a d r a t u m p : 6 4 , a e q u a t u r i o c ü b í s , c a d e t t r a n f m u t a t i o 

i q d q d . p : 6 4 1 0 c u b . 

£ q d ' q d . p : 6 4 r e b u s 

lô 

r e s 8 0 

r e b u s i n i q d ' q u a d r a t u m p : é " 4 a s q u a s 

1 c r e b u s , d i u í d e i g i t u r c u b u m p e r 

r e m e x i t q u a d r a t u m , d u c i ^ q u e 

e f t e x n a t u r a q d ' q u a d r a t i , & e f t r ç z 8 , 

a d n a t u r a m q u a d r a r i , f c i l i c e t d e n o m i 

n a t í o n í s e x c u n t i s , f i t 8 , q u e m d u e i n 

1 0 n u m e r u m c u b o r u m , q u i a f u n t p r o x í m í o r e s m a x i m a : d e n o m i * 

n a t í o n í s , S i f i u n t r e s 8 ° , c o n t r à d i u í d e r e s 8 0 p e r 8 a d h a b e n d u m 

n u m e r u m c u b o r u m . 

E a d e m r a t i o t e n e t , u b i d e n o m i n a i í o m e d i a c u m n u m e r o , a r q u a * ? 

t u r e x t r e m a : , f e u d u a e d e n o m i n a t í o n e s e x t r e m a e , n u m e r o í c q u a l e s 

f u e r i n t , n a m e a d e m r e g u l a u n a m a s q u a t í o n e m i n a l i a m t r a n f m u t a * 

b í m u s V t p r o e x e m p l o , c u b u s a e q u e t u r 9 r e b u s p : i O , d í c e m u s í g í * 

t u r , c u b u s p : q d ' R : c u b i c a r 7 2 5 ) 0 0 a e q u a n t u r i o , & l f i c u b u s a r q u a t u r 

6 q u a d r a t i s p : i £ , e r í t c u b u s & r e s F t t c u b u s 3 4 5 ^ , a r q u a l í s 19» E t í i 

c u b u s p : 1 8 r e b u s , s e q u a t u r 8 > e r í t c u b u s a r q u a l i s ? q u a d r a t i s & 8 

n u m e r o . E t c u m r e l a t u m p r i m u m p \ 6 c u b i s a e q u a t u r 8 o , e r i t rela*, 

t u m p r i m u m a r q u a l e q u a d r a t i s p : 8 o . d í ü í d e i g i t u r c u b u m p e r q u a e 

r^p-pt^cub, 80 
r ^ q d . p ; 8 O 
r r e l : 8 õ r e s r ç t r e l : 8 o 
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d r a t u m , e x í t r e s , f u m e m r e l a t í 8 ° > 

e t e a m r e d u c í t o a d n a t u r a m r e í , r e 

m a n e t r e l a t í 8 o , q u a m d u c í t o 

i n 6 n u m e r u m c u b o r u m , f i t R 2 r e * 

l a t a 622 o 8 o , n u m e r u s q u a d r a t o * 

r u m , i g i t u r r p m £ q u a t u r q u a d r a * 

t i s m r e l a t a 6220 8 0 p : 8 o n u m e r o , e a d e m r a t í o r t e ^ r ^ p ^ p ^ o r e b u s 

a s q u a l e f i t 3 2 n u m e r o , t u n c e r í t i^p™ a r q u a l e q d q u a d r a t o Ô Í 3 2 n u * 

m e r o , d i u í d e q d ' q u a d r a t u m p e r r e m , e x i t c u b u s , r e d u c i t o 2 r e l a * 

t a 3 2 a d c u b u m , f i t 8 5 d i u í d e 2 4 n u m e r u m r e r u m p e r 8 , e x i t 3 n u m e * 

r u s q d ' q u a d r a t o r u m , q u i c u m 3 2 a s q u a n t u r r e l a t o p r i m o . 

S c d p r o h a b e n d a a r f t í m a t í o n e í n f i n g u l í s , d i u í d e s q u a d r a t u m 4 

r a d i e i s n u m e r i a r q u a t í o n í s , f u m p t a í p f a r a d í c e : f e c u n d u m n a t u r a m 

m a x i m a : d e n o m í n a t í o n i s , p e r s e f t i m a t í o n e m q u a m h a b e s , q u o d 

e x i t e f t a r f t í m a t í o c o n u e r f i c a p í t u l í . E x e m p l u m , d í & u m e f t , q u ó d f i 

c u b u s & 8 a r q u a t u r 1 8 r e b u s , c u b u s 8 c 8 a e q u a b í t u r ? q u a d r a t i s . I n 

p r i m a a u t e m a c q u a t í o n e r e s u a l e t 4 , u e l i ^ 6 m : 2 , d í c o , q u o d f i a c c e * 

p e r í s c u b i c a m 8 , q u a : e f t 2 , & d u x e r í s e a m i n f e f i t 4 , & d í u í f e r í s 

p e r p r i o r e s a e f t i m a t í o n e s , f c í l í c c t 4 , u e l R 2 6 m : 2 , e x í b u n t i , u e l R 2 2 4 . 

m : 4 ^ f t i m a t i o n e s c u b i p : 8 ç q u a l í u m ? q u a d r a t i s . E t e o d e m m o d o 

E e 2 d i t f t u m 
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d i d v r m e f t J q u ö d f i r m p r a p : 6 c u b i S j a c q u a t u r g O j q u o d ^ p " 1 a e q u a * 

b í t u r i ^ ' r ' , 6 2 2 0 8 o q ü a d r a t o r u m p : 8 o 3 ô c ! i n p r i m a a q u a t i o n e e f t i í 

m a c i o r e i m a n i f e f t è c u b . & q d a q f f t o m c u b . a q l ' r e S t f . 

c t i b . á c q l ' q d S t n ° i n c u b . S t r e s a c j í n ° . 

e t i b . & n 5 í c q l ' q d i n c u b . & n m g c q í r e b u s 

q d ' q d . S t c u b , a e q l ' n ° i n q c ï q d . s c q í r e b 9 & n 0 > 

q d q d . & n s a s q í e u . í n q d q d . & n m a c q l ' r e b u s , 

q d q d . a s q l ' c u A ' n ° i n qd" q d . & r e s acql' 

r m p m & q d q d , s c q i ' n o i n r m ' p m ç q f r e b . & n 0 ' . 

r m p m e q d q d . & n<> i n r m p m & rCs g q í n o . 

r m p m & n 8 g q í q d ' q d . i n r m p m & n m g q í r e b ( > . 

r m p m & c u . a e q i ' n ° i n ^ p ^ a e q l q d - q d . & n 0 ; 

r m p m acrqí c u . S t n ° i n r m p m S t q d . a c q í n o . 

r m p ™ & n s a e q f c u . i r i r m p n a & n m a g q l q d . 

e f t 2 , d u c i g i t u r r * 

8 o i n í e , fit r l 

6 4 . 0 0 , d i u i d e p e r 2 , 

a f t i m a t i o n e m r e * 

l a t i St 6 c u b o r u m 

a c q u a l m m 8 o } e x i * 

b i t T ^ f 2 0 o , a: f tès 

m a t i o r e i q u a n d o 

r " p m a c q u a t u r i ^ r e 

é z z o 8 o q u a d r a t o * 

r u m p : 8 d u t u e r o 

f a c í l í o r í n t e l l e d u s 

o m n i u m b o r u m f i t , u i g i n t i q u a t u o r t r a n í m u t a t i o n e s f u b i u n g a m , 

c x q u i b u s a l i a s d i f c e r e l i c e b í t . h i c n a m c p d u o d e c i m f u n t c o n u e r f i o * 

n e s , t o t i d e m q ? e c o n t r a , u e k i t f î c u b u s S t q u a d r a t u m ç q u a n t u r nu.« 

m e r o j c o n u e r t e t u r c a p í t u l u m i n c u b u m ä q u a l e m r e b u s & n u m e r o , 

a t e c o n t r a , f í c u b u s a e q u a l i s f i t r e b u s S t n u m e r o ; c u b u s 6>t q u a d r a t a 

n u m e r o c e i a m a z q u a l i a e r u n k 

D E M O N S T R A T I O ; 

• V t u e r o c i u í m o c í i f î t a l i q u a , e x e m p l i c a u f a , d e m o n f t r a t i o , p o n a * 

5 t u r p a r a l l e l e p i p e d u m a b c o n f t a n s ex a c c u b o , St d b n u m e r o , 

a e q u a l e a u t e m t o t u m h o c 

q u a d r a t i s a d l i n e a c . I g i t u r 

c u m i p í u m e o n f t e t e x d c i n 

a b j C o n f t a b i t e t i a m ex a m in 

q u a d r a t u m d c , i g i t u r a m 

e f t n u m e r u s q u a d r a t o r u m , 

i n t e r m d & d a , f i n t c o n t i n u e p r o p o r t i o n a l e s , 

e p r o x i m i o r a d , & f g p r o x i m i o r d m , q u a d r a « 

t u m a u t e m f g f i t g h, St f i t g k f u p e r f i c i e s , a 

q u a l i s e i q u a ? e x e i n a m , c o m p l e a t u r a u t e m 

c o r p u s g k j f e c u n d u m a l t i t u d i n e m f g , e r i t i g i * 

t u r e x 1 5 6 ' E l e m e n t o r u m a m a d f k , u t f g 

a d e , i g i t u r e x i f E l e m e n t o r u m , a m a d f k , 

u t m d a d f g , f e u f h . a t p e r 19*5 ' E l e m e n t o r u m 

. er i t a m ad f k , ut a d ad k h , ex x i 1 i g i t u r 

e i u f d e m , m d ad f h , u t a d ad k h , q u a r e c u m f î t m &d Í h , u t f i 1 ^ 

«j 
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e , S i f h a d e , u t e a d a d , S i e a d a d , u t a d a d k h , e r u n t q u i n q U e l i * 

n é s m d , f h , e , a d , h k . c o n t i n u e p r o p o r t i o n a l e s , i g i t u r p e r 3 2 i i 1 

Si 1 7 E l e m e n t o r u m e r i t g h a d a c , u t m d a d h k , u t r a q u e e n i m 

d u p l i c a t a ë i , q u s e f t f h , a d a d , q u a r e q u o d e x d m q u i n t a i n a c q u a * 

d r a t u m f e c u n d s , s q u a l e e f t e i , q u o d e x k h p r i m a i n g h q u a d r a * 

t u m q u a r t s . I g i t u r c o r p u s k o e f t n u m e r u s p r o p o f î t u s , ~ 8 i c u m 

c u b o b g s q u a t u r r e b u s t o t i d e m , q u o d f i i n t i n f u p e r f i c i e g k a t 

g k s q u a l i s e f t f u p e r f i c i e i e x e i n a m , e f t a u t e m e r a d i x c u b i c a n u * 

m c r i d b j p r o p o í i t í , è x ^ 1 n ' E l e m e n t o r u m , & a m n u m e r u s q u a * 

d r a t ó r u m , u t p r o p o f i t u m 3 e f t í g í t u r n u m e r u s r e r u m g k f i t e x r a d i s 

c e c u b i c a n u m e r i s q u a t i o n i s i n n u i n e r u m q u a d r a t o r u m 3 S i n u * 

m c r u s s q u a t i o n i s m a n e t i d e m í c í l i c e t c o r p u s k o & b d , q u o r u m 

l i n u m a l t e r i s q u a l e e i f e d e m o n f t r a u i m u s ; S u p e r e f t i t a q u e 3 u t 

o f t e n d a m u s s f t i m a t i o n e m r e i q u a e e f t a d i n u n o , 3 d f g , i n a l t e r o 

e í f e 3 q u a l e s p r o p o n u n t u r 3 c a d i t e n i m i n t e r c a s p r o p o r t i o n a l l y i n e * 

d i a e r a d i x c u b i c a n u m e r i p r o p o f i t i 3 i g i t u r e x 1 6 l 6 E l e m e n t o r u m 

d i u i f o q u a d r a t o e p e r u n a m e a r u m e x i b í t r e l i q u a , E o d e m m o d o 

p r o b a r e m u s r e l i q u a m p a r t e m r e g u l s , & g e n e r a l i t e r , f e d b r e u i t a t i 

c o n f u l e n d u m e f t i n h i s q u a e o r d í n e m h a b e n t e u m s u t u n u m e x a l t e * 

r o c o c m o f c a t u r ; 
a; 
R E G V L À ; 

E f t & a l i u s t r a n f m u t a n d i m o d u s , m a n e n t e q u i d ê d e n o m i n a d o ^ 

n u m n u m e r o 3 u a r i a t o a u t e m s q t i o n i s h u m e r o , u e r i n n r e l i q u i s c a n 

d e h a b e t r a t i o n e m , r e g u l a i g i t u r e f t . A c c i p e r a d i c e m n u m e r i s q u a * 

t i o n í s , f é c ü n d ú n a t u r a m d e n o m i n a t i o n ' s m e d i s q u a h a b e s , & e a r n 

r e d u c e s m u l t i p l i c a n d o a d n a t u r a d e n o m i n a t i o n s m e d i a e , q u a u i s 

g q u a r i e x t r e m i s i n c o h u e r f i ' o n e , & ! h i e e f t n u m e r u s i n f e c u n d a g q u a 

t i o n e . E x e m p l u m , f i d i c o , c u b u s S i 8 s q u a t u r 1 8 r e b u s , t u f e i s e x t a « 

b u l a f u p r a p o f i t a , q u s h u i c f e r u í t r e g u l s , q u ò d t r a n f i n u t a t i n c u b u 

& n u m e r u m c q u a l i a q u a d r a t í s , a t e x h a c r e g u l a l i q u e t , q u ò d n u m e 

r u s q u a d r a t o r u m s q u a t ü r n u m e r o r e r u m , e r u n t i g i t u r c u b . S i n u * 

m e r u s s q u a l e s 1 8 q u a d r a t i s , p r o n u m e r o í g i t g q u á t í o n i s a c c i p e 8 » 

q u i a r e s n o n h a b e n t r a d í c e m , & d u c i n f e f í e t 6 4 , n u m e r u s g q u a t i o * 

n i s , d u x i f t i a u t e m i n f e q u i a d e n o m i n a d o m e d i a i n q u a m f i e n d a e f t 

t r a n f m u t a t i o , e f t q u a d r a t u m . E a d e m r a t i o n e , f i d í c a t u r , 1 q d ' q d r a t u 

p : 8 , e q u a t u r 1 2 r e b u s , t r a d u c e t u r i n q d ' q d r a t u m S i n u m e r u m e q u a 

l i a c u b i s , q u a r e r e d u c e m u s 8 a d c u b u m S i f i e t 1 q d ' q d r a t u m p . ^ i i , 

s q u a l e 1 2 c u b i s . E t i t a , f i d í c a t u r 1 p m r m p : 8 , s q u a t u r 5 c u b i s , t r a n f * 

m u t a t i o f í e t i n r ^ p ^ p m u m c r o , s q u a l e 5 q u a d r a t i s , e x t a b u l a u é l r e * 

g u l a , i g i t p r o n u m e r o ( q u i a d e n o m i n a d o m e d i a i n p r o p o f i t o e f t c u 

b u s ) f u m e m u s c u b , 8 > q u s e f t , - & c a m d e d u c e m u s a d n a t u r a q u a « 

E e 3 d r a t í , 
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d r a t i , q u i a q u a d r a t u m e f t d e n o m i n a t i o m e d i a i n t r a n f m u t a t i o n e , 

f i e t i g i t u r 4 , q u a r e e r i t r " p m p : 4 , a c q u a l e 5 q u a d r a t i s . 

E a d e m r a t i o t e n e t , a i m n u m e r u s S c m e d i a d e n o m i n a t i o extrem 
7 m a c a e q u a n t u r , u t t r a n i m u t e t u r i n e a p i t u i u m d e n o m i n a t i o n u m ae* 

q u a l i u m n u m e r o . E x e m p l u m , f i d i c a m u s , ! p ^ p r ^ c u b . a ^ u a t u r 

^ 4 , a e e i p i m u s p r o p t e r c u b u m R i c u b i c a m 6 4 , & e f t 4 , & c a m r e d u * 

cerrrus a d q u a d r a t u m d e n o m i n a t i o n e m m e d i a m , i n q u a m f i e n d a 

e f t t r a n f m u t a t i o ) & h a b e b i m u s 1 p m r m a c q u a l e 4 q u a d r a t i s S c 1 6 n u * 

m e r o , 5 ^ i i 1 p ^ p ^ r e b u s a e q u a t u r ^ q u i a r e s n o n h a b e t r a d i c e m , 

r e d u c i t o 5 a d n a t u r a m q u a d r a t i q u a d r a t i , & f i t 6 2 5 , i d e o d i c e m u s , 

q u o d 1 r T p m a c q u a t u r 4 q u a d r a t i s q u a d r a t i p ; 6 2 5 . 

» A e f t i m a t i o n i s r a t i o f i c h a b e t u r i n m e d i a d e n o m i n a t i o n e a e q u a l i 

e x t r e m e & n u m e r o . R e d u c i t o a e q u a t i o n e m q u a m h a b e s i n n a t u * 

r a m d e n o m i n a t i o n i s m e d i a : , i n q u a m f i e n d a e f t t r a f m u t a t i o , & h o c 

a b r j e e e x n u m e r o d e n o m i n a t i o n i s m e d i a e , S c ffc r e f i d u i , f u m p t a f e * 

c u n d u m n a t u r a m d e n o m i n a t i o n i s m e d i a : , e x q u a f i t t r a n f i n u t a t i o , 
p^j-mp.^ 12 cub. 

i p m r m p : 1 2 q d . 
e f t r c i s c f t i m a t i o . E x e m p l u m , f i p 

r ™ p : 6 4 £ q u a t u r 1 2 , c u b i s d i c e m u s 

p V p n ó x q u a t u r 1 2 q u a d r a t i s , a e f t i m a t i o p r i m a e a e q u a t i o n í s e f t 2 , 

S c q u i a m e d i a d e n o m i n a t i o i n q u a m fit t r a n f i n u t a t i o e f t q u a d r a * 

t u m ^ d u c e m u s 2 i n f e f i t 4 , a b r j e e i p f u m e x 1 2 n u m e r o c u b o r u m , f i t 8 

r e f i d u u m c u i u s í u m c m u s r ç z f e c u n d u m n a t u r a m d e n o m i n a t i o n i s 

m e d i x , e x q u a f i t t r a n f i n u t a t i o , S c e f t c u b u s , i g i t u r R 2 0 i b . 8 , q u a e 

c f t z ^ e r i t e t i a i n x í t i m a t í o r e i i n f e c u n d a a e q u a t i o n e . A l i u d E x e m * 

p l u m , f i p m r ' n p ; 6 ' 4 , a : q u a t u r 2 4 q u a d r a t i s , t u í c i s , q u ó d t r a n f m u t a * 

t u r i n p m r m p : 5 i 2 a z q u a l e 2 4 e u b i s , a r q u a t i o a u t e m p r i m i p r o p o f i 

i p - r ^ p : ^ 24 qd. 
i p » r m p : 512 2 4 c u . 

t i f u i t 2 , c u b u s f i t 8 , n a m m e d i a d e n o m i * 

n a t i o f e c u n d a e f t c u b u s , a b r j e e 8 c x 4 J , 

n u m e r o q u a d r a t o r u m , r e l i n q u i t u r 1 6 c u i u s r ç q u a d r a t a , i d e f t 

( u m p t a f e c u n d u m n a t u r a m d e n o m i n a t i o n i s m e d i a e p r i m a : acqua* 

t i o n i s , q u a c e f t 4 , e f t a e f t i m a t i o p ' r* p:512 a e q u a l i s 24 c u b i s . 

9 S e d u b i i n t e r m e d i a d e n o m i n a t i o i u n g i t u r n u m e r o u e l e x t r e m a : 

d e n o m i n a t i o n i , f a < f t o t r a n f i t u i n c o m p a r e m , e x 7 5 r e g u l a , r e d u c e s u t 

p r i u s a e f t i m a t i o n e m q u a m h a b e s i n n a t u r a d e n o m i n a t i o n i s m e d i £ 

c u i u s q u a ^ i s p f t i m a t i o n e i m & e i a d d e n u m e r ú d e n o m i n a t i o n i s m e 

d i e , f i m e d i a d e n o m i n a t i o c u i u s g f t i m a t i o q u c r i t u r , i u n ( ! l : a f u c r i t n u 

m e r o , u e l m i n u e n u s , f i i u n c f t a f u e r i t e x t r e m e denominat ion i>& e i u s 
a § § T C § a t i r e f t d u i f i i m p t a , c x n a t u r a d e n o m i n a t i o n i s m e d i a r , 

c u i u s e f t i m a t i o c o g n i t a e f t , e r i t a e q u a t i o f e c u d p q u ç f t i o n i s q u e f c a . 

E x e m p l u m ^ t r ^ p " ' a c q u a l e j c u b i s p : 8 , & » f t i m a t i o r c i c o g n i t a 2 , 

Set rani-
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& t f a n f i n u t a t u r e x r e g u í a f e p t í m a í n r ^ p i p 3 q u a d r a t i s £ q u a t i a 4 , 

r c d u c o igiturz a d n a i u r a m q u a d r a t i m e d i a ; !rm p m 3 c u b . p : 8 

d e n o m í n a t i o n í s , c u í u s q u a s r i t u r a c f t i m a t i o . | r m p n , p ; 3 q d . 4 

S i c 4 , e x h o c a b r j c i o 3 n u m c r u m q u a d r a t o r u m , q u i a q u a d r a t a i u n t 

i u n c t a r ° p ° , & n o n n u m e r o , r e l i n q u i t u r i , h u i u s c ü b . q u c e efi: i , e f t 

r e i a : í í í m a t í o , e í t a u t c m c u b u s d e n o m i n a d o m e d i a a c q u a t i o n i s i a n i 

c o g n i t a c . R u r f u s f i t r m p m a s q u a l e 7 q u a d r a t i s p : 4 , & f i t t r a n f m u * 

r m p m p : 7 c u b . 8 

r m p m 7 q d . p : 4 

t a d o i n r m p m p : 7 e u b i s a c q u a l c 8 , e x 7 1 re* 

g u l a , S t f i t h u i u s c ö g n i t a s e q u a t i o , q u e f i t 

i , & u e l i m r e l i q u a m , r e d u c o 1 a d q u a d r a t u m , m e d i a m d e n o m i n a d a 

o n e m í g n o t a - m , & f i t i j h u i c a d d e m u s 7 n u m e r u s q d r a t o r u m , q u i a 

m e d i a d e n o m i n a d o i g n o t a , q u a e efi: q u a d r a t u m , í u n g í t u r n u m e r o , 

f c í l í c e t 4 , & h a b e b í m u s 8 , h u i u s r ? z c u b i c a f u m p t a e x n a t u r a m e d i a s 

d e n o m i n a t í o n i s c o g n í t a s , & e f t : 2 , t a l i s R 2 c u b i c a , e f t r e i a s f t í m a t í o , 

q u a n d o p m r m a s q u a t u r 7 q d . p : 4 . 

E x h o c p a t c t , q u ò d f e m p e r , h a b i t o u n o c a p i t u l o , p e r f e c u n d a m , c<»"m<-

t e r d a m S t q u a r t a m r e g u l a m , u e l p e r f e x t a m , f e p d m a m , o c t a u a m , S t 

n o n a m , h a b e b i m u s a l i u d g c n e r a l i t e r , f i g e n e r a l i t c r u e l p a r t i c u l a r 

t i m , f i p a r t i c u l a t i m . E x e m p l u m i g i t u r t a l e f í t , c o g n í t o c a p í t u l o c u b i 

& r e r u m G c q u a l í u m i i u m e r o , p r o p ó n a t u r c u b u s a s q u a l í s 3 q u a d r a i 

d s S t 1 0 n u m e r o , h a b e b i m u s i g i t u r e x f e p t i m a r e g u l a c u b u m S t 3 

r e s ä q u a l e s r ç i o , a s q u a t í o h u í u s e f t r ç 2 v ; c u b . R 2 3 ^ : 1 ^ 2 2 - ^ m : R 2 

v : c u b . 3 j - m : r ç i 2 ~ h u i u s i g i t u r q u a d r a t u m , a d d i t o 3 n u m e r o q u a 

d r a t o r u m , q u í a q u a d r a t a i u n g u n t u r n u m e r o , e r i t a c f t i m a t í o c u b i 

s e q u a l í s 3 q u a d r a t í s S t 1 0 n u m e r o , S t h o c efi: q u í a d e n o m i n a d o m e ^ 

d i a c o g n í t a , q u a s e f i : r e s n o n h a b e t e x f e r a d í c e m , & : f i e p r i m o g e n e * 

r a l í t e r c a p i t l í l u m c u b i s e q u a l í s q u a d r a t i s & n u m e r o : a l i a q p m u l t a 

c a p í t u l a í n u e n í j d u p l í c í u i a , -

D E M O N S T R A T I O . 

E t n e h ó c u o l u n t a r i t f m u í d e a t u r , d c m o n f t r a t í o h u i u s a d r j e i e n d á 1 0 

e f i i n u n o p r o o m n i b u s , f i t c u b u s d f , 

c u m a b n u m e r o , e q u a l í s d g n u m e r o re* 

r i m i j í d efi: c o r p o r í d g , f i t a u t e m h 1 , n u * v 

m e r u s r e r u m , a s q u a l i s d g f u p c r f í c í e í , i n 

n u m e r o , S t f i t q u o d e x h k í n k r h , a s q u a * 

l e a c n u m e r o , S t q u a d r a t o a b , e r i t í g i * 

t u r q u o d ex h 1 in k m, a s q u a l c a c St c u * ^ 

b o k l , S t f i m i l i t e r , q u o d e x d e i n d g , 

a e q u a l e c u b o d e , & n u m e r o a b , d e a u * 

t e m e f i l a t u s d f , S t k H a u t s k m , f e d h l 

a r q u a l í s efi: d o c u m i g i t u r ex h k in k m fiât a c}St ex d e in f n , a b 

polita 
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p o f i t a n f r a d i c c k m , & d e r a d i c e h k , n e f c i o f i e x d e i n f n , f i t a b , 

e x H k i n k m f i t a c , n a m q u e h o e ä T h e o n e i n E u c l i d i s c o m m e n t a r i o 

e f t d e m o n f t r a t u m , i g i t u r c u m s c f t i m a t i o r e i i n ü n o f i t k 1 , i n a l t e r o 

d C j f e q u i t u r u t T u b l a t a f d , a c q u a l i h k ( u t r a q u e e n i m a c q u a t u r 

q u ä d r a t o d e , e x h I , r e l i n q u a t u r . k l , r e i a.lumatio,quod e f t p r o p o * 

fitum. 

, E f t & g e n u s t r a n i m u t a t i o n i s i n d i f s i m i l e , u t c u m q d ' q u a d r a t u m 

a c q u a t u r r e b u s & n u m e r o , & r e s e f t r £ 5 p : 2 , g r a t i a e x e m p l i , e r i t q d ' 

q u a d r a t u m p : e i f d e m r e b u s a c q u a l e e i d e m n u m e r o , S t r e s e r i t d u s 

a p o t o m e , u i d e l i c e t i ^ z 5 m : 2 , & e e ö n t r a . 

z T r a n f m u t a n t u r S t e a , q u a r c o n f t a n t e x q u a t u o r n o m i n i b u s , c u m 

f u e r i n t t r e s p a r t e s c o n t i n u e p r o p o r t i o n l e s , & ä q u a l e s r e b u s u e l c u 

biSjdico ä u t e m , n u m e r u s St q u a d r a t u m St q d ' q u a d r a t u m , n a m diu 
u i T ö n u m e r o r e r u m p e r n u m e r i , e x i t n u m e r u s c u b o r u m , m u l t i i 

p l i c a t o u c r o n u m e r o e u b o r u , p e r n ü m e r i , p r o d u c i t u r n u m e r u s 

r e r u m a e q u a l i u m q c T q u a d r a t o & q u a d r a t o S t n u m e r o e i f d e r r i , u e s 

I u t , f i q d ' q u a d r a t u m p : 8 q u a d r a t i s p : ^ 4 , a E q u a r i t u r 1 0 e u b i s i g i t u r 

d u & o 8 j i n 1 0 n u m e r u m c u b o r u m , e r i t 1 q d ' q u a d r a t u m p : 8 

q u a d r a t i s p : ^ 4 , a c q u a l e 8 0 r e b u s . H a b i t a a u t e m u n a s e q u a t i o n e , 

d i u i d e c u m e a n u n e r i , q u o d e x i t , e f t r e l i q u a a s q i l a t i o , ü e l u t 1 q d ' 

q u a d r a t u m p ; 8 q u a d r a t i s p : 4 ^ , a c q u a t u r 5 6 r e b u s , & r e s e f t 4 , e r i t 

i q d ' q u a d r a t u m p : 8 q u a d r a t i s p : i > 4 a c q u a l e 7 e u b i s , i n d e d i u i f o 8 

r a d i c e 8 4 , p e r 2 p r i o r e m a x j u a t i o n e m , e x i t 4 T e c u n d a « e q u a t i o q d ' 

q u a d r a t i p ; 8 q u a d r a t i s p : ^ 4 , a e q u a l i u m 7 e u b i s . 

Eftetiam tranfmuratio capitulorum ex tribus conftantium,in cä 
J pituia ex quatuor,St pro exemplo,regulam unam exponam,fi fit ca 

pitulum eubi St numeri acqualium quadratis, conuerteturiri capi* 
tulum e u b i & rerum, sequalium quadratis & n u m e r o h o c modo, 
manente numero quadratörum,duc dimidium n u m e r i quadrato* 
rum in T e , & produeftum e f t numerus rerum,quae f u n t cum cubo,& 
odlaua pars prion's numeri eft Temper numerüs, qui eft cum qua* 
dratis,&gquatio Temper manet eadem.Exemplum,cub.p:i(> £qua= 
tur 14 quadratis,due 7 dimidium 14 i n Te,fit 4?,accipe^-de 1 £ , q u o d 

eft2,habebis 1 cub.p:4? rebus äqualem 14 q u a d r a t i s p :2 . Aliud,cu 
bus St40, acquatur 8 quadratis,due 4 dimidium 8 in Te fit i£,nu* 
merus rerum,aeeipe | -de40 quod eft 5 igitur eubus St i^res seqn* 
tur 8 quadratis q: 5, St aequatione una inuenta , habes reliquam 
cum fint eacdem,demonftratio huius non eft hie necefläria. 

Docetur 
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Docetur a-quatio generaliter medixdenominationis sequa> 
lis extremae di numero. CAP. v n I. 
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Itínquam,cubus quadratí Si numerus fpqualís alíquíb. 
rebus,& fit numerus rerum a d, Si fit b d portío,ex qua« 
fumpto latere,qualerelati prímí e,du<fto in agreliquum 
numeri rerum,fiat fnumerus aequationis, dico eefife rei 

a^ftímatíoneriviam quiaexfuppofito ex e 
inag,fitf, & exeinb d,fitcub.e, eo quòd ^ .. 
efuitlatusrelatum,bd,&produ<ftúmex e 
in a"g,&in b d xquale eft produ&o ex ein g ^ 
a d, fequit cum ad, fit numerus reR2, quòd " 
res gquantur cubo quadrato,& numero f, 
Tub xftimationeipfius c. 

. R E G v L Á. , — . 

S e c u n d u m h o c f o r m a b í t u r r e g u l a , c u m i 

f u e r i n t d e n o m i n a d o m e d i a S i n u m e r u s , ä q u a l e s m e d i c , & e x n u m e 

r o m e d i a e d e n ® m i n a t i o n i s , f e c e r i s d u a s p a r t e s , e x q r u m u n a i n r a d i 

c e m a l t c r i u s , f u m p t a f e c u n d u m n a t u r a d e n o m i n a t i o n i s , p r o u e n i * 

e n d s e x d i u i i i Q i i e e x t r e m x p e r m e d i a m , S i d e d u c f t a m a d n a t u r a r r i 

i p f i u s m e d i s c d e n o m i n a t i o n i s , f i a t n u r h e r u s g q u a t i o n i s , t u n c r a d i x 

i p f a a n t c c p d e d u c e t u r a d n a t u r a d e n o m i n a t i o n i s m e d i s , e f t r e i e f t i « 

m a t i o . E x e m p l u m , i o r e s , a e q u a n t u r q d r a t o & 2 i , t u n c q u i a r e s i u n t 

i m m e d i a t e q u a d r a t o & n u m e r o , f u f f i c i t f a c e r e d e I O d u a s p a r t e s , e x 

q u a r ü m u n a i n a l i a m f i a t 2 1 , & e r u n t 7 S i 3 , S i u t r a q ? e f t r e i a e f t i m a * 

d o . A l i u d , 10 res,arqUantu'r c u b o Si 3,hieres e f t c o n i u n & a n u m e r o , 

f e d n o c u b o j c u m i n t e r m e d i e t q u a d r a t u m . l d e o d i i s i d c m u s c u b u m 

p e r r e m , e x i t q u a d r a t u m , d i c e m u s i g i t u r f a c e x 1 0 , d u a s p a r t e s , e x 

q u a r u m u n a i n q u a d r a t a m a l t e r i u s r a d i c c m , f i a t 3 , & e r u n t 1 S i 9 , n ã 

e x I i n 3 r ç ? f i t 3 ,1 'deo t a l i s R £ f c i l i c e t 3 , e f t r e i s f t i m a t i o . A l i u d , i o c u * 

b i s q u a l e s f u n t q d ' q d r a t i , & 6 4 , i a m h i e c u b u s h s r e t q d ' q d r a t o , & 

à n u m e r o d i f t a t i n t e r m e d i a n t i b u s ^ d r a t o S i r c , d i c e s i g i t , f a c d e 1 0 

duas p a r t e s , e x quarUm u n a i n a l t e r i u s c u b ú , p r o d u c a t ó " 4 , & : e r u n t 

p a r t e s 8 & 2 , q u i a d c u b ú d e d u c e n d u s e f t , i g i t u r 2 e f t r c i s f t i m a d o , 

fcilicet q u ò d o p o r t e a t T e m p e r n u m e r u c u m q u o o p e r a m u r , e f T e r e i 

s q u a t i o n c m . A l i u d , & : e f t q u a r t i m o d i e x e m p l u m , i o c u b i a c q u a n s 

t u r p ° r ° S i 4 8 , t ú c i a m c u b u s d í f t a t à r ° p y n t c r m e d i o q d q d r a t i , S i 

a n u m e r o i n t e r p o f i t i s q u a d r a t o & r e , d i u i d e i g i t u r r T p m p e r c ú b u m 

exit quadratum,dicemus,fac de 1 o numero medig denominationis 
duas partes, ex quarum una,in cubum radieis quadrate altcrius p̂s 
ducatur 48 numerus cquatíonís,& erunt partes 6 Si 4,nam ex 6 in 

Ff 8 CILs 
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8 c u b u m 2 r a d i e i s q u a d r a t p 4 , f i t 4 8 , i d e o í p f i x m 1 r a d i x q u a d r a t a 4 * 

e f t r e i a r f t i m a t i o . M a n i f e f t u m e f t i g i t u r , q u o d f e m p e r f u m i n u s r a d i s 

c e m c x n a t u r a d e n o m i n a t í o n í s , f e c u n d ú q u a m m e d i a i n m a i o r e c õ 

t i n c t u r , & d e d u c i m u s e a m a d n a t u r a m i p f i u s m e d i a ? , S t q u i f e i t h o e 

f a c e r e , n o u i t c a p i t u l ü , & q u i n o u i t c a p i t u l u m , f c i t e t í a m h o c f a c c r e . 

* E f t u c r ò m a n i f e f t u m , q u o d c u m m e d i a d e n o m i n a t i o , e x t r e m e S t 

n u m e r o a c q u a l i s c f t , t u n c i n o m n i b u s , p r e t e r q u a m i n m a x i m o n u s 

m e r o , d u a s a c f t i m a t i o n e s n e c c í f a r i o h a b e t . 

D e f e c u n d a i n c o g n i t a q ü a n t i t a t e n o n m u k i p l f c a t a . C A P . I X . 

õ s p . E n e r a l i t e r h u c u f c p n o u a i n u c t a t r a e f t a u í m u s ; n u n c u c r ò 

s j f j l d e f i n g u l í s d í c e n d ú f p e c i e b u s e f t , n a m q ? f e p i u s i l l u d o e s 

c u r r i t , u t q u 2 e f t i o n e m p r o p o f i t ã , d u p l i c i p o f i t i o n e f o l u a 

h n u s . E i u f i n o d í a u t e f t e x c m p l u m , q u a n d o a l i t e r u i x r e m 

h a n c p o í l u m u s e x p l i c a r e . T r e s e r a n t u i r í p e c u n í a s h a b ê t e s . P r i m u s 

c ú d i m i d i o r e l i q u o r ü h a b u i t á u r e o s ^ . S e c u n d u s c u r e l i q u o r ü t er* 

t i a p a r t e z ? . T e r t í u s c ú r e l i q u o r u m p a r t e q u a r t a 3 i , q u a c r i t u r q u a n « 

t u m q u i f q ? h a b u i t . S t a t u e m u s p r i m o r e m i g n o t a m p r i m a m , f e c ü d o 

P r í ; S c c u n d : T e r t i ; 

r e s q u a n : 3 1 m : 

Q u a r t a p a r t e r e l í q R 2 

p r i m u s i é - j p ^ p o f : 

m : | - q u a n : í c q u a l i a 

p o f i t i o n i p r í m a : 

j - p o f i p : 

\izi6-r 

- q u a n : a -q* 

f e c u n d a m r e m i g n o t a m , t e r t i o i g i t u r 3 1 a u 

r e i , m i n u s q u a r t a p a r t e r e i , a c q u a r t a p a r t e 

q u a n t i t a t i s r e l i ( f l i f u n t , i a m i g i t u i d e , q u a n 

t u m h a b e t p r i m u s , e q u i d ê f i i l l i d i m i d í ú 

f e c ü d i e t t e r t i ) a d r j c i a s , h a b i t u r u s e f t a u r e s 

o s 3 2 , h a b e t i g í t u r p e r f e á u r e o s 3 2 m t y q n : 

m : 15 -rp : -? p o f l S p : f q u a n t : q u a r e h a b e s 

bi t i^Y m : "s c l u a n c i , P : 7P 0 ^ : ^ 0 c : a u t ^ c u r n 

f i t e q l e u n i p o f i t i o n i , e r i t - ^ p o f : St\quãt: 

a r q u a i e 1 S q u a r e d e d u c ê d o a d i n t e g r a 7 

p o f : & 3 q u a n t : c e q u a b a n t u r i 3 2 . R u r f u s u i 

d e a m u s , q n t ü h a b e a t f e c u n d u s , h a b e t h i c 

2 8 , f i e i t e r t i a p a r s p r í m í a c t e r t r j a d d a t , e a 

e f t j p o f i p : i o ^ - m : £ p o f : m : £ q u a n t : h o c 

e f t i g i t u r ^ - p o f : p : 1 0 j - m : ^ q u a n t : a b i j c e e x 2 8 r e l i n q u i t u r , i 7 j - p : 

^ q u a n t : m : ^ p o f : & t a n t u m h a b u i t f e c u n d u s . f u p p o f i t u m e f t a u t e m 

h a b e r e i l l u m q u a n t i t a t e m , q u a n t i t a s i g i t u r f e c u n d a , x q u i u a l e t ^ f u i 

met ,&37-ym:-^-pof:abiecf t i s c o m m u n i t e r ^ q u ã t i t a i i s , & r e f h t u t o 

m : a l t e r i p a r t i , fient q u a n : p : - ^ - p o f i a c q u a l i a 17 f - , q u a r e 1 quan: 

p : 3 p o f i a r q u a l i a c r u n t 2 1 2 , m u l t i p l i c a t i s p a r t i b u s o m n i b u s p e r 

S e c u n d u s 1 7 f - p : - r r 

q u a n : r m - ^ p o f ; a^q« 

l i a q u a n r í t a t í f e c u n d a i 

q u a n : p ^ p o f : a:s 

q u a l . 1 7 j -

d c n o m i n a t o r ê j i n d e d u c e s q u a m u i s 

c a r u m a d e q t i a l i t a t c m a l t e r i u s , i n p o s 

f i t i o n u m a u t q u ã t i t a t u m n u m e r o , u t 

p o t e d i c e n d o , 3 p o f : p : i i q u a n : c c q u a n t u r 2 1 2 , u o l o m o d o u t f i n t 7 

pofin°lies> 

7 p o f : p : 3 q u a : a e q í 122. 

3 p o f : p : i q u a n : 2 e q l 2 i i 

7 p o f , p : q u ã : a e q l 4 r 4 7 
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p o f í r i o n e s , & e r u n t p e r r e g u l a m q u a t u o r q u a n t i t a t û p r o p o r t i o n a l 

l í u m , 2 5 | - q u a n : g q u a l e s 4 9 4 - ^ , h a b e s i g i t u r , u t u i d e s , p o f : p : 3 q u a r t 

t i t a t i b u s a s q u a l i a 1 3 2 , 8 ^ 7 p o f : p ; 2 5 ^ q u a n t i t a t i b u s a s q u a l i a 4 9 4 f-, 

i g i t c u m 7 p o f i f i n t i d e m , i n u t r o q ? e r i t d i f f e r e n t i a q u a n t i t a t u m , fc'i* 

l i c e t 2 2 j , 2 c q u a l i s n u m c r o n i m d i f f e r e n t i a e , q u a e e f t 3 ^ 2 j , d i u i d e i g i 

7 p o f : p : 3 q u a n : 

7 p o f : p ; 2 5 f q u a n : 4 9 4 f 

t> 
132 

i p o f i 1 6 I q u a n : 

p o f : p : - | q u a n : 1 2 

i p o f p : ~ q u a n : 2 4 

p o f : p : i q u a n - 36" 

~ q u a n : s c q u a l i s 12 

t u r f i c u t i n p o f i t i o n e f i m p l i c i , p c a p i t u * 

l u m t e r t i u m > 3 ^ 2 j , p e r 2 2 j , e x i t 16, aeft i* 

m a t i o q u a n t i t a t i s , & t a n t u m h a b u i t f e * * , ^ 
, 1 n r - rr 22 - q u a , a e q u a l e s 3 6 2 

c u n d u s . K u r l u s p o n a m u s p r i m o e l l e * 1 ^ J 

r e m , f e c u n d o i a m e r a n t ií>, t e r t i o f i t f e c u n d a q u a n t i t a s , c u m q ? f e c u n 

d u s c u m t e r t i a p a r t c p r i m i 8 i t e r t r | , h a b e a t 2 8 i i p f e a u t e m h a b e a t r ^ , 

e r i t - | p o f : p - ~ q u a n t i t a t i s a c q u a l i s i 2 , r e f i d u o 1 6 & 2 8 , & i d e o 2 p o f : 

p : I q u a n t i t a t e a e q u a b u n t u r 3 ^ , a d u e r ò p r i m u s , c u m d i m i d i o r e l i q 

r u m h a b u i t 3 2 , d i m i d i u r e l i q u o r u m e f t p ^ y 

8 p : y q u a n : i g i t u r i p o f : p : 8 p : r q u a n : 

a ; q u a n t u r 3 2 , i g i t u r a b i e c f t o 8 » f i e t i p o f : 

p: -^ q u a n : a e q l i s 2 4 , q u i a i g i t u r 1 p o : p : i 

q u a n r g q u a b i t u r 3 ^ , i g i t u r d i f f e r e n t i a 2 4 

& 3 ^ , q u c e f t 1 2 , ^ q u a t u r d i m i d i o q u a n t i 

t a t i s , q u a r e p e r m o d ú c a p i t u l i t e r t i j , d í u i 

f o 1 2 p e r Y , c x i t 2 4 . a c f t í m a t í o q u a n t i t a t i s , f e u n u m e r u s a u r e o r ú t e r * 

t r j , i a m i g í t u r c o n f t a t f e c u n d ú h a b u i f f e i n t e r n u m 2 4 p r i m u s a u t e i n 

c u m d i m i d i o f e c u n d i & t e r t i j h a b e t 3 2 , d e t r a c f t o 2 o d i m i d i o f e c u n d i 

& t c r t r j , c x 3 2 , r e l í n q u í t u r 1 2 n u m e r u s p r í m í , h a b u í s i g i t u r p r i m u s 

á u r e o s i 2 , f e c u n d u s i 6 , t e r t i u s 2 4 . O p e r á r i o p r o l i x a , c l a r a t a m e n a c 

facilis, femper autem reducenda eft denomínatío unaadeundem 
n u m e r u m , & t u n c d i f f e r e n t i a n u m e r o r u m s e q u a l i s n c c e í F a r í ó e r i t 

d i f f e r e n t i a ; a l t e r i u s d e n o m i n a t i o n i s , u t ü i d i f t í b i s i n h o c e x e m p l o 

E x e m p l u m a l i u d . D í x i t p r i m u s f e c u n d o , d a m í h i t e r t i a m p a r t e m 

t u o r u m , & 3 p : & h a b e b o t r í p l u m r e f í d u i t u i . A t f e c ú d u s p r i m o , d a 

d i m i d i u m , & 2 p : t u o r ú , & : q u o d t í b i r e l í n q u e t u r } e r í t n o n a p a r s o m 

n i u m q u a e e g o h a b e b o . D a b í m u s p r i m o r e m , f e c u n d o q u a n t í t a t ê , 

P r i m u s S e c u n d u s 

i p o f i q u a n : 

i p o f p : - q u ã . p : 3 t r i 

p l u m j q u a n . m : 3 . 

q u i a i g i t u r d a n d o 7 & 3 p : f e c u n d í p r i m o , r e s 

l i n q u i t f e c u n d o j q u a n : m : 3 , & h o c e f t t e r t i a 

p a r s a g g r e g a t i p r í m í q u o d e f t i p o f i f ô p : - ^ 

q n t i t a t i s p : 3 i g i t u r t r i p l a t o ^ q u a m m ^ e t f i t 2 

q u a n : m : ? e r i t h o c a e q u a l e p o f . p : f q u a n ' s p : 

3 , q u a r e r e d d e n d o q u o d e f t m i n u s , a l t e i i p u r 

t i f i e t I p o f i t o p : i 2 , a r q u a i i s i f - q u a n ^ R u r f u s 

q u i a d i ( f t u m e f t , q u ò d f i p r i m u s d e t d i m i * 

d i u m p : 2 , f e c u n d o , e r i t r e f i d u u m f c i l i c e t 7 

i p o f : p : i 2 g q i | - q u ã : 

I q u ã : p : y p o f : p : 2 n o 

n u p l u m Y p o f - m : 1 

i q u ã : p : i o £ q l « 4 p o f . 

F f p o f . 



4pof.p;ó8p:i quamzeqles 
4 pof, p:6|-qiian: 
5 f-quan:a:qualís 64 
5 quan; ecqual. 36 p:^ pof, 
5 quan p:ioo gquaLcpoC 

) quan:p:2opofiacqual. 
5 qusn:quan:p:} pof p : 15^ 

4 4 H I E R O N Y M I C A R D A N I 
pofm:2,nonapars aggregati,quod eft 1 quan:p: f pof.p: J,ígitmul 
típlícando tale rcfiduum per fient4^-pof.m:i8, squales 1 quanip: 

pof*9 p:2, reddcndo minus alterí parti,& auferendo fimilía,habe* 
bímus4 pof.arquales 1 q u a n ^ p ^ O j h a b e b a s etiam 1 poi~p:i z e q u a * 

lem ij-fjuantl,reducito partes ad çqualitatêuníus denomínatíonís, 
& primo multiplicando i pof.p: i2,£qlcm i j - q u a n p e r 4 , f i e n t 4 p o f 

p:48 equales é^quanb? ,&hoc comparabís,utuídesín figura,cum 
4porbya:qualíbusiquantr 'p:20,&: Í4pofp:48 îcqlcs 6~ q u a n : 

fimilitcr eademratione reducendo 4pof.acjles 20p:r quan: 
numerum quantitatú ad equalítatê, 
habebis5 quan'" aequales 3(3 p ^ p o 
íítioníbus, St 5 quantítates p : 100, 
ícqlesio pof"?,inutroqj cafu tranf* 
feres uícífsím,per regulam,fi asqua* 
íibus £qualia"addas,totaquoq? fict 
s e q u a l i a , & habebis 4pof*p:é>8 p-
1 quantc accjles4 pofb 9p quanw 

inde abíe&ís fimilibus, relínquent ji/ pof. aequales 136 
5 j- quan: equales <a8,ígítur diuifo íT8,per5f-,exiti2 adbmatío quan 
titatís,&id quod habuitfecundus.Eademratione,transferes ín íc* 
cunda sequatione, partes dífsimíles, dícendo, fi 1 quan : acquantur 
39p:2pofb9,&5 quan:p: ioo,acquanturzo pofb ' ,ígítur5 quan cs p: 
iopof:'fp:3pofD5l

Jaequantur5 quan ! '9p:3pof9p: 13^,inde abiecftis 
íímílíbus relinquuntur 17 pof<s aequales 136", quarediuifo u6 per 
17 exíbit 8,pofitionis efhmatío,feu numerus prímíh,abuititacp p i 
mus 8,fecundus i2,&qmuís ah'terh£cetíãfoluípofsínt,hoctamen 
^pprium eftmagis St puru,utuno eodeinq? impetu tota quaeíuo ab 
íóluat,& fi etiam primum exemplum per foîam rem ortendi quean 

Exemplum 3rcfatis accomodatum inuenias très quantítates qua* 
rum p ' cum 21 fit fexquí altera p1 cum 3a St p cum 31 fit fexquí altera 
2 c u m 3 , . p o n e t e r t í a m 1 f e c u n d a 1 p o f . p 1 m 1 q u a n d a c í l í u s t a m c n h o c 

m o d o : p o n e t e r t í a m 1 p o f . f e c u n d a m 1 q u a n : í g í t u r a g g r e g a t u m 

e x p r i m a & t e r t i a e r i t i y p o f . p : i j - q u a n : d e t r a c f t a t e r t í a r e í í p q u e t u r 

p r i m a ~ p o f . p : i y q u a n . E t f i m i l i t c r q u í a a g g r e g a t u m p r í m p S t 2 ' e i t 

f e x q u i a l t e r u m a g g r e g a t o p r i m £ St t e r t i £ e r i t a g g r e g a t u m prime Cv. 
f e c u n d g 2 ^ - p o f . p : q u a n : E t q u í a f e c u n d a q u a n t í t a s fuit 1 quan: 
i g í t u r p r i m a e r i t r c f i d u u m 2 -^ -pof .p : q u a n p r i m a í g í t u r quant?tas 
p r i m o m o d o fuit-1 p o f p n ^ - q u ã í & f e c ü d o m o d o 2^-pof p: i~quan: 
E t h a c e r u n t i n t e r f e a c q u a l í a e x p r i m a A n í m i f e n t e n t í a Euclieis ^ 
rurfas p e r t c r t í a m e a r u n d e m d e t r a c t i s u t r í n q ? y p o f . St l- quan rc^ 
l í n q u e t u r 1 ^ p o f . a q u a l í s ^ q u a n : í g í t u r 1 q u a n : e q u a b i t u r 7 p o í - P 0 

iw 
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f i t a i g i t u r t c r t i a i p o f , f u e r í t i e r i t f e c u n d a q u a e e f t t q u a n . 7 & q u i á 

a g g r e g a c u m e f t 8 S i a g g r e g a t u m p r i m e S é t e r t í a e e f t i l l i f e x q u í a l t e * 

r u m , e r i c 1 2 S i c u m f i t i e r i t p r i m a 11. i g i t u r q u ã t i t a t e s e r u n t p r i m a 1 1 

f e c u n d a 7 , t e r t í a i & a g g r e g a t a i 8 . i ^ . 8 - m f e x q u í a l t e r a p r ó p o r r i o n e 

u e l u t p r o p o f i t u m f u i t . A l i o p r i m o m o d o p e r u e n í s a d 1 q u a n g q i i a * 

l e m i y p o f . p : p o f x q u a l e m q u a n i g i t u r d u p l ú 2 p o f . 

x q u a b u n t u r 1 q u a n p : 3 f e d i a m o f t e n d i m u s 1 q u a n e t í a m a e q u a l e m 

p o f . y i g i t u r 2 p o f . a e q u a b u n t i - ^ p o f . d : 3 ^ i g i t u r 7 - p o f . s q u a t u r 

3-f & i p o f . ç q u a b i t m y . p e r i d e m c u m 1 q u a n t x q u a l i s f i t i f p o f . p : 

- S i I p o f . f i t s q u a l l ' s ^ q u a m p : i y e r i t 1 q u a n . s q u a l i s ' ^ - q u a n . p : 2 

^ - i g i t u r ^ q u a n . s q u a l i s 2 - ^ , i g i t u r 1 q u a n c r i t s q u a l i s 1 1 , E t e f t p u l * 

c h r i o r m o d u s q u i a o b e r a m u s p e r t r è s q u a n t i t a t e s ; 

De fecunda quantítate incognita multíplícata. CAP. X. 
Vm uerò due quantitates incognitg multiplicantur,aut 

l ' ^^^p j in feducantur quatuor fient modi, quorum maior pars 
* ' ^BK} ' t n a ^ abet membra. 

É L L I I L L , D E M O N S T R A T R O . 

Primus eft,cum quadratumuníus,&quantitates ipfg comparan 
tur. Sit igitur primo quadratum a c, cuius latus ab, squale dupld 
ab Si quintuple e, gratia exempli,igitur pofîta 
b d xquali numero rerum,fcilicet z,erit a d gqua* 
le duplo ab,igitur cf squatur quintuplo e,qua* 
re ex 15afextí Elementorum,ab ad e,ut5 ad c d eft 
autem ab pofitío, Si cdpofitíom:2, Si5 nume* y 
rus cognitus, quareregula eft; 

R E G V L Ai . . 

Poíítare q u ã t a l í b e t , d u c e a r n i n f e , d e t r a d o n u ' — — ~ 

merorerú,& q u o d e x i t , d i u i d e p e r n u m e r ú i g n o 

t x q u a n t i t a t i s , e x í b i t s f t i m a t i o i g n o t £ q u a n t i t a t i s . E x e m p l u , p o f t a í 

t u r r e s 7 , d u c a t u r i n 2 m : f e , q u í a p o f í t u m f u í t , u t s q u a r e t u r d u a b u s 

rcbusy& q u i n q ? q u a n t i t a t í b u s , f i e t 3 5 , d í u í d e 3 5 , p e r 5 n u m e r ú q u a n 

t i t a t u m , e x í t q u a n : c t í a m 7 , & f i p o n a m r r e s i o , d u c e m u s e a m i n 2 m í 

id e f t i n 8,Si fiet 8 o u n d e d i u i f o 8 0
 p e r 5 e x i t i < 5 , q u a n t i t a s 2 a . Q u o d 

f i q u a n t i t a s 2 a p o n a t u r c o g n i t a , m u l t i p l i c a b i m u s c a m p f u ú n u m e * 

r u m & p r o d u e t o a d d e m u s q u a d r a t u m d i m i d r j i p f i u s n u m e r i r e * 

r u m , & radix t o t i u s , a d d i t o d i m i d i o n u m e r i r e r u m e f t s f t i m a t i o r c i 

E x e m p i u m , f i t f e c u n d a q u a n t i t a s i é ^ d u c e m u s i n 5 fit 8 o,adde i , q u a 

d r a t u m d i m i d r ) n u m e r i r e r u m , f i t 8 i j h u i u s i v e f t s > , c u i a d d i t o d i m w 

d i o n u m e r i r e r u m f i t 1 0 , q u a n t i t a s i p f i u s r e i . 

D E M O N S T R A T I O . . 

R u r f u s j f i t d e c u p l ú a b , c q l e q d r a t o a b 3 & f e p t u p l o c , g r a t i a e x e m 

F f 3 p l i , 
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p l i , & f i t q d r a t ú a b f u p e r f i c i e s a c & b d fit IO. í g i t J 

í c p t u p l ú e £ q l c e f t f d f u p e r f i c i e i , & ' u t i n p r ç c c d ê t i , 

a b a d e n i t e 7 a d c d , q u a r e r e g u l a e f t , c u m r e s a c q n * 

t u r q d r a t o r e i S i q u a n t i t a t i b u s R E G V L Ü . C 

P o f i t ã r e m q u a n t a m c u n q j l i b u e r í t , m i n u e m u s ' 

e x n u m e r o r c r u m , & d u c e m u s c a m i n r e f i d u ú , p r o c 

d u & u d i u i d e m u s c u m n u m e r o q u a n t í t a t ú , q u o d _ 

e x i t e f t q u a n t i t a t i s a c f t i m a t i o . E x e r t i p l u m , p o n a t u r 

h o c i n c a f u r e s 8 > m i n u e e x 1 0 n u m e r o r c r u m , r e l i n q u u n t u r 2 , q u o s 

d u c í n 8 , f i t 16, d i u i d e p e r 7 n u m c r u m q u a n t í t a t ú , e x i t z~acftimatio 

q u a n t i s , q u o d f i f e c u n d a q u a n t i t a s c o g n i t a f i t , d u c e m u s c a m i n n u * 

m e r u m f u u , & q u o d p r o d u c í t u r , â q u a d r a t o d i m i d i j n u m e r í r e r u n i 

m i n u e m u s , & r a d i x r e f i d u i , a d d í t a u e l d e t r a ( f t a , à n u m e r i r e r u m d U 

m í d i o , o f t e n d í t e f t í m a t i o n e r e í . E x c m p l u m , p o n a t u r q n t í t a s f e c u n í 

d a z f , d u c a t u r i n 7 n u m e r u m q u a n r i t a t u m , F I T T 6 , a b r j c e h u n c n u m e 

r u m e x 1 5 , q u a d r a t o d i m i d r j 10 n u m e r i rerUm, & r c l i n q u i t u r 9, c u * 

i u s r a d i x a d d i t a u e l d e t r a < f t a a 5 d i m i d i o 1 0 n u m e r i r c r u m , o f t e n d i t 

8 u e l 2 , a : f t i m a t i o n e s i p f i u s r e i , D E M O N S T R A T I O . 

S i t e t i a m c n u m e r u s , f q u a l i s q u a d r a t o a b , q u o d e f tac ,&numci 
r o a b q u i e f t f u p e r f i c i e s f d , p o f i t a i g i t u r a b p r i m a , n u m e r o e f e c u n * 

d a , c t c r t i a , b d q u a r t a , e r i t p r o p o r t i o a b a d e , u t n u m e r i c a d b d , 

q u a r e r e g u l a e r i t , c u q u a n t i t a t e s a e q u a n t u r r e b u s S t q u a d r a t o r e r u . 

R E G v L A, 

P o f i t a r e m q u a n t a m c u m q ? l i b u e r i t , d u c e m u s i n a g g r e g a t u m e x 

i p í a & f u o n u m e r o , & p r o d u < f h i m d i u i d e m u s p e r n u m e r u m q u a n * 

t i t a t u m , & q u o d e x i t e f t a r f t i m a t i o q u a n t i t a t i s . E x e m p l u m , 5 q u a n * 

t i t a t e s a e q u a n t u r 7 r e b u s , St q u a d r a t o r e i , St r e s e f t 3, d i c e m u s igif 
t u r , d u c 3 i ' n 1 o , a g g r e g a t u m 3 s e f t i m a t i o n i s r e i S t 7 n u m e r i r c r u m . 

f i t 3 0 , d i u i d e p e r 5 , n u m e r ú q n t i t a t u m , e x i t 6 , a ? f t i m a t i o q u a n t i t a t i s . 

Q u ò d f i q u a n t i t a s f e c u n d a f i t c o g n i t a , d u c c m u s c a m i n f u u m n u * 

m e r u m , & p r o d u c f t o a d d e m u s q u a d r a t u m d i m i d i ) n u m e r i r e n i m 

S t r a d i x t o t i u s , d e t r a c t o d i m i d i o n u m e r i r e r ú , e f t s c f t i m a t i o rci . E x * 

e m p l u m , p o n a t u r 6 , q u a n t i t a t i s £ Í l : i m a t i o , q u a n d o 5 q u a n i t a t i s ç q * 

l e s f u n t 7 r e b u s , S t q u a d r a t o r e i , d u c i g i t u r £ a c f t i m a t i o n e m q u a n * 

t i t a t u m i n 5 , n u m e r u m q u a n t i t a t u m , f i t 3 0 , a d d c h i s q u a d r a t u m 3 - t 

d i m i d r j 7 n u m e r i r e r u m , f c i l i c e t 4 z f , a b h u i u s r a d i c c , q u a r e f t i f , » 

a u f e r a s 3 f , d i m i d i u m n u m e r i r e r u m , r e l i n q u e t u r 3 a : f t i m a t i o r e i . 

N oundm. S o l e m u s a u t e m h i s u t i p o f i t i o n i b u s , a i m d u o r u n u m e r o r ú , q u i 

a b i n i t i o p o n u n t , n u l l a e x p r i m i t c o m p a r a t i o , n e c i n a g g r e g a t e n c c 

i n d i f f e r c t i a , n e c i n m u l t i p l i c a t i o n c , n e c i n d i u i f i o n e , f e u ^ p p o r n ' o n e , 

n e c i n r a d i c c , h i s c m q u i n q j m o d i s c õ p a r a n t n u m e r i , q u a r e h u n u s 
coniiitat,-
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é o n f i f t a t , n u l l a e f t f e c u n d a s q u a n t i t a t i s u t i l i t a s 3 f é d u n a p o f i t í o r i é 

q u a s f t i o f o l u i t u r . 

D E M O N S T R A T I O . 

Q u o d f i p r o c l u d u m , e x r e i n q u a n t i t a t e m , q u a t i t a t i b u s r e b u s 

c o m p a r e t u r 3 c o n f u r g e n t d u o m o d i t a n t u , a u t e n i m t a l e p r o d u < f t u m 

q u a n t i c a t i b u s «Si r e b u s a e q u a b i t u r , a u t r e s a s q u a b u n t u r p r o d u < f k > 

S i q u a n t i t a t i b u s , f i t i g i t u r r e s a b , q u a n t i t a s a c n u m e r u s q u a n t í t a * 

t u m a d , n u m c r u s r e r a m a e , e r u n t i g i t u r e x f u p p o f i t o , d u a s f u p e r f i * 

c i e s d c , & b e , a s q u a l e s a f , e f t a u t e m a f í c q u a l i s 

q u a t u o r f u p c r f î c i c b u s , g a , g b , g c , g f , í g í t u r c 

h a s q u a t u o r f u p c r f i c í e s , ä q u a l e s f u n t f u p e r f i * 

ç í e b u s d cSí b e , d e t r a c f t í s í t a q j a s q u a l i t e r t r i b u s 

f u p e r f i c í e b u s g a , g b , g c r e l i n q u e t u r a l t e r a e 

g a , a s q u a l i s g f , q u a r e c x 1 5 £ E l e m e n t o r u m , a d , 

a d d b , u t c e u t e a , p r o p o r t i o i g í t n u m c r i q u a n * 

t i t a t u m , a d r e f í d u u m é x r e , u t r e f i d u i q u a n t i t a t í s 3 a b l a t o n u m e r o r e * 

r u m , a d n u m e r u m r e r u m , f e c u n d u m h o c e r i t r e g u l a . 

R E G v LA. 
S i n o t a f u e r i t r e s , a b i j c i e m u s e x e a n u m e r u m q u a n t i t a t ú , 8 é c u m 

r e f i d u o d i u i d e m u s p r o d u & u m , e x n u m e r o r e r u m i n n u m e r a q u a i i 

t i t a t u m , q u o d e x i t e f t a d d e n d u m n u m e r o r e r u m , & t o t u m e f t q u a i l 

t i t a s . . E x e m p l u m , f i n t i o r e s & 1 2 q u a n t i t a t e s , a s q u a l e s p r o d u c f t o r e i 

i n q u a n t i t a t e m , & f i t q u a n t i t ã s 1 8 , t u n c a b r j c i e s e c o n t r a , i o n u m e r a 

r e r u m , e x 1 8 q u a n t i t a t e , & r e l i n q u i t u r 8 , c u m q u o d í u i d e i 2 o , p r o d u 

c f t u m e x i o r e r u m n u m e r o , i n i z q u a n t i t a t u m n u m e r u m , S i e x i t . 5 , 

q u e m a d d e a d 1 2 n u m e r u m q u a n t i t a t u m , f í t z 7 , r e í a s f t i m a t i o , u n d e 

I o r e s , f u n t 2 7 0 , ^ 1 2 q u a n t i t a t e s f u n t 2 1 6 ^ , q u a e í u n f t a f a c í u n t 4 S £ , 

^ p d u f t u m 1 8 q n t i t a t i s i n 2 7 r e m , & i t a p o f u i m u s e x e m p l u m , r e g u l g 

c o n u c r f u m , u t i n t c l l i g a s u n ã & e a n d e m c f í e r a t i o n ê . Q u o d f i , p d u * 

c f t u m i p f u m c o g n í t u m f í t , d i u i d e i p f u m d u & u m p e r n u m e r u m q i i 

t i t a t u m , f i f i t m i n o r n u m e r o r e r u m , a u t p e r n u m e r u m r e r á , f i i l l c f i t 

m i n o r n u m e r o q n t i t a t u m , & d i m i d i u m e x e u n t i s 3 d u c i n f e . à q a b r j * 

c e i l l u d , q u o d , p u e n i t , d i u i f o ^ p d u t f l o e x n u m e r o m a í o r e í n p r o d u * 

c f t u m q u a n t i t a t i s , i n r e m , p e r n u m e r u m 

m i n o r e m , f e u n u m e r a s r e r u m f i t m a i o r 

f e u m i n o r , & I^Í r c f í d u í , a d d í t a uel . d e t r a 

c t a a b e o q u o d i n f e d u x e r a s , o f t e n d í t 

a s f t i m a t i o n ê q u a n t i t a t i s , a u t r e i f c i l i c e t , 

q m i n o r e n u m e r o d e f c r i b í t , í n d e d i u i * 

íopcam £ > d u c f t o , e x í t i l l a , q e f t m a i o r c 

n u m e r o d e f i n i t a . E x c m p l u m , 2 r e s & 6 

qntitatcsjcqles f u n t q n t i t a t i r e i , q u £ e f t oratia 

r e s q u a i i ; p r o d u A u 
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g r a t í a e x e m p l i £ 4 , d i u i d o £ 4 p e r 2 m i n o r e q u a m e x i t 3 2 c u i u s d i * 

d i ú 1 6 i n f e d u c o , & f i t 2 5 a b r j c i o e x h o c , i 9 2 , q u i p r o u e n i t , d i u i f o 

3 8 4 p r o d u c t o 6 Á n 6 4 , p e r 2 , r e l i n q u u n t u r 6 4 , c u i u s r a d i x e f t 8 , q u ç 

a d d i t a u e l d c t r a c l a à 16 n u m e r o , q u e m in f e d u x i f t i , o f t e n d i r r c i giti* 
m a t i o r í c m 8 , u e l 2 4 . q u a r e f i r e s u a l e t 8 > q u ã t i t a s e t í a m e r í t 8 , d i u i f o 

c n i m 6 4 p e r 8 , e x i t 8 f i r e s u a l e t 2 4 , q u ã t i t a s e f t 2 f , d i u i f o p e r 

2 4 , & i n u t r ö c p c a f u , 2 r e s S c 6 q u ã t i t a t e s ^ q u a n t u r 6 4 q u a n t i t a t i r e i . 

D E M O N S T R A T I O . 

f Q u o d f i l a t u s u n u r r i , a q u a t u r p r o d u c f t o u n i u s i n a l t e r u m S i r e l i 

q u o l a t c r i , f i t l a t u s i l l u d a b , & r e l i n q u u a e , n u m e r u s u e r o l a t e r i s a b 

e f t a c f u p c r f i c i e s , i g i t u r e f , f i t e x f u p p o f i t o , e x a e i n f u u m n u m e r u m , 

e a d e m a u t e m f i t e x a b i n e c , p r o p o r t i o i g i t u r a b a d a e , u t n u m e r i 

a e ad e c , e f t a u t e m e c r e f i d u u m a e q u a n t i t a t i s , & a c n u m e r i r e r u m , 

q u a r e r e g u f a e r i t . R E G V L A . 

C u m f u e r i n t r e s a q u a l e s q u a n t i t a t i r e i , & q u a n t i t a t i b u s , & n o t a i 

f u e r i t q u ã t i t a s , m i n u e m u s e a r n e x n u m e r o r e r u m , d e i n d e d u c e m u s 

q u a n t i t a t e m i n f u u m n u m e r u m , & p r o d u f t ú d i u i d e m u s p e r t a l e r e 

i i d u u m , q u o d e x i t , e f t e f t i m a t i o r e i . E x e m p l u , i o r e s , £ q u a i l t u r q u a n 

t i t a t i , r e i , & q u a t u o r q u ã t i t a t i b u s , & q u a n t í t a s i p f a e f t 8 , a u f e r o 8 c x 

i o , r e l i n q u i t u r 2 , d u c o e t i a m 8 q u a n t i t a t c m , i n 4 n u m e r u m i p f i u s , f i t 

3 2 , q u e m d i u i d o p e r 2 r e f i d u u m r e l i f t u r r i , e x i t ié", a f t i m a t i o r e i , & 

u b i p r i m a d e t r a < f t i o n e q u i r e t f i e r i , c a í u s n õ p o t c f t i n u e r i s n u m e r i s 

e l f e . S i Uero n o n q u a n t í t a s , f e d i p f a r e s , fit c o g n i t a , q u i a e x a b , i n a c, 

f i t , q u a n t u e x a e i n a g g r e g a t e e x a b S c n u i n c r o a e , d i u i d e m u s p r o * 

d u c f t u m e x n u m e r o r e r ü m i n a f t i m a t i o n e m r c i , p e r a g g r e g a t u e x r e 

S c n u m e r o q u a n t i t a t u m , q u o d e x i t , e f t q u a n t i t a t i s a f t i m a t i o . E x e m 

p l u m , 1 0 r e s a q u a n t u r q u a n t i t a t i r e i , & 4 q u ã t i t a t i b u s , & r e s e f t 

d u c o i ^ r e m i n i o n u m e r u m r e r u m , f i t 1 6 0 , d i u i d o p e r 2 0 a g £ » r c g a * 

t u m e x 4 n u m e r o q u a n t i t a t u m S i 1 6 rei a f t i m a t i o n e , e x i t 8 > a : f t i m a i 

t i o q u a n t i t a t i S j f i u e r ò q u a n t i t ä s r e i c ö g n i t a e f t e t , d u c e s t a l e m q u a n 

t í t a t e m r e i , i n n u m e r u m q u a n t i t a t u m , & p r o d u < f t u m d i u i d c s p e r 

n u m e r u r e r u m , c u i e x e u n t i a d d e q u a d r a m d i m i d i j e i u s q u o d e x i t , 

d i u í f a q u a n t í t a t e r e i p e r n u m e r ú r e r u m : S i r a d i x a g g r c g a t i , a d d i t o 

d i m i d i o , q u ö d p r i u s i n f e d u x e r a s , e f t r e i e f t i m a t i o . E x e m p l u m , f i n e 

4 r e s ä q u a l e s 5 q u a n t i t a t i b u s , & : q u a n t i t a t i r c i , q u e f i t 4 5 , d u c a m 4 5 

p e r 5 n u m e r u m q u a n t i t a m m , f i t 2 2 5 , d i u i d o p e r 4 n u m e r u m r e r u m , 

e x i t 5 < 3 y , c u i a d d o 3 i | ^ q u a d r a t u m 5 - | , d i m i d r j p r o u e n t u s 4 5 d i u i l t 

p e r 4 , Sc fit t o t u m 8 7 c u i u s r a d i e i q u a e f t ?f-,fi a d d a n t u r 5 f d i* 

m i d i u m p r o u e n t u s d i u i f i o n i s , f i c t 1 5 r e s . 

D E M O N S T R A T I O . 
6 C u m u c r ò q u a d r a t u m r e ú & q u a n t i t a s r e i , & r e s , i n u i c e r n c o m p a 

r a n t u r 
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ranrur,fiunt modítrcs, primus eft,cum quadratumrei,xquale eft 
q uantitatibus rerum & rebus,& fit a b res,cuius quadratuma c,Si 
fit b fquantitas, & a d quantítatcs rerum;& érit,ut quoties b fin b d 
continetur,totus fitnumerus quantitatis rei; 
d c igicur exit rerum numerus,quia igi tur b c 
acqualis eft a b,& c d eft numerus rerum, erit 
ut detra&o numero rerum ex re, relinquatur 
b d,produ(ftum cxnumerO qtiantitatis rei,in 
quantitatem.underegula. 

R H G V L A . 

C u m q u a d r a t u m r e i a e q u a t ü r rebus , Si 
e j u a n t i t a t i b u s r e r u m , f i r e s e f t c o g n i t a , a u f e r e m u S e x e a n u m e r u m 

r e r u m , r e f i d u u m d i u i d e m u s p e r n u m e r u m q t i a n t i t a t i s r e i , & p r o d i 

b i t q u a n t i t a s . E x e m p l u m , 1 0 r e s c u m 4 , q u a n t i t a t i b u s r e r u m , 

a c q u a n t u r q u a d r a t o r e i , & r e s e f t ^ o j a u f e r o 1 0 e x j o , r e l i n q u i t u r z o ; 

q u e m d i u i d o p c r 4 , n u m e r u m q u a n t i t a t i s r e i , « e x i t 5 a c f t i m a t i o 

q u a n t i t a t i s . Q u o d f i q u a n t i t a s n o t a f i t , d u c e m u s e a r n i n n u m e * 

r u m q u a n t i t a t i s r e i , & p r o d u & o a d d e m u s n u m e r u m r e r u m . & : c o n 

f l a b í t u r r e i x f t i m a t i o . E x e m p l u m , i o r e s S i 4 q u a h t i t a t e s r e i , a c q u a r i 

t u r q u a d r a t o r e i , & q u a n t i t a s e f t 7 , d u c e m u s 7 i n 4 n U m e r u m q u a r t 

i i t a t i s , & f i e t 2 8 , c u i a d d e m u s 1 0 n u m e r u m r e r u m , f i e t a e f t i m a t í o r e i 

5 8 . S i uerò p r o d u c f t u m e x r e i n q u a n t i t a t e m c o g n i t u m f u e r i t , d u c e s 

m u s i p f u m i n n u m e r u m q u a n t i t a t u m r e r u m , c O . e i a d d e m u s q u a * 

d r a t u m d i m i d r j n u m e r i r e r u m , & r a d i x t ç t í u s c u m d i m i d i o n u m e r i 

rerum fuperaddito , e f t a e f t i m a t i o r e i . E x e m p f u m , q u a d r a t u m rd 
a ? q u a t u r 1 0 r e b u s , & : q u a t u o r q u a n t i t a t i b u s r e r u m , & q u a n t i t a s m , 

e f t 5 c , d u c e m u s 5 0 i n 4 n u m e r u m f u u s n , i d e f t q u a n t i ? 

t a t u m r e r u m , & f i t 2 o o , c u i a d d e m u s 25,quadratum 
m i d r j 1 0 n u m e r i r e r u m , f i t 2 2 5 , c u i u s r a d i e i a d d o 5 s d m i í K 

d i i i m n u m e r i r e r u m , S i f i t a o , r é i f f t í m a t i o , i m d e d i u í f o 

50 producfto rei,in quantitatem exit z ~, 
quantitatis. 

D E M O N S T R A T 1 o> 

Quod fi quantitas rei,gqualis lit quadratic id & mi 
mero rerum,poncmus rem a b,& qnatate b c,& quaiir-
titas rei a c,ea caufa neceflariò etíí&d c nam ems rem, 
51 a d erit aggregatu quadratorurw, igi tur detract d c: 
<xbc,relinquetur bd,quadiuifa permsmemm qua.-* 
dratorum,prodibit b f sqiialis a b.regàía ígitur èí i 

R E G V L A. 

Cumfueritquãtitasrei aequális quadrada rei Si nus 
G g iner© 

c' I I I 

j. 

Í 
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mcrórerum,&fuerít nota res,ducemus eaminnumertim q u a d r a ^ 

torum,& produd:© addemus numerum rerum, &coflabitur q u a n 

titãs. Exemplum,quan titãs rei arquatur 6 quadratís reí,& i o re* 
bus ,&rese f t4 ;duc 4iní> numerum quadratorum, fit 24 ,adde ei 
i ó,numeram rerum,fít 34,a:ftimatío quantitatis, Quod fi quanti* 
tas cognita fit,auferemus ex ea numerum rerum, Si refiduum dí uís 
demus per numerum quadratorum rerum, quo d exit, eft] a e f t í m a * 

tio rei. Exemplum,qúantitas rei aequatur 6 quadrads reí,& 1 o re 
b u s , & qúantitas ipfaeft 3 4 , a u f e r o i o de34,relinquítur24, quem 
diuido per 6 numerum quadratorum,exit 4,£cftímatio rei. Si u e r o 

qúantitas rei cognita íít,díuídemus earn per numerum quadrato* 
rum,&prodeuntíaddemus quadratum dímídrj eius,quod exit dí* 
mio numero rerum per numerum quadratorum rerum,& radix to 
tius,cúmdetra<íhimfuerítidem dimidium erit rei aeftimatio. Ex* 
emplum. Qúantitas rei £quat 6 quadratís reí,& 60 rebus,& quan* 
titãs réí eft i20o,díuíde 1200 per £ numerum quadratorum rd,exit 
200,cui addo 25,quadratu 5, dímidíj prouentus 60 numerírerum, 
diuííí per Enumeram quadratorum,fit 225, à cuius radíce, qua; eft 
X5,aufero 5 dimidiumipfius prouentus,rel ínquetur 10,rei aeftí* 
matio,índe diuífo 12 o o , q u i eft qúantitas rei:proditizo aeftímarío 
quantítatís* 

Í D E M O N S T R A T I O . 

i Q u o d f i n u m e r u s r e r u m , f i t a e q u a l i s q u a d r a t o r e i 8 c q u a n t i t a t i ^ 

b u s r e r u m ( e t e n í m a d u n u m q u a d r a t u m , u e l a d u n â q u a n t í t a t ê r e í , 

p e r c õ m u n e m d í u í f i o n e m , f e m p e r , u t í n u n í u e r f i s d í < f t u 

c f t c a p i t u l í s , r e d u c e r e l i c e t ) p o n e m u s a b r e m , q u a d r a * ^ 

t u m e í u s a c , r t u m e f U r t i r e r u m b d , e r i t i g í t u r e d n u m e * 

r u s q u a n t í t a t í s r e í , & c d n u m e r u s p r o d u < f t u s e x n u m e 

r o q u a n t í t a t u m í n q u a n t í t a t e m , q u a e f i t e f , q u í a i g í t u r 

c d, e f t r e f i d u u m a b 8í b d, e r i t r e g u l a haec» j? 

R E G v t A, ç c-

C u m f u e r i t n u m e r u s r e r u m , a e q u a l í s q u a n t í t a t í b u s 

r e r u m , & q u a d r a t o r e i , & f u e r í t r e s c o g n i t a , a u f e r e m u s a.! ' 

c a m e x f u o n u m e r o , & r e f i d u ü d i u i d e m u s p e r q u a n t i * 

t a t i s r e i n u m e r a m , q u o d e x i t , e f t q u a n t i t a t í s a ? f t í m a t i o . E x e m p l u i n : 

1 0 r c s , c q u a n t u r q u a d r a t o r e i , & t r í b u s q u ã t í t a t í b u s r e i , & r e s e í H > 

a u f e r e m u s 4 e x 10, r e l í n q u u n t u r 6 , d í u í d o p e r 3 , n u m e r ú quantita* 
t u m r e i , e x í t 2 , e f t í m a t i o q u a n t í t a t í s . S í u e r o q u ã t í t a s c o g n i t a f i t du# 

c e m u s earn i n n u m e r u m q u â n t í t a t í s r e í , & p r o d u < f t ú auferemus ex 
n u m e r o r e r u m , r e f i d u u m e f t r e i g f t í m a t i o . E x e m p l u m r i o r e s çquan 
t u r q u a d r a t o r e i , & p r o d u < f k > r e i í n q u a n t í t a t ê t e r , & q ú a n t i t a s eft -

du CCÍS 
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auccmus îgitur2 acftimationem quantitatis,iri 3,numerum quanti* 
tatís rei, Si pródudtur 6 -, quem aufero ex io, numero rerum.felin« 
quitur 4, g ftímatío reí.Si iierò produ&um ex rë,iii quantítatem3co~ 
gniturri füerit,ducemüs illüd in numerum fuum,& produ&um au* 
ieremus à quadrato dirhidij num eri rerum, & radix refîdui ad dita 
ucl detrada,abípfo dimidio niimeri rérum,òftèjidít çftimationem 
rei.Exemplum3îO res,£quantur quadrato rei, Si 3 quantitatibus re* 
rum,& quantítas rd eft 8,ducam 8 in 3,numerum qûantitatis rei,fît 
243hücabr}aemus ex 25 quadrato 5 dímídij io,réIinquetur 1, cuius 
R: qua; eft i,additauel detra<ftaex5,óftendít£,uel4, seftímatíones 
reijUnde diuifo 8 quanti tàterei,per 6",uel per4,exit 1j uel 2.a:ftima* 
tio quantítatis. 

D E M O N S T R A T I G . 

Quo d íí quadratum rd, 8í quantítas r d , Si quantítas ínuicem 
comparerttur, confurgunttrès alrjmòdi, fitígitur primo quadra* 
mm rei i asquale quantitatibus rerum, Si numero quantítatum,&: 
ponatuí ab res ipfá,cuius quadratum a c, a:quale fit quantitatibus 
rcrum(qüae fint â d3ítaut d e,fít quantítas)Enumero quantitatuni 
d e, qui fit f fi3eritq? fuperfici* 
c s g f , arqualís ex fuppofitò, 
frperficieí ck,qúare ex 15 fex* 5. 
:í 51 ement. a b, ad d c, uelut 
hÇaddc , e f tau tabres ,d e, 
quantitas3h fnumerús qüán* 
titatum, c d refiduum rei, Sc 
p r o d u d í e x numero quantí* 
tatis rei:ín ipfam quantíta* 
tem, quare regula eft. 

R E G V LÁ. 

Cum quadratum rei asquale fuerít producftis, exquantitate in 
rem Si in numerum,fueritcp res ipfa cognita,ducemus rem in nume 
rum quantitatum rerum,Si produ&oaddemus numerum quanti* 
tatum,& cum aggregato diuidemus quadratum rei, prouentus eft 
reftimatio quantitatis. Exemplum, quadratum rd, aequale fit fex 
quantitatibus rerum,& 20 quantitatibus, & ipfa res fit 12, duco 12, 
í 16numerumquantítatis rei,fit 72 , cuiaddo 2o numeruquantita* 

-m,fit ̂ i,cum hoc diuido 244 quadratum rei, exit i1^, quantítas i* 
pla:fiúero quâtítas cognita fit:ducemus earn in numerumiuum,& 

- aabimus produ&um , deinde ducemus eandem in numerum 
quantitatis rerümihuíuícp produ&i dimidium3in fe du&um, adde* 
-nus priori produ<fto Si radiei ipfius aggregati 3 abrjeiemus dímí; 

G g a diuiií 

i 

H 
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d í u m q u o d i n f e d u x e r a m u s , & t o t u m e f t a f t i m a t í o r e i . E x e m p l u m 

Q u a d r a t u m r e í , a q u a l e f i t i z q u a n t í t a t í b u s , S f y q u a n t í t a t í b u s re i , 

St q ü a n t í t a s ípíá e f t i , d u c a m 2 q u a n t í t a t e m , í n 12 n u m e r a m f u u m , 

f i f 2 4 5 d e í n d e d u c á m e a n d e m q u a n t í t a t e m 2 , 1 1 1 5 n u m e r a m q u a n s 

t í t a t í s r e i , & f i t i o , h u i u s d i m i d í u m q u o d e f t 5 , d u c o i n f e , f í t z ^ a d d o 

a d 2 4 , í a m f e r u a t u m f i t 4 9 , b u i u s r a d i e i q u a e e f t 7 , a d d o i d e m d í m í á 

d í u m q u o d e f t 5,fit r - , a f t i m a t í o r e i . V b i a u t e m n o t a e f t e t q u a n s 

ü t a s r e i ( & e f t i n f i g u r a i u p e r f i c i e s e k ) d u c e m u s e a r n í n í u u m n u * 

m e r u m , S t p r o d u d i t e r t i a m p a r t e m , a d c u b u m r e d u c e m u s , d u c e * 

m u s S t q u a n t í t a t e m r e i i n n u m e r a m q u a n t í t a t u m , S c d i m i d í u m 

p r o d u c f t í i n f e m u l t í p l í e a b i m u s , & a b ' h o c a u f e r e m u s p a r t e m q u a m 

a d c u b u m d u x e r a m u s , í d e f t c u b u m i p f u m , t e r t í a p a r t í s , p r í m i p r o « 

d u d i , q u e m f e r u a f t i , & r a d i c e m h u í u $ r e f i d u í , a d d e m u s S c m í n u e * 

m u s , â d i m i d i o f e c u n d i p r o d u & i , , & r a d i c e s c u b i c a a g g r e g a t i , S i 

r e f i d u í f i m u l í u n < f t a , { u n t a f t í m a u o rei«; E x e m p l u m . Q u a d r a t u m 

r e i , a q u a í e e f t 1 2 q u a n t i t a u b u s „ & : 2 q u a n t í t a t í b u s r e i , & q ü a n t í t a s 

r e i e f t 2 4 , d u c a m 2 , í n 2 4 , 6 1 4 8 , h u í u s t e r t i a m p a r t e m , q u a : e f t 

d u c a m a d c ü b u m , f i t 4 o U u a ( J . r d . q ^ . Q_ u a n , l á 

d u c a m e n a m 2 4 m 1 2 , h t a 8 8 > 12 2 
Quan:rei *4 

288 48 
144 16 

20736 40^6 
16640 
1 4 4 1 ^ 4 0 

144 m:ut i66A° 

cuius medíetatem in íè du* 
co,& fit 144 medietas,& ei* 
tis quadratum,207 3é,ab hoc 
aiifero > relinquítur 
26640, cuius radícem addo 
j&minuo à i44 , i í un t 144 p ; 

1 6 6 4 0 & i 4 4 m : . R 2 i ó ' 6 4 o , ' 
horu radices cubíce íun<fta, 
funtreí aftímatio. Quòd ft ex numero per aqualía diuídendo, 
íumptamedietas,nonproducat quadratum aquale3autmaíus cu* 
bo tertía partisprímí produzi , operaberíspcrrefiduum regula 
capítulí,cubi aqualís rebus Sc numero,nam fada muítíplícatíone 
perproducftum,utín exemplo per24," qui numeras eft qüantítas 
reí,eritcubus aqualís rebus Sc numero; rebus quidem produzis 
ex quantitatexeíín numerum fuum: numero autem produto ex 
quantítate rei in numerum quantitatum3utín exemplo dí(ftum eft, 
quod quadratum rei aquale fuít 2 quantítatíbus rei,Sc 12 St quan* 
t í t a t í b u s , & quod qüantítas rei eft24,dícemus ígitur cubus aqua* 
tur4grebus,p:288 numero,&48 producítur ex 24. ín 1 St 288 
ex 24 ín 12 , ergo ponamus quod quadratum rei, aquale fit 2 

•quantítatíbus rei St 3 quantítatíbus, .& qüantítas rei fit 8 -ducc* 

mus 8 in 2, producenturi6&243igitur cub us aquabí tur 16 

jebtf. 
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rebus p:i4,& res ualetR£ 13 p:i,ex capítulo fuo,inde aiuifo 8 quan* 
titate rei,per 15 p: i,exit R2 5 
~ m: quantitas ipfa,eft au« 
tem quadratum R: 13 p:i,hoc 
14 p:Rr 52 & quantitas rei eft 

Q u a d . r e i Q u a i i ; Q u a n : r e i 

3 * 
8 

2 4 1 6 

Ri 75J- ef t8, cuíus duplum eft 1 tres quantítates funt, R2 
5im;:,qua! íunclse cum duplo quantítatís rei,facíunt 14 p:RZ 
quadratum rei. 

N o t a q u ò d í n l i a c r e g u l a , f e m p e r r e s e f t m e d i a p r o p ò r t í o n a l í s , No/®, 

i n t e r q u a n t í t a t c m & a g g r e g a t u m e x n u m e r o q u a n t i t a t u m , & : p r O í : 1 

d u c f t o r e í í n n u m e r u m q u a n t í t a t í s r e i , u t í n e x e m p l o , R Z I 3 p ; i , q u c c 

e f t r e s , e f t p r o p o r t í o n a l í s i n t e r R 2 5 | - m : j , q u s è e f t q u a n t i t a s , & r : 53. 

p : 5 , q u i c o n f t a t e x 3 , r i u n i e r ò q u a n t i t a t u m j & p r ò d u d o e x & i j p : i , 

r e í p f a , í n , n u m e r a m q u a n t í t a t í s r e i . 

N o t a é t i ã , q u ò d r e g u l a hxc p e n d e t e x c a p i t u l o c u b í a c q u a l í s r e * N o í m 

b u s & n u m e r o , u e l u t f e q u e n s , e x c a p í t u l o c u b í & n u m e r i e q u a l í u m 

r e b u s , & u l t í n i a , e x c a p í t u l o c u b í & r e r u m s e q u a l i u m n u m e r o . 

Nota etíam, quòdres eft.eadem,quaequaeríturín capítulo cubi N<*m 

squalis rebus 8í numero, fed quantitas eftriumerus, qui proue* 3 

nít díuífo quocunqj numero, píer rem ípfam, nam eidem capítulo, 
cubí seqúalís rebus & numero,cdmpetítuná folares,fed infinitas 
quantítates, ueíut dí&urrt eftfiíc, quodres eftR213 p: 1, & díuífi* 
mus 8, quantítatértí reí,fi autem ponatur cubus acqual íá rebus 
&24numcro, erít rés femperRt»3p;i,fedpofita quantítaterei 4, 
érit numerus quantítatís & quantítatís rei 4, & quantitas 

D E M O N S T R A T 1 0 . 

Q u o d f i q u a n t i t a s r e i , s e q u a l i s f i t q u a d r a t í s r e i & q u a n t í t a t i b u s , 

p o n è m u s a b r e m , 3 í q u á n t i t a t e m b c , & n u m e r u m q u a d r a t o r u m , f e 

c u n d u m q u e m b g , a è q u a l í s a b , c o n t i r í e t u r i n b d , & e r u n t q u a d r a t á 

10 

•• c a d j i u n c f t ä , & e c r c f i d u u m , a e q u a l e n u m e r o q u a n t í t a * 

t u m , & f i t n u m e r u s q u a n t í t a t ú f c , e r í t í g í t u r f b , s e q u a * 

l i s e c , q u a r e b c q u a n t í t a t í s , ad a b r e m , u t d c r e f i d u i 

r e i , d u . ( f t a c i n n u m e r u m q u a d r a t o r u m , à q u a n t í t a t e a d 

c f n u m e r u m q ú a n t í t a t u m , e r í t e t í a m e x b o c e b refis-

d u u m , x q u a l e a f r e f i d u o , q u a r e a b m e d í a p r o p o r t i o * f 

r i a í í s i n t e r a h Sc b c , d í u í f a m f e c u n d u m n u m e r u m , f e# 

t u n d u m q u e m b g c o r i t í n e t u r i n b d . 

N o t a í g í t u r , q u o d í n h a c t o t a r e g u l a , r e s m e d i a p r o * 

p o r t í o n a l i s e f t , i n t e r q u a n t i t a t e i n d í u í f a m , p e r n u m e r u m q u a d r a t o 

r u m 3 & r e f í d u u m r e i & n u m e r i q u a n t í t a t u m . 
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R E G V L A . 

R e g u l a igitur e f t , cum quantitas rei, xqualís fuerit quadratis 
rei & quantítatibus,& res nota fuerit, ducemus earn in fe,deinde in 
numerum quadratorum, & produ<ftum diuidemus, per reiiduum 
rei à numero quantítáturn,& quod exit,eft quantitas. E x e m p l u m , 

Q u a n : r e i sequaturtribus quadratis rei, Sc 12 quantitatibus, & fit 
fes 20,grana exempli,duco 20 infe.fit4oo,duco 400 in 5 numerum 
quadratcrum,fiti2oo,diuido I2o0,per8,differentiamrei& nume* 
ri quanritaturn,exít 15 o,quantitas ipfa. Si uerò quantitas ipfa co* 
gnita fit,non res,due earn in numerum qUantítatum,&:pròdu<ftum 
d í u i d e per numerum quadratorum,quod e x i t , a b q c e e x quadrato 
dimidrj prouentus quantítatís díuifgperrtumerum quadratorum, 
&radixrefidui,ádditauel detracítá,à dimidio eiufdem prouentus, 
oftendít arftímatíortem rei.Exemplum. Q u a n t i t a s rei,a:qualis e f t 4 
quadratis rei,&3 quantítatíbus,& quantitas ipfa eí^o,due 5 0 Ú 1 3 

numerum quantitatum,fit i ^ d í u i d e 15o,per 4 numerum quadra* 
torum,exit37>f,deindediuide5ò per 4 frílicetquantítatumpernu* 
merum quadratorum,exit huius dimídíum,quod e f t é f , due 
in fe, fit 39,^, a quo abrjee 3 7 f , relinquuntur , cuius radix eft i f , 
qua: addita uel detradta â éf,oftendít xftímationes reí , /f ,uel 5. Si 
autem pro duct um feu quantitas rei cogn í ta f i t , ducemus quantity 
tem rei in numerum quantítatum, &produ<ftum diuidemus per 
numerum quadratorum,exíens eft numeras,qúi cum cubo sequaz 
tur tot rebus, qUotus eftnumerusqui prouenit diuiíà quantítave 
rei per numerum quadratoi??. Exemplum,Quantitas rei,qua? fit 
1«; o o, ^qualis eft 4 quadratis rei,& 6 quantítatibus,ducemus igitur 

6 in 1500, fit^ooo,díuídeper I Q ^ r c i Quad.rei Quan: 

1500 4 6 

375 I 5° ó 

2 2 5 0 I O 0 0 

4 numerum quadratorum, 
exít 2^50, numerus, qui cum 
cubo 3cquatur375 rebus,eft 
autem 375 numerus,qui pro« 
uenitrdíuífo 1500 numero quantítatís rei, per4 numeruríl quadra* 
torum,per capitulum autem fuum,res ualet 10,uel 300 m:5>& 
uterq? íftorum numerorum, poteft eíferei arftimatio, in cafu ifto» 
quando quant" rei, qusc eft 15 o o,a?quat-4 quadratis rei,Sí 6 quan-
titatíbus,&a:ftimatío quantítatís habetur,diuífo 1500 qui eft arftí* 
matio quantítatís rei,per alteram a:ftimatíonem rei. 

D E M O N S T R A T I O . 

Cum uerö quantitates c d, in numero cf, acquales fuerínt qua* 
dratís abrcu&quantitatirei d c,reducendo ad u n a m quâtítatc rei, 

críf 



D E A R IT H M E TI CA L I B ; X. i , 
erítdetrada communifuperficic de, 
íuperfícies g faequalís a c,quarc qua* $ ^ 
dratum a b,per primam fexti Elemen j 
torum, ecquale íuperficiei} ex e g in j ~ 
partem ef tal em, qualïs ab , e f t pars 
b Cjígítur ex iá* fextí Elementorumj 
a b media eft inter d c & partem íllam 
ex e f,unde regula. 

R EGVLÀ; 
Cum fuerint quanutatesj arquai 

lesquanritatirei St quadratis rerum, 
&fuerít nota res, ducemus earn in fe,deínc!e produdum innumeí 
rum quadratorum,&diuidemus,quodprodudtur Ultimo,per nu* 
merum quantítatum,detradare,& exibít quahtítas. Exemplum, 
12 quantitates, aequantur quantitati rei , & tribus quadratis rei& 
res eft4, ducam 4 infe, fiti£ dueam 16^13, numerum quadrato* 
rum rei, 6148, diuidam 4 8 , per 12 numerum quantítatum, de* 
t rado 4 re, & eft diuidere per 8, exit 6, quantitas ipfa. Si uerd 
quanti tas eognita fit,duc earn in numerum íuum,& produdum di 
uide pernumerum quadratorum rei:ei prouentui adde quadratura 
dimídr} eius, quod prouenít;diuifa quantitate per numerum qua* 
dratorum, & radix totíus,detrado eodem dimidio,eft aeftimatia 
rei. Exemplum, 12 quanesasquantur quan' rei, St 3 quadratis rei, &t 
quantitas eft £,duco i2in(í, fit72,diuido per3 numerum quadra* 
torum,fit 24, deinde diuido 6 quantitatem, per 3 numerum qua* 
dratorum, exit z, cuius dimidium quod eft 1, duco infe fit etiam 1, 
addo ad 24,fit 25, cuius rí 5, detrado i,dímídio z, relínquít4 x d u 
matíonem rei. Si uero quantum nota fit, ducemus cam in nume* 
mm quantítatum,& produdum diuidemus per numerum quadra 
torum,St quod exit,eft numeras qui azquatur cubo St rebus, qua* 

Quad.rei Quan: rei Quan; 
3 — — ^ 

8 288 
96 

rum numeras eftid,quodprõueí 
nit diuifa quantitate rei,per nume 
rum quadratorum,inde asquatío 
rei,eft gftimatio quarfita,unde dia; 
uifa quántcrei,per arftimationem 
reitexibit asquatio quantitatis,ExemplS,ii res,sequales funt quan'» 
rei,&3 quad.rei,& quan s rei.eft24, duco 24 in 12,fit z88 , diuido 
per 3,exit5>é,deindediuido z4 per idem3,numerum quad.rei, exit 
8 > igitur cubus p:8 rebus:arquatur?é>, tunc uero per capitulum 
fuum,res ualet4.Ideo 4 eft rei arftimatio5cum quo diuide24 quan« 
titatem rei,exit 6 quantitas ipfa» 

Scias, 
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Notandm. Scías:quòdquodlíbet capítulum,fcuregida ex prcccedcntibus 

habet omnes piropríetates contentasín eadem regula,ín fingulís 
modís,quamuís modo utamur una,modo alia, fecundum quòd 
illud quodeftnotum, aliud fit.Exemplum,índecímareguIa funt 
quínque propríetateSi Prima, qüòd proportio quantitatis ad 

3 rem, eftutducftarc inmimerum quadratorum,&dctracta quaru 
titate, ad numeram quantítatum. Secunda, quòd res eft media 
proportíone, inter quaiititatemdíuífam per numeram quadrato* 
rum,&diíferentíam rei à numero quantítatum. Tcrtia,quòd duc 
<ftareinfe,&:pòftinnumerurnquadratorum du&oquadrato,tan< 
tum fit quantum ex quaijtitate iii refiduum rei èí numeri quantitas 
tum. Q u a r t a l Quinta,funt reliqui duo modi procedendi íl* 
líus regula?,adinuentíonem rei, horum exempla in quaeftíoníbus 
fubiungere libuit. 

r Q . V A E S T I O f , 

Inuenias duos numeros,quoru quadrataiun<íta,fintioo,&proÂ 
du&um unius in alteram duplum fit aggregato eorum. Ponemus 
prímumrem,fecundumquantitatem,igíturquantitas rei, asqualís 
eft 2 rebus,Sc z quantitatíbus,quare ex quarta regula,proportio res 
ííduírei,ad z,ut2 ad refiduum quantitatis,igíturerunttres quantia 
tates proportionales,refiduum rei,x, &refiduu quantitatis,res aus 
tem conftat ex fuo refiduo 8>C 2,fed quantitas ex fuo refiduo &2,igít 
res eft aggregatum primae & fecundae trium quantítatum proporá 
tíonalíum,&: quantitas aggregatum fecundas & tertias,ígítur ex dí* 
cftís in capítulo trium quantítatum proportíonalium, quadratum 
aggregatí primas & fecunda; cum quadrato aggregatí fecunda: Sí 
tertías,& cum quadrato fecundas, aequantur quadrato aggregatí U 
pfarum trium quantítatum,atuerò quadratum aggregatí prim£ & 
fecund£,& quadratum aggregatí fecundas & tertía? exfuppofitofa 
cíunt iOo,& quadratum fecundaceft^quiafecundaquantítaspro 
portionalis fuít 2,1'gítur quadram aggregatí omnium trium quan* 
ti tatu eft i04,ígítur tres quantitatesípfa?íun<ftas,funtR> 104 & quía 
fecunda eft : ,mmt rehqu£,fcíhcet prima &tertía,R2104 facígk 
tur ex kl 104 m:z,duas partes,produccntes 4 quadratum,2,& erunt 
Rí 26 m: 1 p:i^v:23 m:R2io4,&R2 2í> m: 1 ni:R>. v:23,m:i£ 104,& quía 
res conftat ex prima & fecunda proportionaIí,&: quantitas ex ter* 
t ía& fecunda proportíonali,erít igiturutaddarnus zutricp parti, 
fcílícet fecundam quantitatem, &fietres Rzaép.i p:Rzv: 2.5 m:R2 
104,& quantitas iç zé p: 1 m:Ri m: iç. 104, horum quadrata íun* 
cta funt 100, prascife, & produ<ftum uníus ín alterum eft Ri 4I<$ 

p;4 
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p : 4, duplum aggregati eoru, 26 p: I p:rçt y; 2 3111:1^104 
im:R2v:23m:Riio4 

rçiv"1150 v;2ö68 01:1^26624 
R2V 3 5 o m : i £ v : 2 o 6 # m : R í 2 6 6 : 4 

uia uerò cõmuní proccdëdo, 
peru crut cs ad partes hâs,quas 
uídes ínfrài liquet autê quòd 
ûlç confufç magis funt,quam* 
uísíupcrioribus fquiualeant. 

Q V AE S T I O 14. 

Inuenias duos numéros,quorum qdrata iun&a fînt 100, 8c qua* 
dratum maioris,a:quale fît duíftuí maioris in minorem quater cum 
octuplomaioris. Ponemus maiorem rem,minorem quantitatem, 
eritq? quadratum rei, arquale 4 quantitatíb. rei Sc 8 rebus,quare ex 
6'1 regula,auferemus 8 exre,&fiet refîduumresm:8>unde diuifum 
per 4 exíbít^reí m:2,&haeceft quantítas quadratá,igitur rei Sc 
reim:2 aqualia funtno, quare I-Ĵ - quad.p:4 m:ire,£cquabitur ioo, 
2c quadratum aequabitur -Jfrei,&?o -£,quareres eftrç 90 ^gp: 

quantítas eft-^-huiusm:i>fciliceti^5~ 
Q_v AE s T i o 11 r* 

Inuenias duos numéros, quorum quadrataiun&a fînt 100, Si 
produiflum unius in alterum,acquale fît triplo quadrati minoris 
icxcuplo eiufdem minoris* Ponemus rem minorem numerum,& 
quantitatem maiorem,igitur quantítas rei,aquatur 3 quadratís rei 
oi 6 rebus,quare ex feptímaregula,quantítas eft 3 res p:ó quadrata, 
igíturreí& tríumrerum p:6iurí<ftaíunt ioo,igitur io quadrata p: 
36rebus p:36, aequantur 100,& 1 qd.p,3-|rei aequatur 67-,res igú 
tu rc f t ,R2^ m:i-y-, ÔCquantítas tríplum huíusp:6,ideíftl£ 
p 

Q _ V A E S T I O íílf. 
Fac de 20, très partes in continua proportions,quarum mediae 

qdratum gquale fît duplo produ<ftí medíç ín minorem,& qdruplo 
minprís,pofita medíare,& minore quantítate,erit qdratü rei,íequa 
le2 quantítatibusrei,&4quantítatíbus,Quareexnotando primo 
non£ regule,res media eft proportíonalís,inter quanti tatê 8c aggre 
gatum ex numero quantitatú 4,ac produáto rei in numetum quan 
titansreí,fcílícet 2,tertíaigít qntítas eft2resp:4,quia ígit3aquanti 
tas eft 2 res p:4,& 2a res,& hg cum prima conftu'tuunt 10,erúprima 
^ "1:3 rebus,quare ducfta prima in tertiam,fiet quadratum fecundas, 

iresp:4 res 16 m:3 rebus 

media,cuius duplump:4 efttertia, 
uidelicet4 p-Rt 13-, inde detra&o aggregato fecund^ &tertig ex 10 
relinquitur prima 6 m:i^ 3 o^harautemquatitates proportionales 

Hh funt, 

lgitur i qdratum aqtur 24 m: 
6 qdratis,quare7 qdrata ecxa 
tur 24,& r e s eft ̂  eil 
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funt,& quadratum fecunda: eft a:quale duplo producftí fecunda? m 
primam,cum quádruplo prima:,ut proponebatur. 

De cubo rebus xquarlíbus numero. CAP. XI. 
Sl Cípío Ferreus Bononienfis iam annis ab hínc trigínta 
[ fermè capimlúhocinuenit,tradidit uerò Anthonío Ma 
£ ria* FlorídoVeneto,qui cú in certamen cú Nicolao Tar* 

ialea Bríxellenfealiquandoueniffet,occafionem dedit, 
utNícólaus inuenerít St ipfe, qui cum nobis rogantibus tradidií* 
fet,fuppreffa demonftratione, freti hoc auxilio, demonftratíonem 
qu£fiuimus,eamcp in modos, quod díftícillimum fuit^reda&am fie 
fubqciemus, 

DEMONSÍ R ' A t i a 
Sitígiturexemplicaufacubusgh, StfexCuplumlaterisghgqua 

leão, &ponam duos cubos a e & cl, quorum differentia fit zojw 
quod produd:u a clateris,in ck latus, 
fit 2,tertia fcilicet numeri rerum pars,et 
abfcindãcb,£qualemck, dico,quodfi t 
ítafuerítjíneama brefiduu,effe çqua* 
!em g h,& ideo rei acftimationem, nam 
deg híamfupponebat, quòdita eílèt, 
perfidamigiturpermodumprimi fup 
pofiti fexti capituli huius ííbrí, corpo* 
ra d a,d c,d e d f, ut per d c intelligamus » 
cubum b c,per d f cubum a b,per d a triplum c b in quadratum a b, 
per d e triplum, ab in quadratum b c.Habebimusigitur quatuor 
fuppofita quorum duo di<fla iam funt,fcilicet quod ex a cin c k,uef 
c b fit t et quod differentia cubi à c a cubo cb eft 2o;tertium deduct 
iUr ex his St eft quòd cum id quod produciturexa b,bc,acteríít 
a: quale differentia: de & d a St triplum produzi ex a b,a c, be fit 
fexcuplum ab nam producftum ex a c in c b eft z ex primo fup* 
p o fito, ergo triplum eius eft fex, &producftum h o c i n a b fexcu* 
plum ipfius ab.hoc autem eft differentia d e St d a. Quartum quod 
patet ex primo St fecúdo corrolario fexti capituli quòd d f eft difte* 
rentia cubi a c cum triplo a cin quadratum cb a cubo c b cum tri* 
plo c b in quadratum a c. Ponatur igitur cubus a c, cubus a b c, £> 
triplum c b in quadratum a c,y,triplum a cin quadratum c b / , dik 
ferentia,«, St differentia y St differentia« 8t <fi a. Sty frigid 
cú* componatcx^&JHitfacileeftdemõftrareín nu* u ji J 
men's quos & pro exêplo a latere ̂ pofui* aút eft 20 sf \Z]v 

cxfccüdoíi!ppofiío&:Cfçxcuplúàb^<ícub, abigi t 7 \ 
cubus 
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lO 
h 1 25 

4 14 18 

cubus a b cum fexcuplo a b quod eft cum fex 
rebus, nam ab eft latusfui cubi,a;quatur .20 
igitur cíí & b h cubus cum fexcuplo b h a:q* 
tur 20 erit.b h cubus cum fexcuplo b h ̂ qualia ciibo a b cum fexcui 
plo ab,igiturab eftres,etipfaeft differentiaduorum laterum pro* 
ducentium 2,& quorum cubi diffemnt in 20 quoderat demon« 
ftrandum. Ex his conficíemus regulam, 

R E G V L A . 

Deducito tertiam partem numeri rerum ad cubum, cui addes 
quadratum dimidrjnumeri asquationis, &totius acciperadicem, 
fcílicet quadratam, quam feruabís, uniq? dimidium numeri quod 
iam in fe duxeras,abrjcies,ab altera dimidium idem minues, habe* 
biscp Binomium cum fua Apotome, indedetradaRí cubica Apo* 
toma; ex cubica fui Binomrj,refiduií quod ex hoc relinquitur,eft 

cub?p:£reb9£qh's20 
2. . 20 

8 — — 1 0 
log 

Jfctoftptio 
.i .R2io8m:ia 

R2.vicU.i?2io8p:io 
m:R2v:cu.i^[o8 m:i.. 

rei arftimatio.Exemplum.cubus & 6 pofi* 
tiones,a;quantur20j ducito 2,tertiam par* 
tem 6,ad cubum,fit8«ducio dimidium nu 
méri in fe^fít 1 o o,iunge i o o & 8, fit 1 o 8 ,acd 
peradícemque eft R2 io8,& eam gemmina 
bis, alteri addes 10 , dimidium numeri, ab 
altero mínues tantundem, habebis Bino* 
miumrç2io8 p:io,&Apotomeni£io$ m: 
lOjhoruni acçipe R2" cubss & minue illam 
quir eft ApotomaCjab èa qua; eft ßinomrj, habebis rei arftimatioá 
nem>i^b:cub:fc2io8 p: iom:rç2v:cubicap$2io8 m;iö. 

Aliud, cubus p:3 rebus acquetur iotduc j,tertiariipartem 3, ad 
cubum,fit i duc 5,dimidium 10,ad quadratum, fit.25 ,íúngé2^ 8íít 

fíunt26,huíusradiciadde5,&ab ea minue5,habebis Bíriomiurit Rá 
ApotomenFÇ2 2ém:5,igíturrei^ftimatío efti^v;cübica 

-zép:5 m:R2v:cubicaRi2^m;5,experientiafichabetúr. " 
ra:v: cubica ra :^pí5 m: ra:v: cúbica raú7 riiíj 
cubi partium ra:2ép: 5 rti: ra;26m:y 
hocautem totum,utliquet,eft 10, 
Quad:partium,ra:v:cubica5ip:R2:2^oo is2v:cuc*5im:Rí2^ôa 
triplicataqdrata partium, rçiv:cub:i277 p:i?z 185? 54°° 
ra:b:cubicai377 m:i^i8ó'5400y • partes ipfc 
m; ra:v:cubicai^2é" m: 5. pi ra:v: cubica 1^2zép: 5 

Producfla partium in triplata quadratorum 
p:ra:v:cubica45>29?354 p: 6885 01:^:47385000^1:70 20 
m:ra:v:cubica49295?35 4 m 6'8 8 5m:ra:47 385000p:7o2o 
Porro hg ra:cubic£ quatuor nominibys conftantes,ad duas redud 

H h poftunt» 
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poífunt3cuméním6885 dempferísex7o2o3relinquctur 135, detrás 
<fta ctiamradíce 47385000Jexradice4c)295>354,relínquíturRí 
18954, igitur ialiaprodu&a erunt íÇ2 v: cubicai^ 18954m: 135 
m: ra:v:cubíca ra:i8?54,p:i35>cubus ígífurtotus, ex demonftras 
tisiin30líbrcy eft 10 p:ra:v: cubicara: 18554 m: 135 m:ra:v: cubi 
ca ra318554 p:155,at ucro três radícefc Teu rés funt 
ra:v:cubícara:i8^54 p: 135 fn'ra:v;cubicara: 18154 m:i35. 

lundis igítur omnibus fimul, cum radices ília: uníuerfales cus 
bicacmutuo fe delean^fietaggregatum cubi Atrium rerum,io, ad 
unguem. 

Exemplum tcrtium, cubus Sc6 resasquantur2,duc2, tertiam 
partem numeri rerum,ad cubum fit 8,duc i dimidíum 2,ad quadra 
turn fit 1,1'unge 8 & i,fiunt^,buius radix eft 3, ergo gemínatç 3, altes 
ríaddei dimidíum numeri,fiet 4,ab altero minue i,fimílíter dímís 
díumreliquum numeri, fit 2, minue igiturra: cubiminoris ex mas 
iore,habebis aeftimationem rei,ra: cubi cam 4 m:ra: cubica 2. 

Memento autemeíus^udd ín capítulo de educenda cubica ras 
dice in libro tertio dixeramus , quandoq? radices íllas uníuerfales 
cubicas,numero integro,uel fra<fto asquipollere,ut in primo exem* 
pio docuimus,ílamra:v: cubicaran 08 p: 10 m:ra:v: cubicara: 108 
m:io, eft2ut íbiex regulapatet, 8cutexperimentoetíamnotiísis 
mum eft. *;\>:\ . 

Faci le autem eft intelligere turn in hoc capite turn fequentibus 
quod habitascftimatione &numero rerum3habebimus numerum 
icquationis duifta aeftimationein numerum rerum, & ei quod pros 
ducitur addito cubo eíufdem: aggregatum ením eft numerus gqua 
tionis ueluti cubus p:3 pofiçftímarío eft 2,dico duces 2 in 3,fit ads 
de ei 8 cubü z fit 14 numerus a:quationisJEt fimiliter ft 1 cu. p:certo 
numero rerum cubus pftimatio fit 32 8 m : 2. gratia exempli y asque* 
tur2o,tunc habebimus numerum rerum ducendo ifc 8 mi2 ad cus 
bum fitr^ioo m ^ d e t r a h e à numero asquationis qui eftío, relín* 
quetur7^m:R25200,hoc díuídeperf£ 8 ni:2aeftimatíonem,exíbít 
jiumerus rerum rç 648 m : 2. 

Et feias quòd aequatioharccommunis eífepoteft omnibus ca* 
pituhXuelutcubi&numeri acqualium rebus, ut fi 1 cu.p:i2 pquetur 
34pofi&reía'ftímatíoeft3p':Rí7 uel3m:F£7,idec> fíuelímicub' 
pmumeropof . acqualem 12, fub hacçftimationeerítex regulapre* 
ced ente numerus rerum R: 1008 p:2. Sequendo igítur formam cas 
pítuli huíus, Sc capiendo tertiam partem numeri rerum qua: eft 
112 p:~& ducendoad cubum fiti£ 1^05552 p:224^adde3^ qiia* 
dratum dimídrj 12 numeri squatíonís,habebís Pr 
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260^ cui adde Sc detrahei&accípei^cu.habebi^_aeftímatíoncm 
reiR2v;cuí m vas 1^0555 p:é rmrçz v;utr£ 1^0555 p; 
iéof-m:é>. 17 

De cubo arqualirebös ÔC numero, CAP. X I Í. 
D E M O N S T R A T I O . 

l it et iam c u b u s çqual is rebus Sc numero , Si f int d u o cubí 
; d c Sc d e ,quorumlatera ab &b c, producãt tert íam par* 
' tem numerí rerum,inuícem du<ffoi,&:ipfí cubí íurtdia:* 

quales íllí nUmero ,d íco à c eí lèrei quaefitae £eftímatíonc, 
cum enim ex a b, ín b c,fíat tertiá pars numerí rerum,ex a b írt b c ter, 
fietnumerusrerum,&ex a c in p r o d u < í h i m e x a b í n b cter, f ientres 
i p f a e , p o f i t a a c r e , a t e x acírt p r o d u c í h i m a b i n 
b c ter,ííunt fex c o r p o r a , q u o r u m tria funt ex a b r 
in quadratum b c , alia tria ex be in quadratum 
ab,haec igitur f excorpora , aequa l ia funt rebus , 
íp fauerò cum cubís d c SC d f, ex p r i m o f u p p o * 
fito capitulí fextí cortftituunt cub um a e, cubí eti 
am d c Sc d f ,aequiuaíent n u m e r o p r o p o f i t o , i g i * 
t u r c u b u s a e , azqualiseft rebus Sc n u m e r o pro* A . 
p o f i t í s , q u o d crat demonftrãdum, íuperef t o f t e n 
d ere, q u o d triplû a cirt producftum ab i n b c, fit aequale fex corpo* 
ribus, id o f tendam,f i p r o b a u e r o ex a b, in b c d u & o in a c, fieri d u o 
corpora e x a b in quadratum b c , & e x b c in quadratum a b , n a m 
q u o d fit ex a c in p r o d u < f h i m a b i n b c,aequaleeft e í ,quodf i ç e x a b 
in fuperficíem b e,íaterà en im o m n i a o m n i b u s funt aequalia, fed 
h o c aequale eft ci, q u o d fit ex a b in c d Sc d e , q u o d autem fit ex a b 
in d e,íequaíe eft e i , q u o d fit ex c b in quadra tum a b , q u o n i a m late* 
ra o m n i a o m n i b u s funt aequalia,quod igitur ex a c,in producihim 
a b in b c fit,aequale eft his,quae fiunt ex a b in quadratum b c Sc ex 
b c in quadratum a b , q u o d eft p r o p o f i t u m . 

Re G V la. 

Regula igitur eft, cum cubus tertiae partis numerí rerum, maior 
nônfuerít quadrato dimidq rtumeri aequatiOnis,auferes ipfum ex 
eodem,&refidui radicem,adde dimidio numerí aequauonis, atq? 
iterum minue ab eodem dimidio,habebisq? ut dicunt, Binomium, 
Sc Apotomen,quorum F£cubicae iuncftae rem ipfam conftituunt. 
Exemplum,cubus xquatur Erebus p:4o,duc 2,tertiampartem nu 
meri rerum cubum,fit8,aufer ex 400,quadrato 20,dimidrj numeri, 
fit^92,huius radicemadrjeead20,p; 392, detraheetiam ab eo* 
dem,fit2om:R2 3>92}horumi^cubicaeiund:ae)fácíuntreí aeftimatio* 

H h 3 n e m 
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n e m j R î v : c u b i c a m i 0 p : R 2 3 0 2 p î R 2 v : c u b i c a 2 Q m : i ^ 3 ^ » . A l i u d , a w 

b u s a q u a t u r 6 r e b u s p : 6 , t e r t i â m p a r t e m n u m e r i r e r u m , q u a e e f t z i 

a d e u b u m d u e i t o , f i t 8 , d e t r a h e e x 9 q u a d r a t o d i m i d i ) 6 n u m e r i 

a : q u a t i o n i s , r e l i n q u i t u r i , c u i u s r ç e e f t i , h a n c . a d d e & m i n u e à 3 , d i m i 

d i o n u m e r i , f i u n t p a r t e s , 4 S i a , q u a r u m m c u b i c a c i u n d t a * , f a c i u n t i s 

c u b i c a m 4 p ; i £ c u b i c a 2 , a e f t i m a t i o n e m r e i , 

. At ubi cubus tertiae partis numeri rerum,exeedat quädratum di 
midi] numeri, œquationis j quod aceidit quandocunqj numerus 
aequationi s eft minor |> cubi illius,uel ubi ex ~ numeri rerum, pro* 
duriturini^ ^-eiufdem numeri maior numerus numéro sequatio* 
niSjtunc eonfules librum Alize hie adiecftum. 

Decubodinuméroacqualibusrebus. CAP. Xill. 

D E M O N S T R A T I O , 

; Oc capitulum ex praecedê* 
! ti trahitur, fit igitur cubus 

y hjscqualis rebus ab, qua: 
lefcribunt quadratafuper* 

ficie Si numéro f, Si fit bafîs cubi g h, 
quadratum g k, cuius pars quarta fitb 1 
refiduum autem äquale a d fuperficiei, 
latus autem,quod Grgci tetragonicum 
uocant,refidui c d fit c e,fit uero m k di* 
midiurn h k, à quaabfeindaturmn, se* 
qualist e,dico quod tam h n,quam n k, 
cubi, cum numéro f, arquantur rebus 
a b , u t numerus rerum Si asquationis 
idem maneat,&primo oftendamus de 
b n,COnftat enimcubumhn continere 
latus ftium, h 11 in quadrato h n,qdra* 
tum autem ab)quia gl aqualis eft a d, 
&gltriplum eftquadrati hm)a*quale 
efttriplo qdrati h m , & quadrato m n, 
hxc âutem fuperant, ex:2' Elemento* 
rum,quadratum h n,in duplo h m in n h,quare in eo quod fit ex h k 
in n k,quia h k dupla eft ad h m,cubus igitur h n,continetlatus fuu 
b n in fuperficie ab minus eo,quod fit ex h k in k n. At uero, quia cu 
bus g k cotihebatres feu laterah kin quadrato h k,uel in quadrato 
ab,cum numéro f,igitur ex communi animi fententia,fnumerus a:* 
qualis eft produ&o ex h kin differentiam quadratom ab ^ 
differentia gk Si ah eft, quanta differentia h l & c b , quia a a 

F . . . numerus, 
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xquâîis g Î differentia autem h 1Si c b eft,ut quadrati h m & m n3igi 
tur ex differentia quadrati h m, Si m n in h k, fit f numerus, at uero 
per candem, differentia quadratorum h m,feu m k.&mn,eft du* 
plum m n in n k,cum quadrato n k, [Si ideo m n 8i m k in n k,& ideo 
h n in n k,igi tur ex h k in produdum h n in nk fit f numerus, adda* 
turigítur f numerus, cubo hn,&ex alia parte produdum ex h k 
in k n dudum in h n produdo ex h n in fuperfidem a b,minus pro* 
dudo h k in k n, fict cubus h n cum numero f acqualis h n dudae in 
a b, feu rebus ex a b, quod erat probandum.Similiter, quia diffe 
rentia g k & a b,quac eft h nin k n,duda in k h,producit f, different 
tia etiam ab & quadrati k n ( cum ab fit acqualis quadratis h m Si 
m k Si m n,& dudui k m in m h)arquabs eft differentia: dupli k h in 
h n à quadrato n h,addito ei redangulo h n in n k,at quod fit ex h n 
in nk eu quadrato nh,arquale eft produdo ex k h in h n,per ^"'z' 
Elementorum,igitur quadratum ab fuperat quadratum n kin pro 
dudo k h in h n fem el, cum igitur numerus f, contincat k h in pro* 
dudokhinhn ,&cubusk n.contineat knin quadrato kn,crit ut 
cubus k n cum numero f,feu cum produdo ex k n in redangulum 
kh in h n,acqualis produdo a b in k n,igitur cubus k n cum eodem 
numero f,aequalis eft ab numero rerum ddem. 

R E G V la* 

Regula igitur eft:cum fuerit cubus&numerus aiqualis rebus, 
inuenies aeftimationem cubi arqualistotidem rebus, &eidem nu* 
mero,cuius dimidiuminfe ducito Si triplicatojhocabrjceex nu* 
mero rerum, refidui addíta dimidio acfti'mationis cubi arqua* 
lis rebus Si numerojuel detrada,oftendít gftimationem cubi Si nu 
merí arqualium rebus.Exemplum,cubus pí^arquatur 8 pofitioni* 
bus,tunc inuenio arftimationem cubi arqualis 8 rebus pt^exprçce 
denti capítulo,& eft etiam 3,huíus dimidium duco in fe,fit a^triplt 
ca,fit £^-,abr)ce ex 8 rerum numero,fit rcfíduum i-^,cuius rçt addita 
uel detrada ab ir dimidio acftimationis cubi arqualís rebus Si nu« 
mero,oftendítutrafq$ aeftimatíones quaefitas alteram p;r£ i-^reli 
quami j-mîRîi^* 

D E M O N S T R A T I O . 

Nunc etiam ofteridamus, quomodo maiore scftimatione habw 
ta,abfq? auxilio prarcedentis capituli habeatur & reliqua,& fit, utex 
a d in a c quadram fiat numerus sequationis,ita quod quadrata a d 
Si a c iunda, faciant numerum rerum,erítxç éx odauo capítulo,a d, 
rei çftímatio,&fit f h línea, cui fiaddcreturdimidíumad quadra* 
tum totíus,acquale foret quadrato a c Si quadrato dimídq a d,dicó 
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d r a t o a c , & q u a d r a t o a d , f i a t q u a d r a t u m f g , q u o d J 

c u m q u a d r a t o f h ä q u a l e f i t q u a d r a t i s a c & a d , 
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Í 

a d , e r i t p e r 4 z ' E l e m e n t o r u m a b í e < f t o c o m m u n í 

q u a d r a t o d i m í d r j a d , q u a d r a t u m a c a q u a l e q u a * 

d r a t o f h , S C d u p l o f h í n d i m í d í u m a d , q u a r e r e * 

C a n g u l o e x f h i n a d f e m e l c u m q u a d r a t o f h , q u a r e e x 1 6 1 6 ' E l e m c n 

t o r u m a b m e d i a p r o p o r t i o n e i n t e r f h S c a g g r e g a t u m f h & a d , 

q u i a u e r ò q u a d r a t u m e g , a d d i t u m p r o d u < f t o f h i n f e , & i n a d , tan* 

t u r n f a c i t , q u a n t u m a d d í t u m , q u a d r a t o a c , e g u e r ò & f h q u a d r a * 

t u m , a q u a 1 i a f u n t q u a d r a t i s a d & a c , e x f u p p o f i t o , e r i t q u a d r a t u m 

a eSc q u a d r a t u m a d & p r o d u c f t u m f h in a d , a q u a l e q u a d r a t i s a c 

Si eg, i n d e a b í e c f t o c o m m u n i t e r a c q u a d r a t o , e r i t e g q u a d r a t u m , 

a q u a l e e i q u o d f i t e x f h i n a d c u m q u a d r a t o a d , p e r e a n d e m e f m e * 

d i a p r o p o r t i o n e e f t i n t e r a d & a g g r e g a t u ex a d Sc h f , c u m c p f imi l i* 

t e r , u t o f t e n i u m e f t , a b f i t m e d i a ^ p p o r t i o n e p e r 6 7 l i b . d e P r o p o r t . 

f e u q u i n t i h u i u s i n t e r fh S i a g g r e g a t u m f h Sc a d , e r i t q u i a f h Sc a d 

i u n c í a i n u t r o q ? o r d i n e f u n t p r i m a q u a n t í t a s , p r o p o r t í o f h , a d a d , 

u t a b a d e f d u p l i c a t a , q u a r e e x 1 7 6 * E l e m e n t o r u m , f h a d a d , u t a c 

a d e g , i g i t u r e x 3 4 1 1 i l E l e m e n t o r u m , c o r p u s q u o d f u b f h S c e g c o n 

t i n e t u r , a c q u a l e e f t c o r p o r i f u b a d & a c , q u a r e S c n u m e r o a q u a t i c * 

n i s , c u m q ? q u a d r a t a c g S c h f , a q u e n t u r n u m e r o r e r u m , q u i a q u a * 

d r a t i s a c S c a d , e r i t e x o c t a u o c a p i t u l o h u i u s , h f e t i a m a f t i m a t i o 

r e i , i n e o d e m c a p i t u l o . u n d e r e g u l a . 

R E G V L A . 

Due dimidium maíorís aftimationis in fe,& triplica, Sc aufcr a 
numero rerum,&:r£refidui,detrad:o dimidio maioris çftimationis* 
eft aquatio quafita,Exemplum,cubus &6o,aquatur46 rebus & 
maior aquatio eft pro habendareliqua due 3 , d i m i d i u m prion's 
aftimationis in ie,fit5?,hunc triplica fitz7,abrjceZ7 ex4é",relinquí* 
tur 1%ab huius radice abrjee 3, dimidium prima af t imationis , ha* 
bebis fecundam aftímatíonem,i£ 15» m:3, Ex hoc capite habentur 
tria corrolaria primum quod aftimatio cubi aqualis rebus Sc nu* 
mero eft aqualis duabus aftimationibus cubi cum eodem nume* 
ro aqualium totidem rebus uelun cu.aquatur 16 rebus p:2i Si afti 
mau o eft rc ̂ p n ^ c r u n t d u a aftimationes cu. p:u aqualium 16 
rebus fimul iun<ftgi^^p:if altera.n. eft 3rcliquaR2^-m:i7. 
hoc corrolario Sc regulis datus huius capitis fequitur fecundum 

fciíícef 
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fciiicet quod exmutua multiplicatione 8c: detradione cuiuslibet 
aeftimationis cu.& numcri a-qualium rebus oritur altera.Tertium, 
acftimationes cu. numeri sequalium rebus fchabentin cornparas 
tionea:ftima.tionis cu azqualis totidem rebus 8c eis 
d c m n u m e r O j i i e l u t apothomead binomium. Ipfas 

9im:ii. 

3 uero xftimationes capituli cubiSc! numeri aequaJis L . Q I « . ^ 
lim rebus inuicem fe habent ita,ut radices ßngulos 
rum rcfiduorum fintuelut prima pars Apothomej&Tdimidium pri 
oris asftímatíonís ut fecunda pars uelut in exemplo Íúperíore has 
bcbís eftímatíoncs uicifsim acceptas, qualel'nferiusuides Sc fupes 
rior earumutliquetncccfario cfi:^ & minor Experiaris 
&inuenies. 

De cubo œquali quadratís SCnumero. CAP. X I I I h 
V o d fî cubus,asqualís fit quadratís 8c numero, côuerte 
tur capítulum in cubtim equalem rebus & numero,pris 

i ^ t t S f mo conucrfionis modo, qui eft à to to ad partem, nam 
fecundus eft a parte ad to tum, tertius à diífcrentía pars 

tíum,quartus àproport ione. 
D E M O N S T R A T I O . 

Sitigitur eubus a e,ín capituli 12 figura,asquali s 6 quadratís a c, 
&ioo,cumep quadratuma c ,conf te texquadratoab,& gnomone 
cum circundante,erít eubus a c sequalís quadratís £ a b , & gnomos 
nibus 6 8t 100, gnomo autem conftat quadrato b c,8t duplo a b, 
in b c,ígítur eubus a c conftat 6quadratís ab 8i6quadratís b c Si 
6 producftís a b,ín b c bis,& ioo,at ex a b in b c bis,fiunt 4. res, quia 
ab cftres,&b c,2, & 6" quadrata b c,funt tríplum cubí b c,quia b c 
eft tertía pars 6,1'gítur eubus a c,squalis eft 6 quadratís a b , & 24. re 
bus,& triplo cubí b c, & ico3at conftat , qudd 24 numerus rerum, 
conftat ex 9 numero quadratorum,in 4,qui eft duplum ter t is pars 
tis eiufdem numeri. At ex alia parte conftat etíam, cubus a c, cubis 
ab & b c,& triplo ab in qdra tum b c,& triplo b c in quadratu a b, 
hoc namqj in primo fupofito fexti capituli oftenfum eft,igitur cub. 
a c,aequalis cft cubis a b 8c b c Si 6 quadratís Si 12 rebus, ígít cubus 
a b , & c u b u s b c , & £ quadratí,& 12 res,asquantur^ quadratís & 2 4 
reb USjSL triplo cubí b c & i o o, conftat autem, quod numerus quas 
dratorummanetídem, quia eft tri plu s a d b c, Si b c fuit tertía pars 
numeri quadratorum,&: numerus rerum eft ex numero quadratos 
rum in fuam parte tertíam,hoccnímxqualc eft femper,triplo quas 
dratí tertíac partis, abíecHs ígítur communíter cubo b cfemel,& 6 
quadratís, Si 12 rebus fcí li cet tot rebus,quotfiunt ex numero quas 
dratorumin fuam tertíam partem> relínquetur cubus a b, squa l í s 

l i 1 0 0 , 
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I O O 3 & I 2 rebus,& duplo cubi b c, manífcftum eft autem,quod nu* 
merus ioojmanetídem^quodnumerusrcramfitcxnumero qua 
dratortm in terriamííií partem, St quod duplu.m cubi be,eft 
quia be eft 2,igitur cubusab acqualiseft 12 rebus,&né numero, 
ídeo ex prseceaenti capitulo, inuenta a b, addemus ei b c, tertiam 
partem numerí quadratorum,& eonflabitur a c,&: quia in qua*rcns 
do ab,reducimus tertiam partem numeri reruin ad cubum, St hacc 
terdapars numerírerum,eft quadratum tertiac partis numeri qua* 
draiorumjideo ex ultima contracftione fithsec regula. 

R E G V L Ü . 

Adde cubum tertíseparrís numerí quadratorum,dimidio nume 
ri acquatíonís, Sttotum quodindefit,in fe ducíto,àquadrato abi]* 
ce cubum quadrau tertiac partis numerí quadratorum, refiduí ra* 
dicem adde&mínue dimidio aggregati, quod ín fe duxeras, ha» 
bebísBínomíum St Apotomen,cuius RJ cubicamiunge,& eis ad* 
de tertiam partem numerí quadratorum,St totum quod conflatur, 
eftreí aeftímatio.Exemplum,cubus cquatur 6 quadratis p:2o,adde 
8,cubum z,tertiac partis 6,ad I 0 , d í m í d í u m 2 0 , f í t i8,abhuíus qua? 
drato 3 2 4 ^ 1 7 ce 6 4 , cubum quadratí2,relínquitur2éo, cuius radí* 
cem adde St mínue â i8,habebís 18 m:i£2éo, horum 
tç. cubícac iun<flac,addita tertía parte numeri quadratorum, confia 
tuuntrem, 

De cubo St quadratis aequalibus numero» CAP. XV. 

D E M O N S T R A T I O . 

Oc capítulum conuertitur fecundo modo, differentia 
I autem eft,quod primus modus oftenditaddendamter 

tíam partem numerí quadratorum, St fecundus min* 
uendam,fit igitur, in figura 15' capítulí,cubus ab cum 6 

quadratis a b,aequalís ÍOO, &ponatur betertia pars numerí qua* 
dratorum,& compleatur cubus a c,erit igitur cubus a c acquaíís cu* 
bo ab,& 6 quadratis,St 12 rebus,& cubo b c,exprimo fuppofifo t>' 
capitulí,loco igitur cubi a b St 6 quadratoru ponatur 100, nan ília 
erant acqualía 1 o o,igitur cubus a c,£qualís erít 12 rebus,St cube b c, 
&100 ,ac 12 res ex a b,deficíunt â 12 rebus ex a c in 12 b c,atillud 12,ut 
oftenfum eft in praccedenti,fit ex triplo qdratí b c,ígítun2 b c,eft trl 
plum cubi b c,igitur cubus a c St tríplumcubi b c arqntur 12 reb us, 
St cubo b c,Sc i o o,abíe<£fco igitur cubo b c comuní íèmel,erít cubus 

a b cu duplo cubi b c,aequahs 12 rebus,& ioo,duplü autem c u b í b c 
eft i é j ò c ' numerus rcrum eft triplum qdrati b c3teruac partis n u m e r t 

qua* 
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quadratorum,& ideo inuenta aftimatione a c,abrj ciémus b c ter ti* 
am partem numerí quadratorum, &relinquetur a b,cognita fecun* 
dum hoc erítregula., ' 

REGVLA. 
Due tertiam partem numerí quadratqrum,ad ctibum, & dupli* 

ca ilium cubum, Si dííFerentíam numero aquationis abeo fume, 
inae triplica quadratum tertiapartis numerí quadratorum, & ha* 
bcbis res,qua: aquantitr cubo &'numero,fi duplum cubi fuit ma* 
ius numero aquationis,uelres cum numero, aqualcs cubo,fi du* 
plum cubiau'nus fit numero aquationis,uelres a'qualcs cubo,ubi 
differentia numerorum nulla fit, indeinuenta aquatione, minue 
ab ea tertiam partem numeri quadratorum,& refiduuaa eft rei aftis 
matio. Exemplusn. Cubus Si 6 quadrata aquantur ioo,duc2ad 
cubum fit 8, duphca fit ié,abrjce ex ioohabebis ctibum, aqualem 
84 p:i2rebus,fuhtautem 12 res, triplum quadrati2,tertia:partis 
numeri quadratorum,res igitur eft,ex capitulo i2.i£v:cubica4t p: 
1^1700 pn^iv;cubica 42 «1:1^1700,ab hoc abrjee 2,tertiam partem 
9 eritrei aftimatio quafita, quando cubus Si 6 quadrata aquan* 
tnrtoo^haci^ v:ctibica42 1700 v: cubica 4 > m:ni 17 00 m: 
i.Rurfus,fit cubus èi 6 quadrata,aqualia 25,& abqcio 16 duplú cu 
bi tertia partis 6^x25, fient ure.s ,utprius,aquales cübo ^res 
igitur ualet r^ p: iy,abrj ce i,reiinqüitur aftimatio quafita,r£ 
rm^.Rurftis,cubus & 6 qtiadrataacjiiantur ió",abqce duplum cubi 
z,fcilicet-ié>, ex 16 nurhcro relinquitur nihil, deindefume triplum 
quadrati- Si eiufdem tertia partis numeri quadratorum, Si eft 12, 
numerUs rerum, a:qüaliüm cubo, quare quadratum aquatur 12, 
quareres efti?212, abrjee2 tertiam partem 6 relinquiturrei scftima* 
tio,Ri 12 m:2.Rurfus,cubus Si 6 quadrata aquentur7 , fume differ 
rentiamy & 16,dúplí cúbi2 , &eft 9,Si quia duplum cuborum eft 
maius numero aèquátiònis,&: numerus rerum eft 12,ut prius,habe* 
bimus cubum p:?,aqi*alem 12 rebus, ideo res ualet 3 uel 1«: 5 ~ m: 1 
-abijce2,erit aftimatio cubi Si 6 quadratorum i,uel i ^ ^ n v ^ S ^ 
hoc eft in rem: quia 3 y m:maiuseftquâm 1^5 ̂ -,Si6 quadrata funt 
1 0 5 c u b ü s uerò eftF£ 9261 m:^8,fi ígúur iungantur cu* 
bus quadrata,lient 7 adunguem,utpatet. 

Ex hoc eft manifeftum,cur capitulufn,cubi Si numeri aqualium 
qdratis,non demonftratur ex capitulo cubi Si quadratorum aqua 
lium numero.Qyemadmodum capitulum cubi Si numeri, aquali 
urn rebus,demonftratum eft ex capítulo cubi aqualis rebus Si nu* 
mero.Nam cum capitulum hoc perueniat aliquando ad capitulum 

li 2 cubi 
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cubi ct numeri gqualium rebus,melius eft igi t ducere capttulu cubi 
.Si numeri arqualium quadratis, immediate ad eapitulu cubi 8C nu>c 
meri asqualium rebus,quam ad idem capitulum,medio capituH cu 
bi Si quadratorum xqualium numero3nam Si operatio longior,& 
demonftratio magis confufa euaderet. 

D e ra o us TR A T I Or 

Demonftratio alia fimilis noftrae gcnerali, capituli feptimi in 
uenta a Ludouico de Ferrarrjs. Sit cubus a c Si £ quadrata, gratia 
exempli, c d acqualia i o o, quia igitur b d, eft 
altitudo£ quadratorum,eritbd6, pofita igi* J 
tur a d quadrato aliquo,erit a b quadratum m: 
6,acigiturfuperficies i qd 'quadrat isp:^,m; 
ix quadratis,Si haectft bails corporis ae,qua* 
re corpus a e eft i cu quadratum quadra*» 
t i s m : I 2 q d'quadratis, & hoc eft azquale t o o , 

igitur i o,radix ioo.arquaturi cub.m: (> pof.ra* 
did i cu quadratip:^^ quadratis,m:I2 qdqua* * 
dratis,acftimado igitur rei eft cognita,quain fe 
du<fta,quia a d pofita eft i quadratum,habebitur a d,a qua detra&a 
b d,quae fuit £,relinquetur a b,quanta res, 

R £ G V L A, 
Regula igitur eft, pone numerum quadratorum, numerum re* 

rum,quae cum numeri propofiti sequantur cubo, Si inuentam 
a?ftimatiorteinfeducito,aquaabijce produdionenumerum qua* 
dratorum feu rerum,reftduum eft rei aeftimatio.ExempIum, cubus 
Si 6 quadrata aequeritur 40,dices igitur,cubus arquatur 6 rebus 

40, aritimatio rei,eft ex fuo capitulo,i£ V; cubica R210 p:i£ 2 p; RC 
Vt:cubical IOM:i^i,hancinfedudtoproduceturi^vicubica 12 p' 

8 0 p ^ v:cubica 1 5 0 p:4,abijce 6 numerum rerum, relink 
quetur arftimatio qua;fita,r$2: v;cubicai2p:i^80p^v;cub,I2 

Exemplm ^
 0 m : 2 > ^ e m inuenies ex prima regula operationis, Probatio eft,ut 
in exemplo,cubus Si quadrata 3,zequent2i,gftimatio ex his regulis 
eft,Ri v:cubica 9f p:f£ v:cubica 9~ m:i£ 1,cubus igi 
tur eft hie conftans ex feptem parti bus. 
12 m:F£v: cubica,4846^ p:i*23487833^01:1^ v;cubica 484^f m: 

1^234878337 p:f^v:cub.46 041^ 2 1 ^ 7 7 ^ 5 m: 

p:i£v.: cub. 4 6 0 4 1 ^ : 20.96354180^ l o j & B y u j ' t 
^2119776950^ v;cub*22^-j-p;^5o^7p:i^v:cub» 

Tria 
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Tría autem quadrata funt ex feptem partibus hoc modo 
<?p: R»V: C U B . 4 8 4 ^ F > P : * * R i v : c u b ; 4 8 4 ^ 1 - m : m 
2 3 4 8 7 8 3 5 7 m : R z v : x 5 ^ 

m:rç 65063^ míi^v; c u b ^ t f f p ^ é j o ^ f mti^Vícubi 
2 5 

Indcíuncftís tribus quadratís cum cubo fex partes, quae funt RZVÍ 

cubicae alquiles p:cumm:eadunt&relínquítur.:iad amufsim ag* 
gregatum» 

Q _ V A E S T I Ó . 

Columna quadrate cübitis alta, lata & profunda cubíto Uno: 
ri pondere cft gqlís ad amufsim quadrata alia columna,à qua fi de* 
trahantur fex cubítí altitüdínis,reliquum eritfolídUm undequacp 
quadratum,poíítaígítur fecund^ column £ lantudine ipõf.erit 1 cu» 
p:6quad.aequalía S q u a r e res eríti^cu.ii p:Rz cu,4m:2 &hocef t 
latus baíís column^ altitude aút eft 6 cubítorUm,plus ígít alutudo 
eft cubítorum rt cu. 16 p:R2 cü.4 p:4* 

De cubo acnumeroacqualibus quadratís* c A P. xvu 
R E G Í V L A * 

Oc capítuíumperfepatet:ex demonftratíonefeptími cá 
pítuli, regula eft, due RI Cubicam numerí,ín numerura 
quadratorum,producetur numerus rerum equaíium cu 
bo,6í eídem numero, ínuentís autem seftímaríonibus, 

due is cubicam num erí in fe, &produ<ftumdíuíde per quamlíbet 
zcftimationem inuentam,exibit seftimatío qüãefita utracp. Exem* 
plum,i cubus p: 64, aeqUetur 18 quadratís,due 18 in 4 RÍ cubicam 
é"4,fit72,númerusrerum áequalíumcübôp:^4,huíus xftímatío* 
nes funt ex capítulo fuo,8 & R124 m^-,cum quibus diuíde i6,qua*í 
dratum 4,R2 cubicae é4,exit2,&Rz?£p:8,&ha: 
funt a;ftímationcs. 

D E M O N S T R A T I Ó . 

Et ííuna acftímatíonumhabitaab,üolohabe 
rereliquam,facio quadratum ab,quodfi t ac 
detrahoab ex numero qdratoruni& relínqtur 
a d,& ducatur a d,in aggregatu ex a b * & quarta 
parte a d, & fuperficíeí produ&aefumatur latüs 
quod in earn poteft,& ei addatur dimidium a d, 
& fiat e f,quam dico eífe fecunda aíftimatíonem, 
fiat quadratum ef,&fumatur eg,quae cú efiun* 
<Tta,aequalis fit aggregate a b & a d. Quiaigitur 
ef quadratum,aequale eftprodu&o extetrago* 
mli in fe, & dimi dio ad in fe ,& pro du&o tetra* 

Ii 3 gonalis 
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gonalís in a d p e r 4 l m 2 ! Elerncntortim, erít quadratum e f , squale 
produdtoádín aggrcgatum ex a b, Si dimidio. ad,& tetragonaJi 
ex lá-16 Elcmentorum,igitur c fmedia inter a d & aggregatum a b 
Si tetragonalís Si dimidio a d , dimídium autem a d Òé .tragonalis 
conftítuunte f,ex íuppofíto,ef igitur media eftproporríone inter 
a d & aogregatumab&ef. Rurfus,quod fitexab&ad,ín ab & 
e f,pquale eíteí quod fit ex e f Si e g,ín aggrcgatum a b Si e f,quía cx 
fuppofito ef,&:eg, squanturab,&ad'&: a b & efmanent idem, 
quod autem fît ex a d in ab Si c f,ex probatís, squale cft quadrato 
e f,igitur quod fît ex a b in à b Si e'f,cum quadrato c f, squale eft ci 
cjuod fit ex e f Si c g iii e f& a b,abieifto igitur communi quadrato 
ef,crít quod fit exab in aggrcgatum a b & e f , squale produ<fto 
a b & c fin e g,eum eo quod fît ex e f in a b,dctradï:o igitur communi 
iterum produ<fto,a b in e^relinqueturquadratum abjSqualepro* 
duvflo ex a b & e fin e g,quare a b media inter e g Si aggrcgatum a b 
Si cfiucratuerojut dícftumeft, ef media,inter a d Si aggregatum 
ab Si ef, fuiit ígiturtres ouantitates analoss . in duobus ordiuû 
bus,quarum prima in utroq? or ai ne eadem cit, 
uidelicet aggrcgatum ab & e f igitur per 6/ 
libri 5 'huíus,egadad, ut ab ad ef duplicata, 
quarc ex i Elementoi um,e g ad a d,ut a c ad quadratum e f,igi* 
turex34 ii'Elementorum3corpus quodcxadinac,squaleeft cor 
pori ex e g in quadratum c f,fed a b fuit sftímatio rei.igitur corpus 
quod ex a d in a c squale eft numero squationis pofito aggregato 
a d & a b numero quadratorum, per dcmonftratíonem habitam in 
capítulo ocflauo, igitur prodiufrum ex e g in quadratum ef,eft aw 
quale numero squatíonís,cum igitur c f& cg, fint squales nume« 
ro quadratorum,quia aggregato a b Si a d,& ex g e in quadratum 
ef,fiatnumerus s q uati onis,erít per 8 capitulum,e f reísft ímatío, 
quod eratprobandum, 

R E C Ï V L ^ 

Regula igitur eft, minue primam sftimatíonemâ numero qua* 
dratorum,&refîduum duc in aggrcgatum exprima sftimatione, 
Si quarta parte ríufdcm refidui,&producftí acciperadicem,cui ad* 
de dímidíum eíufdem refidui,aggregatum eft sftímatio rei qusfi* 
ta. Exemplum,fit cubus cum 24 squalis 8 quadratis,Si arftimatio 
cognita2, abrjcio 2 cx 8, numero quadratorum rclinquitur 6, hoc 
ducin 3f ,quodconftatcx2,prima sftimatione,& q u a r t a parte 
6 refidui,fit 2i,cuíus radiei âdde dimídium refidui pr ims xCtimati* 
onis,quodcft 3,fit 21 p^ , sftímatio qusfita. 

De 

ab 'Si ef 
a b et 
eg ad 

- ,f. 

L 
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Decubo, quadra tis ÔC pofítíonibus xqualibus 
numero. C A P . X V I I . 

D Ê M O N S T R A T I Ò . 

It gratia exempli eubus a b,& 6 qdrata,&zo poíítíones 
ícqualia ióo,&addamb câd ab,quse íit2,tertíapars nu 
111 erí quadratoruir, & deferíbitur eubus uníuerfalís a c, 
fecundum qüod componítur ex fuís o ã o partibus, erít 

igítur eubus a b,fd fuperficies cumfuâ altítudíne,&cubus b cP, 
quíab cefti,&adcorpora,6quadratis ab,a-qüalía,& corpora de 
12 ab feuduodecuplo ab exfexto capítulohüíus líbrí,quía igítur 
cubus a b & £ quadrata & zo poíítíones, erquantur iOo, áddan* 
tur8 poíítíones, quaefuntreliquum ad 20 pofmones,cubo a c,qui 
iam acquebatur cubo a b , & 6 q u a « , , 
drarís,& 12 poíitíoníbus,& cubo b C, 
erít eubus a c cum 8 pofítíoníbus, ac* 
qualís 108,nam cubüs a c excedít tiá 1 
corpora d a, d e,ín cubo c d,qui eft 8, 
at quia 8 poíítíones a b defícíunt a b, 
8 poíitíoníbus accubí maiorís,in 8 
b c feu oífluplo b c, quae eft 2 j adde* 
mus igítur oduplum b e utriqj par* 
ti3&fictcubüsp:8 rebus,çqualísi 124 ^ 
nota igítur ex capitulo fuo a C,auferemus b c,relínquítur a q.Sit nir 
fus cubus ab,& 6 quadrata& 12 res, sequalia 100,1'gítur addíto co* 
muni cubo b c,erit cubus acarqualis io8,&a c ifccubícae io8, & ab 
2m:quàmaccogníta,íitdenüo cubus Si 6 quadra.taab &2 pofi ti* 
ones çqualía 100, additís igítur 10 pofítíoníbus reíiduís,âd cõplcn 
dum corpora d e,&addíto cubo bc,ííet cubus ac aequalís lopoíí* 
tíoníbus fuperaddítís,& ió8,fed 10 pófítiones ãb deficíunt à 10 po 
fi'tíonibusaciniobc,addemüs ígítur 10b cutríq?parti,fiet cubüs 
aepuo,asqualís 10 poíitíoníbus p:ió8,abrjce aõexutrâq? parte, 
relínquetur cubus a c çqualís 10 poíitíoníbus p:8 8,ínuenta a c,mk 
nucb c & relínquetur ab necefíarío cogníta, 

R E <3 V L A, 

Regula igítur communis eft,due ym partem numeri quadrato* 
rum(quam hoc figno, T pqd: demonftramus)ad cubum, addecp 
numero,índe due numerum quadratorüm in fui tertiam partem,& 
produ(ftí dífferêtía à numerus rcrum,eft ri timers rerum addcndatu 
cubo,ubí produetü fuerit minus numero rerum propolitarum uel 
addendarum numero,ubí prodüíftum fuerítmaíús numero rerum 
propoíítarú.Sí igítur differentia eft nulla,prodwfti ÔC numeri rerú 

rçr 
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crít cubus aqualís numero iam coaceruato,índeíumpta radice cu? 
bicanumerí,mínue ex eaTpqd;& refiduum eftrei aftímatío,quod 
fi poíítíones Si cubus,aquentur numero,duces numeram politio* 
num in T pqd;& produ&um addes numero iam aggregato,^ hahe 
bis cubum,&res iam ínuentas,equales numero iam aggregato.iní 
deabaqua t íonemínue Tpqd;,&refiduum eftaf t ímatío.Quod íi 
produ<ftum fuerítmaíus numero rerum,duc differentíã,qua eft nu 
merasrerum,ín Tpqd;& producftum mínueexnumero,quem ha* 
bebas, aggregato,&íiníhílfupereft,habebis cubum,aqualem res 
bus iampropoíítis tantum, quarededucendo adminorem deno* 
minatíonemhabebís cjd,n equale numero,&res erítRtquadratanu 
meri rerú,à quaminue Tpqd:&reíiduum eritaftimatío rei. Q u o d 
íi ín detraclioneproducH ex numero rerum in T pqd; à numero ag<= 
gregato,fuperíít,numerus ilíe cum rebus iam propofitis, aqwatur 
cubo,índeab aftímatíone mínue Tpqd:&reíiduum eft aftimatío 
quafita.Sed fiproductum numerí rerum ín Tpqd:maíus eftet nu* 
mero iam aggregato,dífferentía eft numerus,quí cum cubo aqua* 
tur rebus iam propofitis,inde habita aftímatíone naínue T p q d : Si 
refiduum eft aftímatío rei. 

Ex hoc pater,quod tale capítulum refoluítur in quíncp capítula. 

c u b u s &res cqualesnumero, 
c u b u s aqualís numero, 
c u b u s aqualís rebus. 
c u b u s aqlis rebus Si numero 
c u b u s & numeras aqles reb? 

q u a f u n t h a c ín margine poííta, 
Si non pofíuntrefoluí ín plura,ín 
alíquíbus autem fequentíum re* 
folutio fit ín tria poftrema tan* 
turn,in omnibus autem capitulis 
quatuor denomínatíonum, com* 
mune eft cum fuerint refolutaín capítulum tríum uelduarum des 
nominationum, ut aftímatíoní ínuenta addatur aut mínuatur 
Tpqd:ut in hoc capítulo Temper mínuítur,& commune eft etíam 
omní capitulo ut rerum numeras Si numeras ípfe conftituantur 
eodemmodo,ucluthíc numeras rerum,eft differentia numerí re* 
rum aífumptarumin capítulo quatuor denomínatíonum, Si pro* 
ductiex numero quadratorum ín fui tertíam partem, & n u m e r u s 
capítuliín quod refoluítur, eft differentia producti ex numero re* 
rum iam ínuentarum,ín Tpqd:& aggregatí ex cubo Tpqd:&nume 
ro aquatíonis primo. 

Q _ V A E S T I O R. 

Exemplum.Eft corpys quadratumundequaqp,quod cum fuper 
ficíebus Si lateríbus eft 22,dices ígítur,cubus Si 6 quadrata Si 12 res 
aquantur 22,cuba ígítur 2,tertíam partem numerí quadratorum,fit 

83addead 22 fit^Ojdeíndeducènumeram quadratoruin%fuipar ' 
tem 
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tem tertiam,fit a, differentia cuius à numero rcrüm eft nihil,nam res 
ctiam fuerant 12, habemus igítur i cubum cequalem 3Ó,& res eft is 
cub.30,abíjce2 7pqd:fitajftimatíoreí,Rícub,30m:2. 

Experientíáauçem eft,utíungas i cub.p;6 qd:p:i2reb"7, Sifiunt • 
23.Sexquadrata24p:R2cub.r^440o,m:iscub.4i4720 
eubus 22,m:R2Cub.i^44òó,p:r?ícub.5i84b 
Duodedm res is cub.51840 m:24 
Aggreo;atum22 OO O 

Q _ V AE S T I O. I I . 

Excmplum fecundiJnuenias quatuor números continue pro* 
pordonales, quorum primus fit 3 & reli qui tres finti^,ponc2,a 1 
rem, eritterrius jquadrati,& quartuserit^ cubi,igitur ipofitio j 
quadratic cubi ,sequantur due ad íntegra,habebis cubum & 3 
quadrata &c> res,gqualia 171,11am omnia ducunturper £?,adde igi* 
tur album tertiaepartís numerí quadratorum ad 17 r,& eft r,fit 172, 
ddnde due 3 numeru quadratorum in fui tertiani partem fit ̂ hiyus 
producfri Si 9 numerirerum, differentia eft 6 numerus rerum, qua; 
cum cubo aequanturnumero,quiaproduAum fait minus,due igi* 
tur 6numerum rerum in 1 Tpqd:fit 6,adde ad J72,fit 17 8 ,ígítur cu* 
bus Si6 res aequanturi78,&rciseftimatioeftisv: cubica is 7929 
p:89 pn^v; cubica 1527929 m:8^,ab hocminueTpqd;qua? eft 1, ha* 
btbis fecundam quantítatem rS v: cubicam is 7^29 p;8? m:is v: cu 
bicais m; 89 m: i,ex qua habebis reliquas. 

Exerifirphim tertij modi.Cubus Si 6 quadrata St 1 pofito,a?quan* 
tur I4,addécubúm2^rpqd:quieft8 , ad i4,fit72,deinde due6mi* 
merum quadratorum in 2 tertiam fui partem,fit 12,differentia cui* 
us à numero rerum eft 11,numerus rerum aequalíum cubo cum nu* 
mero,quia numerus produ(ftus 12 fuit maior numero rerum, due 
igítur 11 in 2 tertiam partem numeri quadratorum,fit 22, differentia 
cuius &nuineri prioris aggregati eftnulla, quarehabebimus cû = 
bumíequàícmii rebus,igítur quadratuin xquatur ii,resigitureft 
isii,âquamínue2 xpqd:fítreí acftímatío F £ I I m:2,fumpfifti autem 
differentiam in numero & 11011 aggregaftí, quia res acquabantur 

obo, &non cubus cum rebus acquabantur numero,ut in praece* 
J ente exemplo.' 

Q _ V AE S T I O I I I . 

Ex (-mpIum quartímodí.Ex oráculo iubet princeps fieri facram 
ícdcm,cuius fpacium fit 400 cubítorú,&: longitude larítudíne ma« 
ior fit 6 cubitíSjlatítudo altitudinc3 cubítís maior,quxritur quails 
titas.-Pone altítudínem rem, latítudo erít 3 p: Si longítudo ? p: due 

Kk inuicem 
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inuicem,habebis i cub.p: 12 quadratis p:27 pofitionibus, a*qualia 
4 0 0 , adde a,d 400,cubum4 Tpqd;qui eft 64,fit 464,due J2 numc^ 
rum quadratorum in tertiam fui a l d t u d o , p ö f . 
.partem,fit48 > cuius differentia a l a d t u d o , p o f ; p : 5 

27,eft2i,numerusrerum,quae** l o n a i t u d o i pofip:? 
quantur cubo cum numero,qua* — h flum t cub—»u^cb "'" 
t e d u c 2 i in 4 Tpqd:fit84, iume P 1 0 u u m 1 U ^ 
differentiam a 464, quae eft 58 °> ^ ^ * 
Si earn adde rebus, quia aggregatum numerorum primum, fuit 
maius numero produ&ofecundo,habebis eubum äqualem 21 po* 
iitionibuspi^So,res igiturualetr?2v:cubieam i ^ o p , ^ 35750^:1^ 
v: cub. 190 m:R2 357 57 ,ab hac minue 4 T pqd; habebis altitudinem, 
quahabita,addendo 3 Si%habebis latitudineni & longitudinem, 
utuides 
altitudo,^2v:cub.i^op:i^ 35757 p:i£v:cub.i?o mn£35 7 5 7 m ; 4 
latitudo, v; cub. 190 p: 35757 p: v: cu.f 35757 m:t 
longitudo,R2v:cu. i?op:r£35757p:i£v;cu. 1^0 m: 1^35757 p: 5» 

Exemplum quinti modi. Cubus Sc 6 quadrata,&2 res, a:quan* 
tur3,adde8,cubumypqd; ad 3 fitii3dcindcduc9infuam tertiam 
partem,fit 12, differential,numero rerum eft 10 numerus rcrum, 
duci'112 Tpqd:fit20,cuius differentia ab 1 i ,eft 9 numerus,qui cum 
cuboacquatur io rebus3quiaprodu(ftum 2m maius eft numero ag* 
gregato,uocoautem produefhim fecundum, quod fit ex numero 
rerum iaminucnto,inTpqd:aeftimario igiturrei quando cubus & 
9 gqualia funt 10 rebus eft i,uel m: -^,abijceigitur 2 Tpqd:fien£ 
dua: acftimationes quasfitae,alteram aliam; 1. 

De'cubo,&rebus acqualibus quadra^ &C nw-
mero. C A P * x y i i f . 

D E M O N S T R A T I O , 

It in eadem figuf a, cubus a c cum 33 a c, aequah's 6 qua* 
dratisacpjioo, ( gratia exempli ) diuidatur cubus ac, 
pofitab CTpqd:fcilicet2,in fuas partes,erit cubus a c, 
qualis cubo ab3cubo b c3fex quadratis ab,& 12 politic* 

nibus a b,at33 a c,funt33 ab ,& 33 b c,qua?funt 66, quia b c eft2,1'gi* 
turcubus ac,Sc 33 ac,arquanturcubo ab,cubobc,fex quadratis 
ab,&45 ab pofitionibus, &6"6,ha:c eadem igitur sequaliafunt r 
quadratis a c,Sc 1 co,at 6 quadraxa a c,diuifa a ein b,pcr 42' Elerncn 
torum,xqualia funt 6 quadratis ab,Sc 6 quadratis b c,& 12 iupern-
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ciebus ad,fed a d eft 2 pofitíones,quia b d eft z,ígítur 12 ad funt 4 
pofitíones ab,quareí> quadra'taab,&íTquadratabc,&24 pofitio 
n es a b, Si 100, a;quantur cubo a b,cubo b c,6 quadratis a b,& 45 
ab Si 66 numcro,cubusautemb c eft 8 ,Si 6 quadratab cfunt 24, 
igitur 6 quadrata a b, Si 24 pofitíones a b, Si iz4,asquan.tur cubo 
ab,&<3 quadrat.ab,& 45 pofitionibusa b,&74,facftaígítur des 
tracftíone íimilíu é>qdtJab 24pof t Sab 124 
ex utraque pars cub ?ab 6 qdrat 'ab 4 5 p o f " a b 74 
te,frilícet 6quad Cub9ab p; zi pofwabaequãíes~ 50 
z/j. pofitíoníbus& 
74.relínquetur cubusa b p : z i pofitíoníbus a b,asqualís. 5 o, ma* 
nifeftum eft ígíturquòdínuenta a b,ex capítulo fuo,&addítab c ei 
quareft z,conflaturac. Manífeftumeftautem,quòdubí pofitís 
ones,qu2c cum cubo erant, efíent aequales produAís, haberemus 
cubam a^qualem numero tantum, Si ubí pofitíones qua? cum 
cubo erant, elfent paucíores, haberemus res ex una parte, & cus 
bum exalía,&tunc fi numerus qui eft cum cubo,foret acqualís als 
terí,eífent pofitíones aequales cubo,& fi eífetmínor, haberemus 
res& numerum azquales cubo:&fi maior, haberemusres aequas 
les cubo Si numero,exeademdemoiiftratíone,uslutín pr?ecedeni 
te capitulo. 

R E G V L Á . 

Regula ígítur eft,ut prímiò ftatuas numerum rerum fcmper,ut iri 
prscedentí capítulo,&: eft ut ducas numerum quadratorum ín ter* 
tíam fui partem,Si differentia huíus p roduz i , à numero rerum, eft 
numerus rerum, quscfi nulla fit.habebímus cubum arqualem nu* 
mero,fi autem producftum fit minus numero rerum, differentia crit 
numerus rerum,qug cum cubo gquantur numero,Si fi productumt 
fuerítmaíusjhabebím.us resscquales cubo:&tunc fi numerí erunt 
a?quales,erit cubus ajqualís rebus,& fi, qui producitur ex numero 
rerum,ín Tpqd;fuerít minor numero aequatíonís cum addítíone, 
erít cubus zequalís rebus & numero, quod fi produAüs numerus 
ex reru numero ín Tpqd:fuerít maior numero sequationís cum fua 
addítíone,habebímus res xquales cubo&numero.Numerus aus 
tem azquationís fie habetur, due priorerri numerum rerum, ín ters 
tíam partem numerí qdratorú, &produ<?tí accípe differcntíam,ab 
aggregato numerí sequatíonís, Si dupli cubí T pqd ; differentia, 
erit numerus addendus cu.fi prímú produdtum fuerítmaíus aggre 
gato: uelrebus fi fuerítminus, uel numerus scqlís cubo,ubí nulfac 
fintres,ín de habita scftímatíone, eamaddeucl minus Tpqd:prout 
ínexemplis doceberís,<Schabebís qusefitam seftímatíonem. 

Kk 2 Exemplum 

r 



< s o h i e r o n y m I c a r d a n I 
Exempt um prímurru Cubus & 12res, aquantur 6 quadratis Sc 

25 ,due 6in2,fui certiam partem,fit 12, differentia cuius à numero 
rcrum nulla eft, igitur cubus aquabitur numero, due ergo 12 nu* 
merumrerum.in2 Tpqd:fit24,abrjce 6x41, aggregate ióduplí cu* 
bi numero aquauonis, relinquitur 17 , qui aquatur cubo, 
res igitur eft cubica i7,adde ei 2 Tpqd:fit rei aftimatio cubica 
17 p 12. 

Excmplurrt feCUndíim.Mercator fugiens,pacifcitur reddítururn 
-debit i proportionaliterin tribusannis,itaquod fipacftus fuiffet 
rcdditurum primo anno reddidíflct -f^,fecundo ~5tertio rc 
fidua fintirt eadem proportione,cumrefiduo capitali, quarítur 
portío cuiufcp anni,reddendo foíurrí ^Scponamus, quod capitale 
fit 4,ad uitãdum fra(ftioncs,uult igitur reddere 3,pene igitur quod 
reftítuatprimo anno rem,igitur fecundo anno reftituetrem 
quadrati, & terti o anno,rem m:^ quadrati p:^ cubi,igitur in tribus 
bus annis reftituet 3 res p;^ cubi m:~ quadrati, 8c hoc iam fuponi* 
tur square rcducí toad integrum, cub um ducendoper i6,habebis 
i cubum p:48 rebus,aqualem 12 quadratis p: 48,duc 12 in4 terti* 
am fui partem,fit 4-8,igitur differentia reram nulla eft,& cubus a:* 
quabítur numero,ducigít48,mimerumrertim,in4Tpqd;fit 15)2, 
à quo detrahc i76,aggregatum ex dulpo cubi 4, 8>C48 numero a* 
quattonis,relinquitur 1 ,& hicaquatur cubo, igiturrei aftimatio 
eft rz cubica ié, quam minueex 4, Tpqd;fiet aftimatio quafita 4 

cubica 16,reddet igitur anno primo 4 cubica 16, Sc fecun 
do RZ: cubicam 16 mm* cubica4,&tertio, w cubicam4 m;r, 8c ho* 
rum refidua, funt proportionalia, cum4, ÒC iuncftafacium^, &eft 
conuerfum primi exempli, & refidua ipfa funt iç: cubica 16 i cito 
bica 4,&i. 

Exemplum tertiuni • Cubus oC 15 res,aquantur 6 quadrans 5C 
24, due 6 in fui tertiam partem, fit 12,cuius differentia à 15 numero 
rerum^ft^&quíaproducTtum fuit minus,erít cubus Sc 3 res,çqua* 
lia numero,due igitur 15 numerumrerum, in 2 rpqdífit 30,minue 
cx 4 ó", aggregate* 24 Sc duplo cubi tpqcf: relinquitur 10,igitur rO 
a'quaturcubop:3rebus,&rei aftimatioeft 1̂2 v: cubicav^.26 

cubica26 mi^Cui adde2 j p q d , habebis quafitam aftima* 
fionem. 

Exemplum quartum. Cubus& 15 res, aquantur 6 quadratis p: 
rô^terum habebo £tiblim& 3 res, aqual es numero, 8c n u m e r u s 

produetus erit^o, utprius , uerum aggregatum ex duplo cubú, 
Tpqd:&iO numero a-quationis,eft 26,differentia igitur eft 4,cum 
igitur cubus St 3 res aquentur 4>rei aftimatio eft 1 quia produ« 



DÊ A R í T E M E T Í C A LIB. X. 
dus numeras eftmaíor aggregato,id cft 30,1113101* eft2̂ ,111111110* 
mus i a-ftímatíonem aiquatíonís ínuentan ex2, Tpqd:&relínque* 
tur r a-ftímatío qusefita cubí& 15 rerum, scqualium é quadratís 
& 10. 

Idco patet qüod in hoc cafu,ubí cubus &res,£quantutíiiimero, 
fi differentia numeroruin nulla foret,uelutíiloco io,pofuíflemüs 
J4,ceftimatio rei effetTpqd:fcílícet quia in sequatíoneinuenta,nf* 
hil liaberemus addendum uelminuendum,quia cubus Si 3 res, x* 
quarentur nihil. 

Exemplum quíntum.Cubus Si 10 res,±quatur 6 quadratís p:4, 
due igitur hunierum quadratorum in tertíam fui partem,ut príus, 
fit 12,differentia cuius à numero rerum,eft 2,St quia produdum eft 
maiúsnumero rerum,ídeo2 rés acquabuntur ctibo,pro numero 
itaq? due 10 numeram rerúm primum,in 2 Tpqd:fit20,differentia 
cuius à 2o,aggregato dupli cubí Tpqd:&4, eft nihil,igitur non ha i 
bebimus numeram,fed cubús a-quabitur,ut dídum eft,2 rebus,igt 
tur deprimendo,quadratüm arquabitur 2 ,ergo rei a:ftimatio, eft Ri 
2,quam addeuel minueTpqd:,habebis ueram seftímationum qua:* 
fitam,2 p:r5i2,üel 2 m:r£ 2.,&poteft etiam efle 2,Si fichabet nes zeftí* 
mationes hic cafus, 

Exemplum fextürri. Sit cubus St 21 res,aequalia5> quadratis p:^ ; 
tuncütprius,ducam^,in 3 tertiam fui partem,fít.27, huíusdiftcren* 
tia à 21,eft 6 numerus rerum,cubo arquandarum, quia produdum 
a7,eftmaius2i numéroferum,addoigitur 54,duplumcubiTpqd; 
ad 5 numeram gquationis fit 59,cuius differentia,à^produdo nu 
men reYumprioris,in Tpqd:eft 4,igitur quia produdum eft niaius 
agaregato,addenius numeram cubo,&iíet 1,cubus p:4,a*qualís 6 
rebus,iaminuentis,huiusígítür a:ftímationisfunttres,primaeft 2, 
fecunda 1^3m:i,tmia fida m' . i t t jp : 1, quas Prima 5 
adde ad3 Tpqd:habebisueras acftimationes Sccunda2p:i^3 
íllásquasà latere uides. Tertia im:Rí3 

Exemplum feptimum. Cubtis &2£res,íeqüanturi2 quadratís 
p:i2,duci2numerumquadratoram,infiiítertíam partem,quae eft 
4,fit48,cuius differentia à 26,numero rerUm,efi:22,&:quía produz 
(Ttum eft maius numero rerum,res aequabunt cubo,deinde due 26 
numeram rerum,in 4 tertíam partem numeri quadratorum,fit 104, 
abrjce ex 140 duplo cubí Tpqd:& 12 numeri fimuí fundis,fit 36,nu* 
rricrus addendus rebus,quia aggregatum eft maius ,pdudo,econ* 
trarío,exemplo precedentí,cübus igitur aequabítur 22 rebus,p: 36, 
quare eius erunt tres eftimationes,prima 19 p:i,& eft u era,fecund 
dafidam:j£ 19 m:i tertia etiam fida, qua: eft m, 2,has adde fingu* 

K k 3 l a s , 
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las,Tpqd:habebísuerastres aeftimatíones, JPrima 5 p : R T I 9 

quarum experientiam à latere in margine Secunda 5 irm^i? 
pofuí. Tertia 2 

Exhocpatet, quòd numeras quadratorum,inhistríbus exem* 
plís,in quibusscfíimatio reitripíicatur, Temper componiturex tri* 
bus ícftimatíônibusiun<ftis fí* 
mul,ueíutirt quinto exemplo, 
2 p:rç 2, St 2 m:is ̂ compo? 
nunt 6 y numerum qiiadrato* 
rum,&in Texto exemplo,} >& z 
p:IS 2 m:IS3>componunt 
numerum quadratorum , St in 
Teptimò exemplo^ p;is 5 
m:is 15» St 2,componunt 12,nu* 

merum quadratorum,ideo du 
abus cognitis , tertia Temper 
emeroít.&: cauTa eft copnita.in 

O O 

initio huíus líbrí * Et manife* 
ftum eft , quòd cum perueni* 
musadres,quar à cubo fepa* 
rantur,feu numerüs rebus, Teu 
cubo iungatur, Temper emer* 
gunt très acftimationes,& cau* 
Ta dicta eft Tüperius ibidem, 
ubi deuera Si fíéla a?ftiriíatío* 

• nelocuti íumus. 

cubus prima? 410 p:is 1^78 84-
2 6 res 130 p : r ç 1 2 8 4 4 

aggregatum 5 4 0 p;is 2 7 3 6 0 0 

12 quadrata. 528 p r i s 27 360 o 
numerus 12 

aggregatum 5 4 0 p:is 2 7 3 6 0 0 

cub<;Tecundac 4iom:i£ 1 6 7 8 8 4 

1 6 r e s 1 3 0 M : I S 1 2 8 4 4 

aggregatum 5 4 0 m:is 2 7 3 6 0 0 

12 quadra. 528 nuis273600 
numerus 12 

aggregatum 5 4 0 m:is 2 7 3 9 0 0 

cubus tertiae 8 
26 res 52 

aggregatum 6 o 
12 quadra. 48 

numerus ïi 

agggregatum 60 
Etpatetetiam s quòd omnes modi hi, ad addi* 

tionem Temper poíTimt referri, quamuís minus cum addjtur,ui* 
cem gerat,plus cum detrahitur, oftenTum eft enim quod tantum 
eft minuere 4 ex 12, quantum addere 4 m:ad i2,utroque enim mo* 
dofiet 8. 

Ex hoc patet quod numerus quadratorum, diuiditur trifariam, 
Si una seftimationehabita aggregatum reliquarum cognitum re* 
linquetun 

A L I A D E M O N S T R A T I O . 

Sit ígítur cubus & 1 0 0 resa-qualia 6 quadratis p n o n u m e r o . 

Etponatur ab rei a?ftimatio,b cTpqd: ag autem írqualis,b c, qua* 
r e g b eft differentia ab St be, cubus autem gb, eft differentia c u b i 

a b cum triplo ab.in quadratum b c,à cubo b c cú triplo b ein qua* 
dratumab,exfexto capitulo, cübus uerò ab cum 100 rebus,ícqua* 
tur 6 quadratis p:i o,ex fuppofito,6 quadrata autem a b,funt triple 
b ein quadratum ab,triplumigityr b ein quadratum ab,St cubus 

ö b c, 



d e a r i t h m è t i c a l f b . x , 
b c,quíeft8,funt 2m:quam cubus a b cum IÓÓ rebus,díco autefn 1 
m:quia cubus b c,quiíungíté"quadratis,debuiteífe 10,ôéeft tan* 
tum 8,at cubus a b cum 100 rebus, fuperat cubum a b,& tríplú a b 
in quadratum b cquod eftizres,in 88 rebus,differentia igit cubí 
b c & tríplí b c ín quadratum a b , à cubo ab, cum triplo aí? in qua* 
dratum b c,eft 88 a b,m:z huíc 
igíturdífferentí£,a?qualís eft cu ai t*5 y ^ ^ 
busgb,ut díxímus,ponat igi* 
turb g res erít igitur g c feu a b , 2m:re cuius quantítas fumpta 8 $ 
uicibus,ut dictum eft, a^quatur cubo b g p; 2,igitur cubus b g, p;2, 
p:88 íuis rebus,acqualís eft i7é,quare cubus b gcum 88 Íuís rebus 
acquatur i74,quare fi eam a?ftimationem b g detraxeris exb c,qux 
eftTpqd;fcilicetz,habebisquantitatema b,quaditam. Etha?cde* 
monftratio fuit ínuenta à Ludouíco Ferrrarío,et oftendít cl arms ra 
tionem íupradí(ftarum operationum. 

A L I A . D E M O N S T R A T I O . 

Ponatur rurfus, cubus cum 5 rebus, a?qualis 6 quadratis a t iô, 
Si ponatur e fres,d e Tpqd:díffererttiad e Si e f,eh,crítcp cx demoiv» 
ftratíone confimilí prerrtiffa?,ut g ^ 
cubus eh, acquetur7 reb? p:l6 & 2 ^ * 
inde ínuenta ícftimatíone, íí eí 
addatur h fjpqd:qua? eft z,habebítur e fres quçííta, nec in hoc ad. 
dam uerba,quia demonftratio eft fimilispra?miifa?,&operatío cid 
us in hac parte,eft claríor in noftra demonftratione. 

R E G v L A . 

Regula ígitur fumptaexhac demonftratione eft,ft numerus re* 
rum iequalis.eft,produ<fto ex numero quadratorum in íiiam terti* 
am partem, due Tpqd:äd cubum,RÍ: cubicam differentia? huius, Si 
numcri a?quationis,adde Tpqd:ubi cubus fit minor numero, aut 
minue,ubi fit maior,Sdtotum eft a?ftimatiorci,manifeftumeft au* 
tem,quòd ubi cubus Tpqd:& numerus,fint äquales,non addemus 
nec minUemus,fcd Tpqd:erit ipfa rci a?ftimatio. 

Exemplum.Cubus Si iz res,equantur 6 quadratis p:8,tunc quia 
du<fto 6,numero quadratorum,in 2 fui tertiam partem,fit iz,nume* 
rusrerum,ad ungúem,ideOdue2 Tpqd:adcubum,fit8,cuius dif* 
ferentia à numero cquationis nulla eft,ideo gftimatio rei eft 2 ipqd: 
Et fi cubus Si 12res, asquantur 6 quadratis p:9,tunc quia cubus 
arquaturnumero,abfjeiemus 8,cubumTpqd;ex9,relínqu!tur r cu* 
ius rç cubicam qua?eftj,addo Tpq^Equia cubusTpqd. eft minor 
a?quationenumcri,fitrei aeftimatio 5. Eteadem rationc,fi cubus 
p:urebus,equctur6quadratisp:7,detra<fto 7 ab8,cuboTpqd.re 

linqui* 
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l i n q u í t u r i , C u i u s r z c u b i c a m q u a : e f t i , d c t r a h e e x 2 , x p q d . r e l i n q u i * 

t u r i , r e í a f t í m a t í o . 

Quo d fi numerus poíítíônúrri, maior fit produ(ftoex numero 
quadratorum in fui partem ter riam, dífferén t» crit numerus rerum 
tíHn prima demonftratrone}&!:íuísreguÍís3hunc due in Tpc|d.&: ei 
addecubumTp^d.&huíus aggregatí, numeric]? aquation is difte* 
rentía,eft numerus aquatíonís cubí,& taiiuiürerum differentia, li 
nulla fit, aftímatío rei eft Tpqd. Et fi numerus aquatíonís eft mi* 
noraooregato' aftimationem inueiitam niínue,& fi maior, adde 

f ) -O 
Tp<|d .< i u o d f i c t , c r i t r e i a f t í m a t í o . E x e m p l u m , c u b u s & 2 0 r e s , 

çjuantur £ q u a d r a t i s & 2 4 , d u c f t o 6 in i n 2 , t e r t i a m p a r t e m f u i , f i t 12, 

cuius differentia â 2 0 , n u m e r o r e r u m , eft 8 , n u m e r u s r e r u m , q u a 

c u m c u b o a q u a n t u r n u m e r o , d u e í g i t u r n u m e r u m r e r u m , i n 2 

^ 5 t , ' d . u t i 6 , a d d c c í 8 , c u b u m T p q d . fit'24., d i f f e r e n t i a c u i u s n u l l a 

c i t a 2 4 n u m e r o a q u a t i o n í s , " i g i t u r a f t í m a t í o r e i e f t T p q d . fci l í* 

c c t i , f i t r u r f u s c u b u s c u m 2 0 r e b u s , a q u a l e s 6 q u a d r a t í s & 1 5 , h a . 

b e b í m u s í g i t u r , u t p r í u s , c ú b ú m S c 8 r e s , p r o n u m e r o , d u e u t p r í* 

tis,8 n u m e r u m rerum p o f t é r í o r e m í n 2 t p ^ c L f i t : 1 6 , a d d e c u b u m 

T p q d . f i t ; 4 , a b r j c e 15, r e i í n q u i t U r ? , í g i t u r c u b u s S c 8 r e s , a q u a t u r 

<j,&rci a f t í m a t í o eft 1 , q u o d m i n u e e x 2 , T p q d . r e l i n q u í t u r uera 

aftímatío r e i r , m í n u í f t í a u t e m , q u í a 15 n u m e r u s a q u a t í o n í s , eft 

m i n o r a g g r e g a t e » c u b i 8 c p r o d u < f t í , q u o d e f t 2 4 , & f i b e n e a n i m a d * 

u é r t i s , e o d e m m o d o f i t í n p r í m a p a r t e r e g u l a , q u a n d o n u m e r u s 

r e r u m a q u a l í s e f t p r o d u d l o e x n u m e r o q u â d r a t o r u m í n f u í par* 

t e m t e r t i a m . R u r f u s , c u b u s c u m 2 0 r e b u s , a q u a l í s fit 6 quadra« 
t / s p ; 3 5 , h a b e b í s í t a q u e c u b u m , u t p r í u s , & 8 r e s , a q u a l e s d i f f e r e n t 

tix 2\ aggregatí, Sc33Humeri a q u a t í o n í s , q u a r e c i i b u s Sc8 res> 
a q u a b u n t u r ^ , & a f t í m a t í o r e i e r i t i , a d d e n d u m T p q d , q u i a n u m e ^ 

r u s a q u a t í o n í s 3 3 , e f t m a i o r n u m e r o a g g r e g a t e 2 4 , q u a r e r e i a f t i> 

m a t i o e r i t 3 . 

Q t i ò d f i n u m e r u s p o f i t i o n u m j m i n o r í í t p r o d u c f t o e x n u m e r o 

q u a d r a t o r u m í n f u i t e r t i a m p a r t e m , d i f f e r e n t i a n í h í l o m í n u s eri t n u 

m e r u s r e r u m u t p r í u s , f e d h a n o n c o p u l a b u n t u r c u b o , i m ó e r u n t c i 

ä q u a l e s , d e i n d e d u e í p f u m n u m e r u m r e r u m p o f t e r í o r u m , í n T p q ^ > 

S c p r o d u c f t ú í u n g e n u m e r o a q t i o n í s , h u i u s a o g r e g a t í S c cu . T p q d . 

d i f f e r e n t i a e f t n u m e r u s a q u a t í o n í s f e c u « d £ , f i í g i t u r d í f f e r e n t i a n u l 

l a e f t , c u b u s a q u a b í t u r r e b u s , q u a d r a t a n u m e r i r e r u m a d d í t a 

T p q d . e f t ç f t í m a t í o r e í , q u o d f i a g g r e g a t u m f i t m a í u s c u b o , e r i t d i f t e 

r e n t í a , n u m e r u s q u i c ú r e b u s g q u a t c u b o , í n d e h a b i t a a f t i m a r í o n e , 
adde ei Tpqd.& fiet uera aftímatío.Quòd fi cubus fuerit maior ag* 

arejai Ö ö 
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gregato,díflferentíacritnumerus,qiií cum cubo arquatur rebus,in* 
de habita acftimatione, addeei Tpqd. quod conflatur,eftrei ucra 
rcftimatio, St tarn multiplex habêda,ut in noftrarcgula docuimus, 
qUanquam quod ad regulam pertinet,8diasenoftrafit.Excmplum 
igitur,Cubus & <?res,£equales fint 6 quadratis p: 2, tunc numerus 
rerum fecundus erit 3, due in 2, Tpqd.fit addead2numerum a?* 
quationis,fit8,cubus autem Tpqd.eft 8, differentianulla,igitur cu* 
bus aequatur 3 rebus,res igitur eft is ^St rei aeftimatio z pns3- Rilr* 
fus, cubus p: <? rebus,a?qualis fit 6 quadratis p:4, habebimus ut 
prius, cubum scqualem 3 rebus, pro numero due 3 numerum re* 
rum pofteriorcm in 2 Tpqd.fit adde 4 numerum ccquatíonís, fit 
io,abrjcc8,cubum Tpqd.fit 2,addendus rebus,quia aggregatum 
eft maius cubo Tpqd.igitur cubus sequatur 3 rebus, p:2, St res erit 
2,additoa tpqd.fit 4,uera aeftimatio.Iterum, fit cubus p: 21 rebus, 
arqualis quadratis p:^,eruntigitur íTres inpofteriore equatione, 
quia 5) numerus quadratorum, dudhis in 3, tertíam fui partem, 
producit 27, due igitur 6 numerum pofteriorem rerum, in 3, 
Tpqd. fit i8,addeei 5,(1*23, differentia cuius à numero producfto 
ex cubo c Tpqd.eft 4, &quia aggregatum eft minus cubo, ideo cu* 
bus St 4, acquabuntur 6 rebus, aiftimatio igitur eft 2, uelis 3 m: 
1, St fidla is 3 p: i, qua* eft m: fi ígítuf his addas 3 Tpqd. habe* 
bis a:ftimationes qusefitas 5^St 4 p:is 3, St 2 p:is 3,in harum quali* 
bctuerum eft, quod cubus St2i res, aequales funt? quadratis St J 
numero. 

De cubo St quadratis arquaííbus rebus 8t numero* 
C A P . X I X . 

D E M O N S T R A T I Ò . 

It etiam cub. a b ,8t6 quadrata, a:qua1ia 26 rebus p:2oo\-
gratia exempli,St ponemus b c 2,Tpqd. erit igitur a c res 
p:: ,& eius cubus,erit cubus St 6 quadrata,St 12 res, St 8 
iam autem fuppofitú eft, quod cubus a b St 6 quadrata, 

fint £equalia2o rebus ptzoo.lgiturponantur,20 res &2oodoco cu* 
bí,&6quadratorUm^&fiet cubusac , scqualis 32 r ebusp : i08 , a t 
quia 32 res a b,defíciunt à 32 rebus a c,in 32 b c,addantur utri'9 par* 
tÍ32bc,eruntígítur32resp:2o8,aeqiíales cubo p:64,tantum enim 
Íunt32 b c,abijce £4 ab utraq? parte,ent cubus aequalis 32 rebus p; 
Í44,indeinuenta2eftimatiõne abrjeeb c,Tpqd.relinqueturab. 

. R E G V L À . 

Regula igitur eft,due numerum quadratorum,in tertíam fui par 
L1 tem 



i t h i e r o n y m i c a r d a n i ' 
tem,productum addc numero rerum,& aggregatum erít num cru s 
rerum,índe duc hunc numeram ín Tpqd.& produdtí fume dífteren 
tíam,ab aggregato exnumero xquatíonis, &cubo Tpqd.quxfi 
nulla eft, habebíscubum írqualemrebus,fíuerò fit productum 
minus aggregato,differentia eft numeras,qui cum rebus,xquatur 
cubo,quod fiproduíftum fuerit maius aggregato, differentia eft 
numeras qui cum cubo a?quaturrebus,índe habita azftimatíonc, 
Tpqd.refiduum eft aéftímatio uera,qu xiita. 

Exemplum, Cubus &6quadrata, cequàlía funt20rebus Si^é> 
duc 6in 2 tertiam fui partem, fitu , addead 20 fît32,.ducin 2 
Tpqd. fît é4,adde ad fé numeram xquatíonís 8 cubum Tpqd. fit 
64,differentia produ<ftí ab aggregato nulla eft,res igítur xquabun 
tur cubo,quare deprimendo quadratum xquatm^ij&res eftrç: -2, 
Stuera xftimatio 32 m: 2. Rurfus,cubus quadrata,xquaíia 
fint 20 rebus p:ii2,ducéin2,utprius,fît 12,addead20,fit32, nu* 
merasrerum,ducin2 Tpqd. fit 64, abi]ce ex iío aggregato cubi 
Tpqd.& numeri xquationis, relinquitur 5 numeras qui cum 32 
rebús xquatur cubo,res ígítur eft FÇ2 2^p:i,minueTpqd. relinqui-
tur xftímatíorei 1^219m:i. Rurfus,cubus St6quadrata,xquaiu 
fint 20 rebus p:4i,habebís ígitur utprius,in fecunda-acquatíone, 
32 res. Si 15 numeram,nam detraclo 45» aggregato numeri xquát >' 
onis Si 8 cubiTpcjd. ex £4,produ<fto 32inTpqd. relinquitur 15,' 
quia uerò produdhim eft maius aogregato,erit 15 cum cubo gqua* 
lis5 rebus,&res erit^ueli^ 13 J- m^^-jUelfitfta 3213-^:2--,abi]ce 
2. Tpqd . habebis xftimarionem ueram3, Si duas ficftas per m: 
fcilicet 4J- O:R2 1 3 7 > Si 4 — m ; R2 13^ jfícut diximus in capítulo 
primo 

De cuboaequaliquádratis rebus Enumero. 
CAP. x x . 

D E M O N S T R A T I O . 

WffiSffj? ^ l t c r u m c ut>u s a c> sequalis 6 quadratís,5 rebus, Si 83 
(gratia exempli ) & ponatur b c Tpqd.fcilícet 2, manife* 

eft ígitur,quod eubus a c, aequaturó quadratic a b 
Si i • ab ,& cubis ab, &b c ,hxc eadem igítur seqüaíía 

fv.nté quadratís ac,5rebusac,&88>abr)cíaturíamcubusbc cc.t 
J; inís.feílícetg relínquentur,cubusabSi6quadrara a b,tV 12 ab, 
íequaíía 6' quadratís a c,5 rebus .a c,p:8 o,at 6 quadrara a c, fupera.̂ '" 
èquadrataabín^gnomonibus ab quadratí^&erunt 4res r 1 




