DE ARITHMETICA LIB. X )
feu capitulo quadrati 2*qualis rebus & numero addes quadrito di
midsj rerum numerum @quationis,& totius acciperadicem quaz
dratam , cui addedimidium numerirerum, & aggregatum eftrei
xftimatio.Exemplum:fitr quadratum aquale 10 rebus p:144, duc
§ in fcfic 2§ quadratum dimidij rerum, adde 144 fit169,cuius & cft
13,huicadde§ dimidium numeri rerum, fic18, 2 (timatio rei: Rurs
fus fit1 quadratum a2quale 2 rei p: 1t,duc ;- dimidium numeri rez
rumin fefit},adde ei 11,fien13,accipe R qua eft3 Scuiadde tdimi
dium numeri rerum;fie3 2, rei 2ftimatio . Rurfus,fict quadrarum
xquale rorebus p: 6, duc§infe dimidium numeri rerum, fic:5,
adde ei 6 fit 31, huius Readde§, dimidium numeri rerum erit rei
(timatio,R: 3t p:§: Rurfus fit 1 quadratum aquale rebus e 12 p:
22,ducre 3infefir3,quadratum dimidij numeri rerum,adde ei 22 fic
29,huius g eft §,cui adde re 3,quod eft dimiditim numeri rerum, fict
rei aftimatio§ p:re§, & fiin hoccafunumerus fuiffet 20, effer rei
aftimatio re 23 prr2 3,& fi fuiffet numerus 9, effet axftimatio rei e 12
P8¢ 3;quod eft dicere,R: 27, & fifuiffet 1 quadrarum @quale rebus
R12 piRe cub.10 numeri,ducut prius 8 3,dimidinm numeri rerum
in{e,fit3.adde ci B cub:10,fit3 p:r: cub.10, huius accipe radicem,
qug eltRev: 3 pire cub.10;cui adde dimidium numeri rerum & fie
imatirei Rz 3 piRe vi3 piRecub.10.; & hacuarietate exemplérum
hicufi fumus,ut in reliquis idem fieri poffeintelligas,tum etiam ea=
dem in duabus fequentibus regulis experire,quando quidem nos
duplici exemplo cotenti erimus. Manifeftum eftigitur,quod hie
bis addimus,{cilicet numerum quadrato dimidij rerum,& dimidi=
um rerum radici aggregati,& hoc eft,quod in carmine diximus,da,
bis,quafi,bis iunge. 4
; - REsviLd 11 £30
Siautem numerus quadrato & rebus @qualis fit; quadrato dizg
midij numeri re adijcies numerum aquationis, & totius,a
gregatiaccipe radicem,a qua minue dimidium numerirerum,
reﬁguum eftrei ftimatio. Exemplum,i44,2quaturiorcbus &«
quadrato,duc §,dimidium 10 numerirerum, infe,fic 2§, huicadde
144 fit169,huius 2 eft 13, a quaabfjce§, dimidium numeri rerum,
relinquetur rei @ftimatio’§. Rurfus; fit 6 2qualis 10 rebus p:1
quadrato,ducto § dimidio rerum in fefit2g, adde 6 31, exhu=
ius radice abfjce § , dimidium numeri rerum; it g 31m : § , @5
quatio. - T _ " ‘
Exhocpatet,quod hac regula a precedenti {olum differt, quod Cor=
-minuatdimidium numeri rerir. Ab aggregatiradice,ubiilla iunge
bat,& hoc elt,quodin carmine diximus, Ad mi,quafi,adde primo,
/ | Cc 3  deinde
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deindeminue, {cilicet,adde numerum quadrato , & minue dimidi
um numeri rerum poftmodumab aggregati radice.
cor”.  Exquo patet quod differentia gftimationis quadrati,gqualis res
bus & numero,& numeri aqualis rebus & quadrato,cft numerus
rerum ad unguem,ubi in eifdem rebus & numeris {taruantur,uelus
xftimatio quadratiequalis 1orebus p:144:eft 18,& eltimatio 144
acqualis quadrato & 10 rebus eft 8. & differentia1d & § elt 0.
Regvia 111
6 Siuerores @quales fintquadratis & numero,ducto,ut prius,dis
" midio numeri rerumin fe,g( ab eo detracto numero xquationis,
radicem refidui minue ex dimidio numeri rerum,autadde, & tam
aggregatum quireliduum eft rei 2ftimatio.Exemplum. 1 quadras
tum p: 16, @quatur 10 rebus,ducto § infe fic 25,ut prius,deinde mi=
nue16 ex 2§ relinquitur 9,cuius 8z que eft3,additauel detractaas
dimidio numeri rerum,oftendit rei ftimationes,8 addita,& 2 de-
tracta, fiigitur 10 res fumantur quae fint2 erunc20,& tantum erit
quadratum 2 cum 16,item fi {umantur 10 res qua fint §,erunc 8o,
& tantum eft quadratum § , addito ei 16. Rurfus fidicam;107es,
@quantur 1 quadrato p : 6, du&o § dimidio numeri rerumin e, fit
25, detracto autem 6 relinquitur 19, cuius Rzaddita uel detracta ex
5, oftenditrei @ftimationes , maiorem quidem § p:Rz 10 minorem
uero § miRz 19. oy - ' . :
Notandum:  Quod fi detractio ipfa numeri, a quadrato dimidij numeri res
rum fieri nequit,queftio ipfa eft falfa,nec efle potelt quod proponi-
tur,femper autem pro regula generali in hoc tractatu toto eft obfer
uandum, quod cum ea qua precipiuntur fierinon poflunt, necils
Iud quod proponebatur fuit,nec effe potuit. Nunc autem {ubiun-
gemusaliquas quaftiones, duas ex Mahumetg, reliquas noftras
ex omnibus his,qua nec multiplici pofitione;n€epropria uruntur
regula,difficilimas. - e A

Yol QuvaesTIO L ¢
Queftt. Eft numerus, i cuius quadrato fi abieceris +& > ipfius quadra
ti, atginfuper 4, refiduum autem in fe duxeris, fiet productum
equale quadratoillius numeri,& etiam 12. Pones itagg quadratum
numetri incogniti quem queris, efle 1 rem,abijce 3 & = eius &infus

per4 fietZreim:4,ducinfefici quadra®pué n::; -;'-;ebus,& hoc
elt @quale unirei,& 12,abfce fimilia,fiect res qualis 2% Gd p:4
m:3 -+ rebus redde quod eftminus,alteri parti,pro uniuerfali regu
la,erticres 4 + 2equales 2 Gdrari p : 4, quare per quartam regulam
tertrj capituli, diuifi numerum rerum & 4 per 2 numerum gdrath
& fientres 24 2 equales 23 1 pigdrato,quare per tertiam reguli‘::‘z:
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quam addead 123 dimidium numeri rerum, fiet ¢ftimatio rei quefi
ta 24, {cilicet quadrari cuius radix, e numetus ille qui quacricur. Ex
lisc docemur per principalia capitula uitare derivatiua,nam in po:=
fitionerei pro primo numero, fuilfet quadratum eis operationis
fundamentum, & perueniffesad 1 quad qd" p:23 ;; equalia 24-2¢
quadrato,quare hac it tibi pro exemplo; nuncfequamur fecun:
: dam illius; :

QVAESTIO i

Fuerurnit duo duces quoritunusquifg diifie militibus fuis du Queft.
r¢0s 48 . Porrd unus exhis habuit milites duos plus altero, & illi fecundé:
qui milites habuir duos minus, contigit utaureos quatuor plus,

fingulis militibus datet, quzritur quod unicuig milites fuerine:

one numerum militum miriorem 1 rem,maior erit 1 pof° p:2, quia

igieur fumma diftribuenda equalis fuit,manifeltum eft,quod quan
titates erunt proportione fimiles, eft auté4 duodecimapars 48,
multiplicaigitur % in1pof® pi2:fit L pof* p: L hoc multiplica pet
numerum priora hominumi, fit X quadrati p:% pof**,ducuero oni«
niaad 1 §d"fiet1 Gd" p:2 pef*,equalia 24,accipe dimidiurn tiumes
rirerum & eft ducin fe,fies,adde ad 24, it 25, ab huius R: minue ¢
dimidium numeri rerum, fit 4 ,;numerus hominum minor,& 6 mas
ior,& primis obtigéruntaurei 12 pro fingulo, alijs 8 pro fingulo.
multiplicatio autemilla, quando reducitur quadrati pars ad intes
grum fitper exceffum hominum, fcilicet 12 per 2.Et caufain hoceft,
quod proportio differentiz fecundae ad primam,eftut aggregati
quod diuidi debetad productum ex numero hominum inuicem,
uelut proportio 48 ad 24, produdtum ex4 in 6,cft ueluc 4 differen
tix aureo gdifterentiam hominum,& per hanc docuit mo=
eftionibus proportionum,& precipué quan4
3 erum integrum,ut in hominu'm numero,in qui<
bus perabfuidumi effet intelligere medium hominem,nedit quans
titatem aliquam alogam feulatus. e
| QvaEsTiO 11

Nuncautern proponamus quzftiones _tioﬂt"as,quﬁﬁi prima eft gy
fimilis preecedenti. Duae focietates hominii,quartiuna continebat fertis:

3homines plufi altera,diuiferi ¢quales aureorum numeros, qui
erant 93 plus numero homifium ipforum tieriufg focietatis fimul
funictorum,& pro fingulis hominibus {ocietatis minoris,corigeriie
aurei 6 plus,quam hominibus fingulis maioris {ocietatis. Pones
numerl prime focietatis rem unam,habebit i giturfecundafocieras
rem &3 p:quare fumma aureorum, qug eft 93 prutrags focictate;eft
' 96 p:

— g R
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96 p: duabus rebus,proportio autemex= 1 pof.

ceflus aurcorti 6 qui continguntfocietati 1 pof. p: 3.
minori,ad exceflum hominu, {cilicet ad3, | 93
eltut fumme aureorum, ad produtum 3 pol. p: 96

ex numero hominum prima fodietatis, 63

in numerum hominum fecundz {ociera= 1 pof.p:48
t:is,propom’oautf:mrﬁ adgéduglaeg(,igis t §d.p:3pof.
tur proportio 2 po{*"p:69ad1qd”p: & ST
pofg’ p:ﬂsdu&umpex [ pP::f“ in:pc?f"p:}f Panp:4pot i 438
elt dupla,igitur dimidium 2 pof “*p:96,quod eft R: pof® P48,
qualeeft,1qd" p:3 pof”,abiectaitags 1 pol " exutraque parte,fiett
qd " p: 2pof*? 2quale 48, ducito dimidium 2in fe fit 1, nam dimis

'dium 2 eft1,huicadde 4 8,ft4 9, huius radix eft7, a quaminue 1 dis

Qusft. 4+

midium numeri po{*”, habebis fimationem pof*, & numerum
prima {ocieratis 6,ideo numerus hominum fecunde focietatis, eft
3,p:{cilicet, horum fi fiar collectio,addanturép infuper 93,fiet numes-
rus aurcorum 108, primis igitur aurei 18 , fecundis 12, percapita
contigere. Aliter & facilius expertis in operationibus pofitio fiat
uc prius, eritd fumma aureorum2 pof* p: 96, diuide perpofitios
{1:f11 &poﬁn’on:m i};:g,',habebis—i%!‘—zqualé 6 p._'%f}%.;i.
-:glturdcu‘a&o—;;o{!;:f Ex—’%"P;E‘"‘ ;relinquitur 6, at ex tali de:
tractione ﬁtl—T_—;f: "P?;;:[igim‘rhoc eft a:qugle 6.diuifis igitur 6 pof*
p:288.per 6, exibit « §d" p :3 pof*%,nam fi diuifo 1o per 2 exit §,dis
uifo 10 pery§ exibit 2}, igitur diuifis 6 pol. p: 288.per 6, exit 1 pofitio
P48, & hac 2qualia funt1 quadrato p:jpolitionibus, quareut
prius,res ualet 6.,

QVaEsSTIO 1111

Eft numerus, cui fi addant dug radices,aggregato uero iterd ad
dantur duge radices ipfius gregati,fiet totum 10, tunc dices, 10 2=
qualis sﬁfecﬁndo numeroag duabus eius radicibus,ponemus igit
numeruaggregatum fecundum,t §d",& hic,cii duabus radicibus,
@qualis eft10,igitrei gltimatio perfecundi reguld, eft gr 11 m: 1,igit
abijce duplit huius ex 10,relinquetur aggregatum 12 m : R: 44, hoc
autem ex fuppofito conftat ex qdrato & duabus radicibus, igitur«
qd"p:2pol® zquatur 12 m: R44,ducita 1,dimidium nunterires
rumin fe,ficr, adde esnumerum fie 13 M:R: 4.4,acciperadicem, & ex
caminue 1t dimidium numeri rerum, habebis RVIZm:R 44 M)
hancigitur duplicatam, i detraxeris exaggregato, relinquetur nu=
merus primus propolfitus, 14 m; R44miRvVIi§amiR 704, &',{"_“
‘ g pﬂ (]




DE ARITHMETICA LiB; X. 2§
poflesregrediendoqua - |i4mere 44 mege vi §2 MR 704 _
tumlibet procedere,ab  [duc radices eius & vi§2 mu: 704 m:2
ulaimo femper inchoan aggregatum 2 m: R 44

do termine . Prolixior | | “ducrabiceshuiusge 44 méz
autem ero hié in exems

plis,quoniamhac capiz , [88TBINMIO :
tula mercatura maximeé conueniunt,tum quia yrones in his inero-
ducuntur, uelut & paruos pueros folent magiftri diligentius miz
nuta quarg docere,tum uerd quod eadem in reliquis poftmoduni
fabricare poffiimus. '

B R S .
Inuenias numerum, aquo detradta r: cubica,& refiduo addita Qe
fua quadrata radice,pcrﬁdatﬁfp'ﬁiﬁus_nﬁn{gms. Ponesitag refi- "%
duumillud 2 quo detraxifti radicem cubicami effe 1 quadratuni,ad<
demus itags ei radicem quadratani & fiet 1 quadratum p: i pof ™, &
hoczquale eft 1 cubg,nam ex eo quod addito d 1 quadratum tans
tum fit quantum erat prius,igitur quod additur zquale eft i quod
minuftur, minuitur autem i cubica totius quantitatis,igitur pof°
eftradix cubica aggregati,quare agregatuni eft cubus, & hic 2quas
lis eft1quadrato p:1 pos.'deprime per1pofha- cubus 5 p:2
bebis 1qd" gquale1 pofp: 1, pofiticigitur eft g1 [Gde i S PRI
% Pi3, at numerus primus fuit cubus pofitionis, [pofx: “p:3
igitur primus numerus eftg:§ p: 2.

QVaAESTIO Vi g :
 Quidam ter iuit ad nundinas’, in primo itinere retulit duplum Quefl:
eius quod attulerat,in fecundo cum detuliffet tale duplum feciim, =
redijt cum eifdem pecunijs,&radice earum & diiobus aureis plus;

“hoc totum autem feruauit, redijtd cum eo ad siunidinas tertid, &
foperlucratus eft tantum,quantum effer illud qiiod producerétur
-expecunijs quas fecir attuleratin {¢ duis,ac eriami quatuoraureos
plus,reuerfus eft autem cum 310 aureis, queroigitur,qhiantum areu
litfecum pecuniarum, in primo itinerezDices retulit aureos 310 &
hocfuit zquale pecunijs fecundiitineris & quadrato earum & 4 p:
igitur pecuniz quas artulit fecum ini 3 itineré,quadratuni 2quatur
© 306 aureis,abie¢to communiter numeéro 4,ponemus igitur pecus
nias quas fecum attulit 1 pof ",ethabebimus 1 §d® p: 1 po{™ gquale
306, igitur exfecundareguld,fes tialetR: jo6 +m: 3, quod eft dicere
17 & totaureos detulif fecuni tertio itineré, & tot habuerat i fes
cundo itinere quos feruauerat, dictum eftautem,quod in fecundo
itinere lucratus eft radiceni eoruni quos atrulerat & 2 p: & retulic
37 Agitur fi lucratus fuilfet radicem tantum, retuliffet 150 i:t’iur pofis
tis
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tis pecunijs quas fecit ateuli¢ 1 fdrarim, habebimus 1 Gdratum p? «
_pofi¢qualia 15,igit ex fecundaregula res ualet R 155 m:+, & froc eft
Gd lucratus eftin fecundo itinere, & eum hoc etiam lucratus eft ans
reos 2, lucrumigitur totum fuit eius itineris §z 1§2pr =, ipfe autem
retulit domum aureos 17 , igitur iuit cum aureis 1§ MR 1§ = h=e
pecunia funt quas fn primo itinere feruaverar, & fierant duplum
“eius quod artulerat, primo igituritinerearrulitad hundinas dinm-
dium 1§ - miR 15 - aureorum,quod eft 7 FmiRe3 T aureorum.
" . 'QuvaEsTio v T
qu.  Quidam rexproconfuli ducenti exercitum aureos mifit 128 ooc;
.7 ut7 0oo equitum & 7 ooo peditum conduceret,ea erat ftipendsj ra-
tio,ut pro fingulis 100 aureis, femper 18 pedites plufquam équites
conduceret,uenit tribunus qu'_l'dajﬁ milicum ad proconfulem cum
17 0o peditibus & 206 equitibus,quzritur fliperidsj ratio.Haec ter-
tix qua(tioni affinis eft,confidera quod 128 000, funt 1220 centena,
quiadictum eft quod pro fingulis cencum aureis differentia nuime
ri peditum a numero cquitum fi¢ 18, diuide igitur 128 0 in duas par
tes, quarum una duéta perunam quantitatem producat 7000, &
fimiliter reliqua duca per eandem quantitatem p: 18,producat etis
am7 000, g’mr pofita quantitate equitum pro reerit quantitas pe=
ditimres & 18 p:diuifis igitur 7 oco perharumfingulas, prouenis

ent aggregata 1280, nam fi ex partibus
1280 glu&isin re,& rem p:18,fiunt 7000
& 7 o0o,igitur diuifis 7000 perrem, &

y’ 1 omganr S oG .
7oooperremp 18, exeuntia iunéta fa
cient 12§ d,ﬂjﬁ‘. taffupl i’glg'diuiﬁoﬁt ags

i ae

gt‘fganmr’"’.;ﬂpﬂg e & hoc cum fit
aquale 1280, igitut dimifo numeratore
.peri28o,exit 1gd"p: 18 poffacta igieur
‘tali dinifione, prodit 10 L pof*p: 9832,
hocque eft equale 1 quadrato p:18 pef

 igitur1§d.p:» & pofl ? @quatur 98 %, igiturresualetrz 110 55 m
relinqueturrei gftimatio

17

Y fedre o2 eftio 7 igiturdetr'aéﬁs 3%

323 32y

2000 2000
- ypol. - rpolpug
pof. 14000 pt126 000

rquad. p: 18 pof:
pof.14000 p:126000
1280 '

PUEIO ¥ 5:98 Z
1quad.p:18 pof.

ki

t §d.p:7 ispoficion:
- mqualiag8y

o139 m;;

7 & tot equites 100 aureis conducet, & pedites 25,igitur pro 1790

peditibus ftiperidium debuit effe 68 00 aurei,& pro 200 equitibus

aurci2857 ;;-_-,

QviéesTiO VIIL O
cuep.  Facdé 20, tres quantitates analogas, quarum fecunda
8-fitradicibus prime & tertiz fimul iunétis,pone fecandam
‘tionem, reliquum erlt 20 mi1pofiv,quia igitur exhocticere o

xqualis
CH!:P“H
poﬂ{'t
Iﬁﬂi[fs
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partes duas, inter quas pofitio cadat proportione media, eritp ut
ex unainaliam fiat quadratum pof™,quare per 16 6' Elementorum
Ex 52 Elementorum uel Reg: 6'libri, ducemus dimidium 2o m: «
pol™infe,& fiet 100 m:10 pof **p: Lquadrati,a quo auferemus qua-
dratum pofitionis, & fict1oo m: 10 pof™m: £ quadrad, huius ras
dicem adde, & minue a medietate 20 p: 1 pof™ & habebis partes
quas uidés,utigi tom: +polp:Rv:com:iopof m:2qd.
tur fungas rad%: rom:+pof.m:Rv:ioom:ro PPL m:}qd.
ces  uniuerfales |20 mt 1poflaggregatum quan. A
harum, facutin |rcom; 1o p@%p: tquad.m:1copiropol.
3°libro te docui, p: £ quad.productum quan. |
fungeprimo qud  |equiualens 1 quad.
titates & habes [productiradixi pof.
biszom: 1 pof*, |duplumradiciszpof.
deinde multipliz Jaggregatum ex quantitatibus & pduéto 20
ca quantitates iz |p: 1 pol. cuius radix eft zequalis pofitioni.
pfas inuicem,& funge cumaggregato quatitatum earum duplum,’
& fit totum 20 p:pof™, huius radix @quatur1pofd, igitur 1 Gdj
aquatur 20 p: 1 pof",quare per primam regulam ducemus - dimi=
dium numeri rerum in fe,& fit,addead 20,fic 20 ;accipe radicem
quaelt 4 1, & ei adde = dimidium numeri rerum fit §,rei gftimatio,
quantitas [cilicet media,quare faciemus ex refiduo ad 20,duas par-
tesinter quas cadacs, & eruntalia pofitione inftaurara,uel perres
gulas fexti libri,7 3 piRe31 3+ & 7 $ miRe 31 2, harumradices (imul
iunéta func§. |

, : QUVAESTIO X, i o)

Facde 1o duas partes, quarum maior, detractis duabus fuis raz
dicibus,aqualis fit minori ; additis duabus fuis radicibus, conftar
igitur quod differentia maioris & minoris eft,dug radices maioris,
& dug minoris,ponaturigitur differentia haxcradix 4 pof ™, & po=
natur parsuna § p:Re1 pof *, & alia § m:re 1 pof*, & fumataggregas
tum,radicum harum partium, & eft exlibro quarto,r:tota(quam
uniuerfalifsimam appellare folent)1o p:r: vi100 m:4 pof*,& hoc
aquatur duplicatum Rz 4 pof*”,quare dimidium dimidio fcilicet;
R 1 pof*, huicre ultimi,quare quadratum quadrato,fcilicet: pof®
aquabitur 1o pzmw:@ m:4 pol*igituripofim: 10 a:'ql:latuf’ﬂz \&
100 mi4 pof*’,quare quadrata ?uadratis,qua-; funt,1 quadratum p:
100 m: 20 'pgf"i , & 100 m:4 pof. igitur1 quadratum eft 33(1113.1!’.‘ 16
pof**,iginir pofe equalis 16,& nos uoluimus differentiam partium

efle i 4 pof "iginix differeiitia partum fuitre:64,qua et 8,X fic
s Dd 2z effugifti
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effugifti §d quadrati,ponendo re pofitionum.
QvuaesTIO X.

aueft.,  Fuerunthominesih tribus focietatibus,& numeriillorum anaz

¢ logiductedp nymero fecunda focietatis,innumerum tertize, cons
{urgiraggregatum omnium, cum cubo numeri prima. Debes i
hoc confiderare,quod perabfurdum eft,ut tales numeri fint alogi,
aut fracti,nam non conuenit ponere hominis partem, uide igitur
in qua proportione quadratum dimidij producti exfecunda in ter
tiam fuperat aggregatum omnium in numero aliquo quadrato, &
inuenies quod in dupla,capiendo, 1,2, 4" productum ex dimidio
8,qui Rrex2in 4, & éft4 infe, excedity agoregatum in 9 numero
quadrato,& hocuenaberis ex alia pofitiorte implici.Pones igitur
totidem res pro his numeris , {cilicet 1 po{®,2 po{*, 4 pof “, harum
aggregatum eft 7 pof,adde his cubum 1 pof*, & fiet 1 cubus p:
7 pof*%, & hocaquatur § quadratis,producto fecundaein tertiam,
deprime partes perpof“ fitiqua=  |i poficubusp., 1 cub.
drasum p:7 ®quale§ pof*,quas | zpof. aggreg: 7pol
re per tertiam regulam,duc4 dimi {4 pof. produc. 3:in2"" 8 Gd.
diti nuneri pof*™ in fe fit 16, abijce 7 numerum,relinquitug, huius
r: addita uel detracta 4 4 dimidio numerirerum,oftendic 7,8 1 glti
matiori¢s rei,fed quia1 non eft numerus focietatis, ideo dicemus
quodres fuic7,&hic et numerus hominum prima focietatis,fe=
cunda igitur habebit homines quatuordecim, tertia 28, conftar*aus
terh quod cubus, 7 cum aggrégato numerorum eft392,& tantum
producitur ex 14 fecundo numero in 28 tertium. :

Demodisinueniendi capiralanova:.  Cp. Vi

- FeErEs Vmuerd diligenter confideraffem in his,uifum eft mihi,
(¥ e Ut ctiam ultra tranfgredi liceret,itagg exemplo deriuatis
AN torum,qug iam inuenta fuerant,§d quadrati & quadras
244 ti 2qualium humero, sum etiam cub' quadrati & cubi
2qualium numero,ac reliquorum quatuor,capitulum coftituerem
qd'qd quadrati,&§d quadrati & numeri,inuicem xqualium, in=
dedp ¢ltimatio rei R R eft, ¢ ftimationis principalium eis correfpon=
dentiuii,ueluefi r quadrarum p: 1 pof = eft 2qualis 12,& =ftimatio
reieft3, (i 1 §d §d quadratum p: 1 §d quadrato mquantur 12,2(lic
matiorei eritR R 3,ifidedpad excogitandareliqua deriuatiua anis
. mumappulimus. -
. Mox uero ad aliame tranftuli, uifumd oportunum,ut @quatio
* numnaturan fpectarem,cum@ & primi coniuncti(fi c enim bjno;
s LG : ' mium
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mivm)& apotomg primae(fic enim recifum uo camus)ordinem inz
tuerer,uifum eft,ut in his duz effent diverforum generum quanti-
tares,numerus, Xaloga pars,feu radix. porrdcum ad quadratum
deducitur,numerus quidem fit ex quadratis pars  [resapir;
tium infe,radix ex ductu unius partis in alteram qd.7p:r48
bis,cubus uero conftituiturin parte aloga,extri=  [cui26 pirz 67 §
plo quadrati iumeri,cum Gdrato radicis in radicem.lgitur propors
tio partis alogain cubo,ad partem alogam in Gdrato,eft uelut triz
pli quadradi partis,quae eft numerus, cum quadraro partis qua eft
radix,ad duplum numert, at proportio tripli quadrati numeri, ad
duplum numerieftipfe numerus cum dimidio . proportio etiam
quadrati radicis,ad duplum numeri, eft qua prouenit diuifo tali
quadrato peridem duplum,igituripfaproportio,eft numerus ipfle
cum dimidio {ui,& tali prouentu,quare affuniptis to tidem quadra
tis,erunt partes aloge @quales,quare tot quadrata gquabuntur cus
bo & numero. Vc%utxh hoc cafu,diuido 3 quadraciiradicis, per4.:
exit 2,cuiaddo 3,qui elt gqualis numero & dimidio, fit 34,dicoi gia
tur quod in hac xftimatione 3 * quadrati 2quabuncur cubo & alie
cui numgro,& eft numerus ipf: = ! | seib
- Demum uolens diligentius rem perfcrutari,pofui 10 quadrata
xqualia cubo, & alicui numero , & pofui partem primam binomij
(fic enimufus graria appellabo coniunctum)efle;gratia exempli;
3& conftitui partem fecundam 1 pof =, i3 p: 1 pof.
& haeceftradix. quadratumigitur, eft 9 op: 1 gd. p:6pof.
p: 1 quadrato,& hoc totum eft numerus 27 pofp: 1 cu.
&6 pof”, & hoceltradix,atin cubo ut 6o pof.
dictum et fit pars aloga ex triplo quas PP 3
drati3, & eft 27, et quadrator pof *quod , 9 33 P Sy
eft1 quadratum,in partem qu eftalogaid eft in 1 pof’ = igitur 27
pol*pit {:ubo,:t&epiiqfuf 10 quadratis,in partealogaid eft decuplo
6 pof* quod eft 60 pof “igitur dicemus, quod cubus 2quatur 3%
pol*, igitur deprimendo per pof*;,quadratum @quatur 33, igitur
reseltr: 33 i ' '
SRl e REGVLA, . ol
~ Exhistandem haec formatur regulabeuifsima.Adde primo ru=
mero dimidium fui, & totum abijce ex numero {dratorumi refiduir
duces in dupliy prioris numeri,& producti g: eft fecunda pars cons
tundti-Exemplir,eft cubus qui cum numero zqualis eft 12 Gdratis,
primabinom; parsefts, addedimidium§ ad 5 fit 7 +,abijce ex
fit45, duca L into displum § prioris numeri fit 45, cuius R eft
fecunda pars confuudti,igitur 12 Gdrata & 5 RiRz45 ,gqualiafunt ;u
X : g 5 Q
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bo & 40.Eadem ratione inueni, quod iumerus aquationis, fciliz
cetgo, productiex differentia primi numeri, & numeri quadra-
torum , in quadratum primi nimeri , & producti eripli primi

numeri,
renaa.

numeri quadratorum in quadratum radicis, eft diffe-

Pofthec deuolui confiliumad explorandum qualitatem capitus

lorum cub' §drati,rerum & numeri,uidid,quod §PiR 45

fi dixero,cubus & 3 quadrata,gqualia funt14. re § ——12—— 1§
bus, & 20 numero , & ponatur quantitas quzs y 3
daminttl[g&a,g(ﬁmatio rei,cuius prima }':JB.I'S fic 2§ 45
numierus,fecundauero quantitas,alia pars irras —_
tionalis.Et fit gratia exemplihic 1 p:r: 5,conftat | 175 135
autem quod coniungendo partes irrationales bt Y,
cubi & quadrati, quod ille fiunt ex duplo nu:=

meri quadratorum,in primam numeri partem, |res 1PiR§

feu exnumero quadratorum,in duplum nume- gd.6p:re20
riitem extriplo quadratinumeri, & quadra: |cub.16 p:g: 320

to irrationalis partis, hoc eft autem @quale;in capitulo cub’ quas
drati, & numeri,etiam numerum rerum conuenit,igiter ut in urro=
que parsrationalis talis fit, utfi fungantur ,duplum numeri quas
dratorum,& etiam triplum fui quadrati,cum quadrato alterius par
tis,conftiruat muimerumrerum. Et fipars rationalis urel riumerus
effetminus,oporteret ut effet differenitia dupli numeri quadrati, &
tripli quadradi partis,qug eft R cum quadraro partis que eft numes
rus,iple numerusrerum. Exemplum, i1 cubus p:6 quadratis p:
numero, @quentur 3o rebus, & parsunaapotome, fit m:2,runcdus
cemus 6 aumerum quadratorum,in 4 duplum 2,& fiet 24, huic ad-
demus 30 numerum rerum, & fier 54, & hoc debet @quari wriplo
quadrati,quod eft12, & quadrato alterius partis,igitut abiecio12
ex 54 relinquitur 42,& R 42 eft pars prima apotomg, quare res uaz
letrz 42 m:2, _
- Et &modusalius,qui imilitudinis dicitur, ateg hic quadruplex
Anatura 2quationis,uelut cum capitulum cubi xqualis rebus &
numero,extrahitur ex capitulo cubi & rerum aqualium numero.
Ab augmientis 2quationum,fic capitulo non uniuerfalia inuenis
mus Gd Gdrati, rertim:ac numeri.A' cduerfione @quationuminna
turam ei @quivalentem ,ut exponemus infra.A' modo pro gdendi
ad zquationes per cuborum uel quadratorum generationem , aut
perproportionem ut duplitiel dimidij,autper additionem uel dis
minutionem,tres enim funt modi in univerfum. :

4  Eftetiam tranfmugationis uia,qua ante demonftration? uni;._lfi‘ff'

: ; alia
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fzﬂi’z‘;'taﬁitula multa inueéni,atq inter teliqua,cubi af:q'fi alis quadras
tis & numero, & cubi cum quadratis, equalis numero,uelut cun
conamur' hanc{oluere quaéﬂ.iontrﬁ,dubs inuenias iumeros, quos
rum aggregatum gquale fitalterius quadraro,& exuno inalterum
dudto,producatut §,uha etiim uia peruenies ad 1 cubum wqtralenr:
“t quadrded p:§,alia,ad 1 ctibum p: § rebus,xqualem 64, hac igirar t
“nuenta 2ftimatione, i diniferis 8 per eam, prodibitreliqua 2quas |
“tlo,ex quain capituliillius cogitationem perueni. Queftiones igis
tur alig' ingeiio cognitds ad ignotas transfer pofitiones, fiec ca=
piculoruitt inuentio finem eft habituta non ramen extra hgc,eXuna
“quéeftione,gencralia poteris affequi. : P
 Cum autem intellexiffem capitulum, quod Nicolaus Tartalea 5
mihi rradiderat,ab eo fuille demonftratione inuentum Geometriz
. ca,cogitaui eam uiam efleregiam,ad omnia capitula uenanda.Jtagp
ad eam tria fuppofita maxime utilia preemictere inflicui,quorim di
lucida declaratione, reliqua, qua Xipfa demonftrabuntur, facile
eritintelligere, eft autem horum hoc primum., : P
Si quantitas in duas partes diuidatur,, cubus totius zqualis e(t, 4
cubis ambarum partium, niplm'pp:odu&orum,mﬁhhﬁufq gas
__rum,uicifsim in alterius quadratum, Quamuis hoc & reliqua duo

qua fequunt alibi anobis in 7° Elem.Geom. oftenfa fing,ne tarhen
huic operi quicquam deeflet, placuithicdenuo demonfirare. Sit
igitura g, divifain puncto b, & fic cubus totiz SENYY
_us ae, {intetiam in bafi eius fuperficies diftin= '
&, da, d ¢, df, d e. manifeftum eftautem ex
4 2'Elementorum, cd eflequadrartum b ¢, &
d f quadratum ab, & duo rectangula ad & .
 de,heriexabinb cfingula,cubus autem to= '
.tus conftat ex a c linea, in quadrarum a e, L -, .
quare exac,in{uperficiesda,d cd e,df, com= 8
.ponentesae, quare cumacconftet ex ab & R
‘b ¢, conftabit cubus a e,ex 0&o corporibus,quorum quatuor cons
flantex ab linea in {uperficies da, d ¢, d edf, reliqua quaruor, ex
b c linea,in cafdem quatuor fuperficies. Acexabin fd,fic cubus

.ab,&ex beincd, cubusb c,conftatigitur cubusaeex cubisab

&b & exeo quod firexab indadc,d e, & eo quodfit exch in
da,df&deat quod ficexabincd,zquale eftei quod firexb cin
da,& quodfitexb cind fzqualeci quod fit exabinad,eco quod
altitudines & bafes exdem funt, parallelipeda etiam ex a b int
ad, uel d ¢ aqualia funt inuicem , imilicer ex beinad, uti{d e;
X : bl : : inuicem

A
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inuicg xqualia,co quod da & d efunt quales fuperficies, per43.
primi Elementorum , igitur cubusac conftatex cubisab &b,
triplo ab in quadratum b ¢, & triplob cin quadrarumab, quod
“erat probandum. e
" Exhocpatetfecundum, fclicet, quod cubusab, cum triploab
in quadratum b ¢, fuperat cubumb ¢, cum eriplo b cin quadratum
“ab,incubo differentiz ab & b ¢, fitigitur a gaqualis b ¢, X eric
differentiaab &b clinea gb,conftatautem ex praecedente cubum
ab, zqualem efle cubis a g &gb & wiploagin quadratumghb,
& triplo g b in quadrarumag, quare cubusab cumtriploab in
‘quadratumb c,xqualis eft cubisag & gb,& triploab in quadras
 tum gb,& triplo gbin quadratra g,& triplo ab,in quadratu be,
“uerum cubusa g 2qualis eft cubrﬁ) ¢, & triplum b g in quadra-
tumag, zquale eft riplob gin quadratum b ¢, & triplumagin
" quadratum g b,xquale eft m’plo% cin quadracum b g, eo quod
'bczqualisefta g, cubus giturab, & triplum ab in quadratum
b ¢,2qualiafunt cubo b ¢, &b g,& wiplob gin quadratumb ¢, &
triplo b cin/quadratum b ¢, & wiplo b g in quadratum b ¢,& tris
plobcin quadratumb g, &triploabin'quadratum be¢,atexbg
in quadratum b ¢, fit quantum ex b cin rectangulum exbgin bc
ter,igitur exb gin quadratumbrc, =xquale ¢iquod fitexb ¢ inres
'@&angulumexb cinb g ter,eademratione), quod ex abinb cquas
dratum ter 2qualeei quod exb cin retangulum exabinb crer,
cubusigiturab,& triplumab in quadratumb ¢ xqualis eft cubis
b g &b ¢, & tiplob cinrectangulumbcinab, & triplo b cin res
Gangulumexb cinb g, &triplo b cin quadratum b g, atex4' 2
Elementorum,rectangulum exb cinba,&exb cinb g,cum qua:
dratob g @quantur quadrato ab,igitur cubusbg cum cuboqb G
& triplo abin quadratum b ¢, quare cubusab, cum miploab in
quadratumb ¢, excedunt cubum b ¢,cum triplo b cin quadratum
ab,in cubo differentizb g. : ;
Exhocpatet, quéd fib ¢ ponatur m:qudd cubus ab conftabit
oac&triploacin quadrarumb ¢,addito perm: cubob ¢ &
triplo b cin quadratumac, nam fib c fuiffet p : differentia cubiac
cumtriplo acin quadratumb ¢,a cubob ¢ & triplo b cin quadras
tum a ¢, fuiflet cabus ab,ex demonftratis.Sed pofita b ¢ m:tantum
eft quodaggregatur, quantaeft differentia pofitab cp:igitur v
busab,eft agfregaxum cubi a c & triplia ¢,in quadratum b ¢, & ri*
plib cin quadratum a cm:& cubib cm; Bt eodem modo,fiab pos

neretur m:cubusb ¢ conftaretex cuboa ¢, X triploacin quadras

tumab, & triplo ab,in quadratum a c perm:& cuboabperm?
. Eodem
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Eodem'modo,fiab ponaturmi:cubus eius componetirr ex cubo €™

[
-

¢, & eriplob ¢in quadratuma c, & cubo acperni:& triplodcin
quadratumb cperm'nam utdidum eft,cubuis ab | eft differentia
talium partium per p:ex primo corrolario, igitur detracta maiore
ex minore,fettantindém m:fed cubus ab m: elt xqualis cubo a b
p:ini numero, ut ehim 27 p:eft cubus 3 pita 27 meeft cubus 3 m :igis
tur cubus ab m:eft 2qualis cubo b ¢ & iri plobcinquadratumac;
&cuhoacm,&r.riplo acin quadratumb cm: .

Ex primo autem fuppofito,oftenditur etiaint hoc tertium,quod ¢
et proportionem aggregatiex cubisab & bcad triplum produs
Gtoruma b in quadratumb ¢, &b ¢ini giiadracum ab effe,us agores
gati prima & tertiz detractafecunida trium quantitatum arioln;ﬁa&
rum in proportioneab ad b ¢ad triplum fecundg earum. Conflac
enim ex32'11 Elementorum, quod proportio cubiab ad cofpus
ex acinquadratumab,eftut quadratiabad ad fuperficiem,quias
reexp'.6% Elementorum,ut abad b ¢,eadem ratione parallélepi=
pedi ex bcin quadrarum ab ad parallelepipedum exab in quas
dratunib ¢ proportio,utab ad b c,atq rurfus parallelepipedi; ex
abir quadraiimb cad cubumb curabadbe:  Quatuor igitur
corpora,fcilicet cubusab parallelepipeduni, exb cin quadratum
ab,parallelepipedim exab in quadratum b ¢, & cubusb ¢ funt in
confiiiiaproportione linearum ab & b c. Stattiamusita hxc cors
porabreuitatis caufaii quatuorlierish, k, , m; | .
ita ut h fi¢ cubus ab,& k parallelepipedum ex  |h, k, I, m,

b cin quadratum ab &1 parallelepipedum ex |
abin quadratumb ¢, &m,fit cubus b Gigitur cum ratio.mad | it
ea qugladk.utprobatum eftitemkadl,uch adk eritper24 5 Eles
meritorum, kmadluchladk, quare ex 12* ciufdem, hkIm,ad k1,
uthladk,quare ex19* eiufdem,hm adk I,uch1 detralto k,ad k,
quare per 22 eiunfdem,h m ad eriplum k L,uth1 dempto k ad triplum
k,at cumhk]1, fint in proportionea b ad b ¢, ut probatum eft,’
erit per 11 eiufdem §' Elementorum , cuborum a b & b ¢, fimul
functorum,ad triplumab in quadratumbec, & b cin quadtatum
ab,uelut prima & terti trium linearum proportiofialitim in pros
pnei'gﬁnt ab &b ¢, detracta media ipfarum; ad triplum iplius
medix

Ex hocpatet,quod proportio triplib cin quadratumab,ad triz ?"’
uth abiﬁq’uadfatumb ceftutab cex12*§' Element. .
Et quod propottio cuborum ab &b ¢, cum duplo b c in quaz Corwi
atum ab, & ab in quadratum b ¢,ad refiduumi fofius Célbi aceft*

& e
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ut trium fuperficierumd ¢, da, d e,ad d e fuperficiem , feu ut trium
quantifatum proportionaliumin proportione ab ad b¢,ad me=
diam ipfarum,ac mulea alia quee breuitatis caufa omitto,
Decapitulorum tranfmutatione,
s o 1 e

=) Vm fuerit numerus & denominatio media’, extrema
el d equalis,conuertetur capitulum in duas denominationey
, f WA caldem, & fub eadem magnitudinenumero @quales,ue-
SR |y f dicam; quadratum zquarur 6 radicibus & 16. di-
ﬂ:fmuazgitur etiam, quadratum & 6 radices, 2quantur 16 |, ma-
netque conuerfa ratio , inde habita prima xquatione , detrahe-
mus numerum radicum), & eft 6, & habebimus fecundam | uel fes
cunda habita,addemus  numerum radicum, & fiet 22quatio pri
ma,uerum in ceteris denominationibus regula generalis dari non
poteft, oA ,
 Verum generalis eft regula,cim media denominatio , numero
& extremz denominationi gquatur, tunc conuerteturin aliam me:
diam denominationem,tantundem 4 numero diftantem:quantum
priormediaab extrema deriominatione diftabat.Sic pro exemplo,
{i cubus& numerus gquales fintrebus,cubus cum eodem numero,
quadratis etiam zzquabitur,fed non fub rerum numero.Ratio uero,
“habendi mediam denominationem eft,deprime maioré denomina
tionem ex medijs,per minoré,& radicem numeri 2quasionis,fum-
ptam fecundum naturam denominationis extrema,reduces ad de-
riomination€ queg exijt, & cum eo numero, multiplicabis numerum
denominationis medig proximioris maximg denominationi extre
mz,aut diuides numerum proximioris numero, & qui exit,numes
rus eft denominationis media, uelut i cubus & 16 @quent 6 quas
dratis, érit ex dicts cubus & 16,2qualiarebus.harum numeium fic
uenabimur, deprime Gdratum perres, exeuntres,acciperz cub.16,
nam cubus eft extrema denominatio,& eam reducad naturam re,
cuntres fitid,quod prouenit,diuifo quadrato perrem,fietigitur B
cub.16, quoniam res non auget nec minuit,igitur ducemus & cu b.
16 in 6 numerum quadratorum, qui funt proximiores cubo, quim
numero,& fient res R cub.34.56 g(les 1 cub., p: 16. Exemplum aliud
cubus & 8 ¢quantur 18 rebus, dices igitur,cubus & §,¢qntur qua~
dratis,diuide igif quadratum perrem exitres, accipe R cubicam 8+
quia cubus eft maxima denominartio,& eft 2, eand eft deducédaali

tercumres [it denominario exiens, fietigicur2 diuifor 18 numeri ¥€
TR rum
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rum,quiares funtproximiores numero,quim cubo,& exibit 9, nu
merus quadratorum zqualium cubo p:8,codem modo, fidicas
mus 1§d quadratum p:64, 2quatur 1o cubis, cadet tran{mutatio

rebusini id‘ qua.dratum P:64-mqm‘ I ‘q&q&_’Pg ‘4_ 10 cub.

lerebus , divide igitur cubum per | ad&5d. p:6 b
rem exi:quadramm,ducﬁm 64 qug i gap ﬁj. 3“? 7
cft ex natura§d quadrati, X eltr: 8, | 10

ad naturam quadrati,{cilicet denomi
nationis excuntis,fit ,quem duc in
10 numerum cuborum,quiafunt proximiores maxima denomis
nationis, & funt res §o,contra diuideres §0 per 8ad habendum,
numerum cuborum. |

Badem ratio tenct,ubi denominatio media cum numero , ®quas 3
tur extrema,feu duz denominationes extremz,numero xquales
fuerint,;nam eadem regula unam xquationem inaliam tranfmutas
bimus V't pro exemplo,cubus 2quetur 9 rebus p:10,dicemus igis
tur,cubus p:§d R: cubicae 72900 2equantur 10,& fi cubus zquarur
6 quadratis p:16 , erit cubus & res R cubus 3456,x2qualis 19. Ecfi
cubus p: 18 rebus,2quatur § erit cubus 2qualis 9 quadraris & §
numero. Ercumrelatum primum p:6 cubis zquatur §0,eritrelas
tum primum xquale quadratis p:3o.diuideigitur cubum per quag
dratum,exitres,fumererelati8o, |ep*p:6cub. 8o
cteamreducito ad naturamreire  jop=gd.p: 80 _
manet & relati §o, quam ducito lrrel:§o—reswerel:§o
in 6 numerum cuborum, ficR: res 1
lata 6220 §o,numerus quadrato=
rum,igiturr p” ¢quatur quadras
tis Rz relata 6220 §0 p:§ 0 numero,eadem ratione,fir"p™p:3o rebus
xquale fitzznumero,tunc eritr"p” zquale qd quadrato &32 nu=
mero,diuide §d quadratum per rem,exit cubus, reducito 2 i relas
ta32ad cubum,fit8,diuide 24 numerum rerum per8 , exitgnumes
rus §d quadratorum,qui cum 32 @quantur relato primo.

Sed pro habenda =ftimationein fingulis, diuides quadratum
radicis numeri &xquationis,fumpta ipfa radice:fecundum naturam
maxime denominationis, per =ftimationem quam habes, quod
exit eft ftimatio conuerficapituli. Exemplum, diGum eft, quod i
cubus & § 2quatur 18 rebus,cubus & 8 =quabitur 9 quadradis. In
Pprima autem @quationeres ualet 4,uel Rz 6 me2,dico,quod i acces
peris®: cubicam § , quaceft 2, & duxeris eamin fefic4,& diuiferis
perpriores zftimationes, {cilicet 4,uel g2 6 m:2,exibunt,uel gz 24 .
m:4 gltimationes cubi p:8 gqualium 9 quadratis. Eceodem modo

Ee 2 dium

res §0

i qd‘.m rel:9i 20 80
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dichutm eft,quod fi ©"p™p: 6 cubis, 2quatur §o,quod r* p= 2 qua=

bitur 8{r',6220 §0 quadratorum p:80,& in prima zquatione ¢fiis

gy m.m.am{'c:ﬁf cub.8qd xGl it in'cub.xlre & ne,

eft :,.d,uc:glturm-r. {eub.xgl Gd &n®in cub.& res xGi ne.

8o in {_'e 5 At i & lanhy 8t gl qd'in‘cub.& n™ Gl rebus

6490"1'.“‘&: DS % qd §d.& cub,=Gl noin Gd Gd:aql'reb? &no.

xflimapone re |qdgd.& nsaeqfcu.in'fig qd.& nmxql rebus.
" &-.6 cuborur!'l E'ld' Gd.2Gl cu.&nein Gd'Gd.-&res zGine.

a:Flua!mm ,8_0 ER. rmpm& Gd Gd. 2Gl no in rep™ gqfteb.& no.

bit W’ o - 2&'? o pm g‘q"‘:llt I’id 'q’cf.&nﬂinrihplﬂ&rts gﬁfm.

matio rei quando .} ;g oG Gd Gdin rmpm& nmgglreb®,

FP" RQUATR Y i o & oy (i no ingmpaeql §d-qd.&n®
p™ & cu.xqin® inrmpazql §d-gd.&n.
e aere[Fmpadfeu.&ne A
-2 m e . M 4 g T .
Sucliod dsiThdbisg i AR e TR bt O

omnium horum fit, uigintiquatuor tranfmurationes fubiungam,
ex quibus alias difcere licebit. hic name duedecim funt conuerfios
nes,totidemcp econtra,uchut fi cubus & quadratum gquantur nus
mero,conuerteturcapitulum in cubum gqualem rebus & numero,
at econtra,fi cubus qualis fitrebus 8 numero:cubus & quadrata
numero ctiam xqualia crunt. - -
‘ ~ DEMoNSTRATIO. :
~ * Vit dero ciufmodi fit aliqua,exempli caufa,demonfiratio, ponas
§ tur parallelepipedum a b conftans ex a ccubo, & d b numero,
aquale autem totum hoc a |
quadratisadlinez. Igitur T e _
cum ipfum eonftetexdein .« b
ab,conftabitetiam exam in
vadratum d ¢, dgitur am g3 —
Eﬁ numerus quajratomm, d. i
intermd & da,fint continue proportionales,
eproximior ad,&fg proximiord m,quadras
tum autem fg fit gh, & fitg k fuperficies, - h
qualis ei qux exe in am, compleatur autem
corpus gk fecundum alticudinem f g, erit igi
tur ex 15 6' Elementorum a m ad fgkl utfg
ad e, igiturex 11’ 5 Elementorum, amadf k;
ut md adfg,feufh.atper 19*5' Elementorum 5
.erit amadfk,utadad kh, ex 1* igitur :
ciufdem,m dadfhb,utad adkh,quare cum fismd, ad {h,uc £5 ad

.;_____Jg
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¢,&fthadeute adad,&eadaducidad kh, erunt quinqueliz
nex md, fh,e,ad, h kicontinue proportionales, igicurperz 11
& 17 6' Elementorumericg h ada c;ut md ad hk, uwraque eriimi
duplicata ei,qua eft fh,ad a d,quare quod ex d m quingain a c quas
dratum fecunda, xquale eftei, quod exkh primain gh quadras
tum quartz. Igitur corpus ko eftnumerus propofitus, & cum
cubo b g zquacur rebus totidem; quodfunt in fuperficie gk at
g kxqualis eft fuperficiei excina m,eft autem e radix cubica nit
metid b propofiii, éx 34* 11" Elementorum, 8am numerus quas
dratdrum,uc propoficum,eftigitur nunerus rerum g k fic exradia
ce cubica numeri @quationis in numeruin quadratorum, & nus
merus @quationis manetidem fcilicet corpus ko &b d, quorum ,
unum alteri aquale effe demonftrauimus. Supereft itaque, uc
oftendamus xftimarioném rei qua eftad inuno,& f g,in 3ltero
efle;quales proponuntur,cadit enim inter eas proportionalis mez.
dia eradix cubica numeri propolfiti,igitur ex16"¢' Elementorum
diuif6 quadraro e per uriam edriim exibit reliqua, Eodem modd,
probaremus reliquam partem regulee, & generaliter, fed breuitasi
confulendum eftin his qua ordiniem habent eum,ut unum ex altes
o cognofcatuf: e ; :
ottt L Reagvia; AR "
Eft& alius tranfmutandi modus,, manente quidé denominatio 4
num numero,uariato autem xqrionis fiumero,uerilin reliquis ean
dehabetrationem,regula igitur eft. Accipe radicem numeri ®quas
tionis,fectindi naturan denominationis media qua habes,& eam
reduces multiplicando ad natur denominationis media,qud uis
i extremis in conuerfione,& hic eft numerus in fecundaggua
tione.Exempluri, (i dico,cubus & 8 @quatur 1§ rebus,tu {cis ex taj
bulafuprapofita,qare huic feruit regule,quiod ranfmusat in cubi
& numerum equalia quadratis,at ex hacrégulaliquet,quod nume
rus quadratorum xquatir numero rerum, eruntigitur cub: & nuz
merus equales 18 quadratis,pro humero igit gqudtionis accipe 8,
quia res non habentradicem,& ducin fé fiet 64,nurérus gquatio=
nis;duxifti autem in fe quia denominatio media in qtiam fienda eft
tranfmutatio;eft quadratum, Eadeni ratiofie, fidictur, 1 §d Gdraca
P:8.equatur 12 rebus,traducetur in d Gdratum & numerum gqua
lia cubis,quare reducemus § ad cubun & fiet 1 qd gdratum p:512
®quale 12 cubis, Etita,fi dicatur 1 p=r” p:8,zquiatut § cubis , tranfs
mutatio fecin r*p“pmumero,xquale § quadratis,ex tabula uel ré:s
§Ula,l'gii:' Pro numero(quia denominatio media in propofito z& cu
us)lumemus &z cub,§,quat eft, & eam deducemus ad naturd quas
: ' Ee 3  drad
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drati, quia quadratum eft denominatiomediain tran{mutatione,
fietigitur 4,quareerity’ p" 14, xqualeyquadratis.

- Eademratio tener,ciim numerus & media denominatio extre-
max 2quantur, ut franfmuteturin capiculum denominationum -
qualiumnumero. Exemplum,(i dicamus,i p=rp:4 cub.@quatur
64 accipinus proprer cubumr: cubicam 64,& eft 4,8 cam redus
cenmus ad quadratum denominationem mediam,in quam fienda
eftetanfmutatio, & habebimus 1 p* r= 2quale 4 quadrads & 16 nu=
mero,& fi 1 p™ ™ p:4 rebus wquatur §,quiares non habet radicem,
reducito 5 ad naturam quadrati quadraci, & fit625 ,ideo dicemus,
quod 1 rp™zquatur 4 quadratis quadratip:625.

$ ° Acltimationisratio fic habeturinmediadenominatione zquali
extremz & numero. Reducito @quationem quam habes in natus

ram denominationis mediz,in quam fienda eft wafmuratio,& hoc
abfjce ex numero denominationis medizx, & 5z refidui,fumpta fes
¢tindum naturam denominationis media,ex qua fit cranfmutatio,
eéftrei eftimatio.Exemplum,ip™ |1 pmrp:64  12cub.
rp:64 gquitariz,cubisdicemus 1p"r*p: 16  123d.
P r p:1é @quatur 12 quadratis, 2ftimatio prima aquationis eft2,
& quia media denominatio in quam fit tranfmutatio eft quadra-
tum,ducemus 2 in {e fit 4,abfjce ipfunrex 12 numero cuborum,fit
refiduum cuius fumemus R fecundum naturam denominationis
media, ex qua fit tranfmutatio, & eft cubus,igitur g cub.8, qua
eftz,eritctiam zftimatio reiin fecunda zquatione.  Aliud Exems
plum, (i p"r”p:64,@quatur 24 quadratis, tu {cis, qudd wranfmutas
turin p™r™p:§12 2quale 24 cubis, 2quatio autem primi propolis
tifuitz,cubus fit§,nam mediadenomis  1p*r*p:64 = 24Gd.
natio fecundaeft cubus,abfjce8 ex 43, |ip=r*p: 512 24cu.
numero quadratorum, relinquitur 16 cuius R quadrata, id ft
fumpta fecundum naturam denominationis mediz prima 2quas
tionis,qua eft 4, eft ltimatio p'r p:512 2qualis 24 cubsis.

9 _ Sedubiintermedia denominatio iungitur numero uel extrema
flmoirﬁna:ioni,&&o tranfitu in comparem,ex 7 ‘regula,reduces ut
prius ftimationem quam habes in naturi denominationis medig
cuius quzris gftimationem: & ei adde numerit denominationis me
dig,i media denominatio cuius gtimatio queritur,iuncta fueritne
mero,ucl minuenus, fi iuncta fuerit extreme denominationi,& eiu$
aggregati uel refidui Rz fumpta,ex natura denominationis medi®
cuius gftimatio cognita eft,erit eequatio feciidg qugftionis quelia-

Exemplum.fitr®p® 2quale 3 cubis p:8,8 aftimatio rei cogﬂ'ﬂ 2

cranfz
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& tranfmutatur exregulafeptima inrp*p:p 3 quadratis ¢quialia 4,
reducoigitur2ad naturam quadratimediz * [r*p™ 3 cub.p: §
denominationis;cuius quaritur 2ftimatio.  lrep”pi3qd. 4
Sit 4, ex hocabijcio 3 numerum quadratorum,quia quadrata funt
iunctar®p?,& nonnumero;relinquitur 1,huius gz cub.quac eft 1,eft
rei 2ftimatio,eft autem cubus denominatio media 2quationis ianr
cognitx. Rurfus fitr™p™ ®quale 7 'quadratis p: 4,& fit tranfmu:
tatio i r*p”p:7 cubis wquale §,ex 7*ves |r"p p:7 cub. 8
gula, & fithuius cognita @quatio,queflic |rp= 7 Gd.p:4
1,& uelim reliquam,reduco rad quadratum,mediaim denominatiz
onem ignotam,& fit,huicaddemus 7 numerus Gdratorum, quia
riedia denominatio ignota,qua eft quadrarum, iungicur numero,
failicer 4,8 habebimus 8 huius % cubica fumpta ex natura medize
denominarionis cognire,& eft 2, talis &z cubica, eft rei aftimatio,
quando p™r" wquatur 7 §d.p:4.° S _

Ex hocpater,quod féemper,habito uno capitulo,per fecuridam, Cor:
tertiam & quarcam regulam,uel per fextam, feptimam,octauam , &
nonam,habebimus aliud generaliter, fi generaliteruel parriculaZ
tim, i parti'édl:ﬁm.Excmplum igiturtale fir,cogniro capirulo cubi
& rerum xqualium riumero,proponatur cubus ®qualis 3 quadras
tis & 1o nuincro , habebimus igitur exfeptima regula cubum &3
res @qualés R 10, equatiohuius etz v: cub. e 31p izt mire
vicub.re3 L mint2 > huitts igitur quadratum,addito 3 numero qua
dratorum, quia quadrata iunguntur numero, erit xftimatio cubi
2qualis 3 quadratis & ronumero,& hoc eft quia denominatio mez
dia cognita,quz eftres non habet ex feradicem, & fic primo gene=
raliter capitiflum cubi xqualis quadratis & numero:aliagp multa
capitulainueni,duplici uia,~ ; 4

T T AR TR N o N E TR AT 0. C

Etnehocuoluntariym uideatur,demon(tratio huius adijciendd , ¢
eft in uno pro omnibus, fit cubus d f; ’ '
cuma b numero,¢qualis d g numero re:

rum, id eft corporid g,fitautemhl, nu=" 8T £
merus rerum,zqualisd g fuperficiei, in 100
numeto; &fit quod exh kinkr,zqua: v

lea ¢ numero, & quadrato ab, erit igi= fa ‘l’
tur quodex hlink m, aquale a¢ & cus n wt
bokl, & fimiliter, quodexd eind g; i

@2quale cubod e, & numero ab,d e au= L

tem eft larus df, & kilatus km,fedh1 by K
®qualis eft d g,cum igiturexhkin kmfatac,& exdeinfn,ab
‘ pofita
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pofitanfradicckm,& d e radice hk, nefcio fiexd ¢infn,fica b,

ex hkinkmifita cnamquehoca Theonein Euclidis commentario
elt demonftratum, igitur cum zftimatio reiinuno fickl, in altero
d ¢;fequiturut fublataf d, 22quali h k ( utraque enim aquatur
quadraro d e,ex hlrelinquarur. k1,rei &ftimatio,quod eft propo-
fitcum. -

Eft & genus tranfmutationis in difsimile,ut curn §d quadratum
aquatur rebus & numero,& res eflt R § pi2,gratia exempli,erit §d
quadratum p:eifdem rebus aquale eiden1 numero ; & res erit eius
apotome,uidelicet R §m:Z,& econtra. | : '
sz _ Tranfmutantur & ea,qua conftant éx quatuor nominibus,cum
fuerint tres partcs continue proportionles, & gquales rebus uel cu
bis,dico autem,numerus & quadratum & §d quadratuni,nam dic
ui{G numero rerum per Rz numeri, exit numeris cubofunt ; multiz
plicato uero numero cuborit, perR: mimeri, producitur numierus
rerum 2qualium {d quadrato & quadrato & humero ¢ifdem,ue-
lutfi Gd quadrarum p: 8 quadratis p:64,@quaritur 10 cubis igitur
ducto § 264, in 10 numerum cuborum,erit 1 {d quadratum p:3
quadratis p:64, @quale 80 rebus. Habita autem una 2quatione,
diuide cum ea Bz nuneri, quod exit, eft reliqua a:qnﬁu’o,uclut 1gd
quadratum p:8 quadratis p: 46,@quatur 56 rebus, & res eft 4, eric
1Gd quadratum p:8 quadratis p:64 xquale 7 cubis,inde diuifo 8
radice §4,per 2 priorem xquationem, exit 4 fecunda equatio §d
quadrati p: § quadratis p:64,2qualium 7 cubis. e

Eft etiam tranfmuratio capitulorum ex tribus conftantiumi,in ca
*3 pitulaex quatuor,& pro exemplo,regulam unam exponam,fi fitca
pitulum cubi & nunieri qualium quadratis, conuertetur ifi capis
tulum cubi & rerum, zqualium quadratis & numero ; hocmodo,
manente numero quadratorum,duc dimidium numeri quadrato-
rumin fe,& productum eft numerus rerum,quze funt cum cubo,&
octaua pars prioris numeri eft femper numertss, qui eft cum qua=
dratis, & gquatio fempeér maner eadem. Exemplum,cub.p:16 gquas
tur 14 quadratis,duc 7 dimidium 14 infe,fit 4.9,accipetde 16,quod
eft2,habebis 1 cub.p:4.9 rebus gqualem 14 quadratis p:2. Aliud,cu
bus & 40, zquatur 8 quadratis,duc 4 dimidium § infe fic16,nu=
merus rerum,accipe +de 4.0 quod eft § igitur cubus & 16 res x{n-
tur § quadratis q: §, & 2quatione una inuenta , habes reliquam

cum fint eeedem,demontftratio huits non eft hic neceffaria. .
: Docetur
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Docetur @quatio gmmlitermedt’zdmominationis'zqud;

lis extremz & numero. CAP. VIIL
DEMONSTRATIO.

40

ez Itinquam, cubus quadrati & numerus £ ¢qualis aliquib. «
Al rebus, & fit numerus rerumad, & icb d portio,ex qua=

x(timationem,nam quia exfuppolfito ex €
inagfitf, & excinbd,ftcub.e, ¢o quod
cfuitlatusrelatum,b d,& productim ex ¢
inag,&inb d xquale eft produo excin
-ad,fequit cumad,Gtnumerus rer: , quod
res gquantur cubo quadrato, & numero f,
{ub xftimationeipfiusé.

o
o b L
s

PRI {umpro latere, qualerelati ptimi e, duco iria greliquum
LSS niumeri rerum, fat fnunierus @quationis, dico ¢ efle rei

o _ﬁi
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; Sccundumhocformabirurregula,mm
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fuerint denominatio media & numerus,gquales medig, & ex nume
ro medix deneminationis, feceris duas partes,ex rumuna inradi
cem alterius, fumptd fecundum naturd denominationis, proueniz
entis ex divifigrie extrema per mediam , & dedu@am ad naturam
ipfius media erlominationis,flat nurherus gquationis,tuncradix
ipfaanteds deducerurad natur denomiriationis mediz, eft rei ¢ ti=
maﬁo.-Ej:ﬁhplum,xd res,xquantur Gdrato & 21,tunc quiares {unt
immediate quadrato & numiero, fufficit facere dexo duas partes,ex
quartm unain aliam fiac 21, & erunt 7 & 3, Xutrag eltrei =timas
tio.Aliud, 10 res,quantur cubo & d;,hic res elt coniun&tanumero,

fed n3 cubo,cumintermediet qua

ratum.Ideo dinidemus cubum

per rem, exit quadratum, dicemusigitur fac ex 10, duas partes, ex
quarsm una in quadratam alterius radicem,fiat3,& erunt 1 & 9, na
extinz 9 fit 3,ideo talis B fcilicer 3,eft rei aftimatio.Alind 1o cus
bi zquales funt Gd Gdrati, & €4,iam hic cubus haret qd Gdrato,&
anurniero diftat intermediantibus gdrato & re,dicesigit facde 10
duas partes,ex quartm unain alterius cubii,prodiicat 64, & erunt
partes 8 & 2,quiad cubit deduceridus eft, igitur'2 eftrei 2ftimario,
fcilicet quod oporteat femper riumerit cum quo operamur,efle rei
xquationem.Aliud, & eft quarti modi exemplum, 10 cubi xquans
tur pr® & 4.8, tiic iam cubus diftat ar’ pojintermedio qd Gdrai, &
anumero interpofitis quadrato & re,diuide igitur r*p” per cibum
exit quadratum,dicemus, fac de 10 numero medig denominationis

d

Ff

Uas partes, ex quarum una,in cubum radicis quadratg alterius p=
ucatur 48 numerus gquationis,& eruntpartes-§ & 4,nam ex 6 in
8 cus
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8 cubum 2 radicis quadratg 4,fit 48,ideo ipfum 2 radix quadrata 4;
eft rei zftimatio. Manifeftum eftigitur,quod femper fuminus radi=
cem ex natura denominationis,fecundit quam mediainmaiore ¢
tinetur, & deducimus cam ad naturam ipfius mediz, & qui fcithoc
facere,nouit capitulir,& qui nouit capitulum,{cit etiam hoc facere.
3 Eftuero manifeftum,quod cum media denominatio,extremg &
numero xqualis cff,tuncin omnibus, preterquam in maximo nus
mero,duas zftimationes neceflario habet. : ;

Defecundaincognita quantitate non rhultiplicata. cAP. IX
saomgy Eneraliter huculgg noua inuéra ractauimus : nuncuero

"4 de fingulis dicendit fpeciebus eft,namq fepiusiltud oc-
B SR currit,ut qultionem propofitd,duplici pofitione folua
re s G mus.Biufmodi atit eft exemplum,quande aliter uixrem
hancpoffumus txplicare.Tres erant uiri pecunias hab@tes.Primus
cit dimidio reliquori habuit aureos 3:.Secundus citreliquortr ters
~ tiaparte28. Tertius cli reliquorum parte quarta 31,quaritur quan=
tum quifp habuit. Statuemus prima rem ignotam primam,fecudo
fecundam remignotam,tertioigitur 3rau Pri: Secund: Terti:
rei,minus quartaparterei,ac quartaparee  fres quan: 3t m:
quantitatis reliéti funt,iam igit uide,quan  |Quarta parte relif B2
tum habet primus, equidé fiilli dimidii  |primus165p:5 pol:
feciidi et tertij adijcias,habiturus eftaures  |m: 2 quan: equalia
os 32, habetigitur perfcaureos 32 miSqn:  [pofitioni prima

m: 153 pi¥ pol* pi- quant:quare habes  Fpofi 5: 3 quan: ag
bit 16+ m: {quant” p:5 pofhocautécum  fjz,4% Y

fit gdjle uni pofitioni, erit § pof: &5 quat: :
xquale 16+,quare deducedo ad integray
pof:& 3 quant:equabantur 132.Rurfus ui

A -‘\-‘f‘ 1y

Secundus 17 Lpir
quan: m:%-pol: Gz
lia quantitati fecund

deamus,qntit habeat fecundus, habethic |5 Lk
28, fi ei tertia pars primi ac tertij addaf, ea = q:l“‘“':P‘I Ry
eft+ pofip:10f-m: S pofim:; quant:hoc & vacersl RN

c&igitur}_-poilz p: 10-m:; quant: abrjceex28 relinquitur, 175 P*
*quant:m: - pof:& tantum habuit fecundus. fuppofitum eftautem
habere illum quantitatem,quantitas igitur fecunda, equi ualet; fui
met, & 37-+m:+- poliabiectis communiter 3 quiticasis, & reflituto
m:alteri parti, fient; 2 quan:p: ~pofizquakia17 }-, quare 1 quan:
p: 3 pof: xqualia erunt 21:, multiplicatis partibus omnibus per 12
denominatoré, inde duces quamuis [7 pofip:3 quaseglizz

carum ad gqualitatem alterius,inpo= (3 pofipi1 quamql2iz
fiionum aut quatitatum numero,ut |7 pofp: 152 quiall4cd s
pote dicendo, 3 pofip:11 quan : 2quantur 212,u0lo modo ut fint 7
. 3 po fjtiones,
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pofitiones,& erunt per regulam quatuor quantitatit proportiona-
lium,25 > quan:gquales 494 - habes igitur,utuides,pofip: 3 quan
titatibus equalia 132,& 7 pofip: 25% quantitaribus equalia 494 %,
igit cum 7 pof:fintidem, in utroqp erit differentia quantitatum,, {ci-
licet 22 >, qualis numerorum diﬁ'erentiae,qua: eft362 %, diuide igi
o ﬁ;;:i in pogﬂgr: fimplici, p ?pinmt 7 pofipizquan: 132
um tertium,362 2 per 22 X exit 16, @ e i o
mario qhhnétaﬁ;,& tantzlm habuir fe= ik F e S
cundus . Rurfus ponamus primo effe
rem,fecundo jam erant 16, tertio fitfecunda quantitas,cum& fecun
dus cum tertia parte primi & tertij,habeac28,ipfe autem habear 15,
erit-; pof:p: ;* quantitatis @qualis 12,refiduo 16 & 28,& ideo 2 pof:
p: 1 quantitate xquabuntur 36,ad uerd primus,cum dimidio relig
rum habuit 32, dimidi reliquorum eft pr P g
8 p:quaniigituri pol: p:8 p: & quan: [ of 14 i ‘
@quantur 32,1’ggitur ali)ie&o 8:fiets pof: ;I:po{': PG; i} qg:ﬂan s
P quan:a:q:h’s 24,qUIigitur 1 pOip:l  ypofip:E quan: 24
g::a;:gquaglturgé,xg:m&'i dlicfmdn 34 pofp:iquan 36

36,qug elt12,equarur dimidioquanti.
taﬁs,c?uarepeﬁn%dﬁ capituli tﬂ':lij,diui T o 12
fo 12 per exit24.xftimatio quantitatis,{eu numerus aureort ter=
tij,iam igicur conftat fecundit habuiffe 16,tertium 24 primus autem
cum dimidio fecundi & tertfj habet 32,detracto 20dimidio fecundi
&eterrtij,ex 32, relinquitur 12 numerus primihabuis igitur primus
aureos 12,fecundus 16,tertius 24 . Operatio prolixa,claratamen ac
facilis, femper autem reducenda eft denominatio una ad eundem
numerum, & tuncdifferentia numerorum @qualis neceffarid erit
differentia alterius denominationis, ut uidiftibis in hocexemplo
~ Exemplum aliud.Dixit primus fecundo,da mihi tertiam partem

tuorum, & 3 p:& habebo triplum refidui tui. At fecudus primo,da .
dimidium,& 2 p:tuort, & quod tibi relinquetur,eritnona pars om.
nium qua efo habebo.Dabimus primo rem , fecundo quantitatg,
quiaigitur dando + & 3 p:fecundi primo,rez |Primus = Secundus
linquitfecundo = quan:m:3, & hoceftrertia fipof,  1quan:
pars aggregati primi quod eft 1 pofite p: %' [1pol.p: - qua. p:3 tri
qneitatis p:3 igitur triplato > quanim:j,et fiez |plum - quan.m: 3.
quan: m:9 erithoc xquale pof.pi5 quan®*p: |pofip:i2 ¢q1 = qua:
3:quarereddendo quod eft minus,alteripur {7 quatp:L pol:p:2no
tifiet 1 pofito pt12, qualis 13- quan‘ Rurfus auplur 2 pof. m: 2
quia ditum eft, 'quod i primus det dimi- >

dium p:2 , fecundo,erit refiduum fcilicet ; [lqua:p:20 ¢ql4 PDF
FE 2 pon

:qui 3
22—-qua, chualts 362 <
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pof:m:2,nonapars aggregati,quod eft 1 quan:p: *pof.p: 2,igit thaf
tiplicando tale refiduum per 9,Hent 4-pofm;18,gquales 1 quan:p:
* pof®? p:2, reddendo minus alteri parti,& auferendo fimilia,habe=
bimus 4 pof.acquales r quan® p:20,habebas etiam 1 pof,p:12 gquas
lem 12-guan®,reducito partes ad gqualitar€ unius denominationis,
& primo multiplicando 1 pof.p: 12,¢qlem 15-quan per 4 fient4 pof.
p:48 gquales 6 quan”,& hoc comparabis,ut uides in figura,cum
4 pof*s mqualiims 1quant’p:20.& |4 pofp:48 xqles 6;- quan:
fimiliter eadem ratione reducendo - 14 pol.zqles 20 p:1 quan:
numerum quantitatiiad gqualitaté, |3 pofp:68 p:1 quan:z{les
ha'bel?isS quan** aequ?les 36P:3P0  |apof, | p:6:quan:
ﬁt}_on1hus , 85 quantitates p: 100, = quan-equalis 64
aijles10 pof*,in utrog cafu tranfs (= eI oT
feres uicifsim,per regulam,fi ®qua= ) quan: :frqua * 3 ,12'3 Por’
tibus gqualia addas,tota quogp fize LIl e e
xqualia,& habebis 4 pof‘p:68 p: |} quan:p:zo pof.zqual.
1 quan’ xles4 pol”p 63 quan®™ - |3 quan:quan:p:3 pol.p: 136
inde abiectis fimilibus, relinquent |17 pof. 2quales 136
5% quan:gquales 68, igitur diuifo 68,per 5 exit12 xftimato quan
titatis, & id quod habuitfecundus.Eadmrrationc,t&lsferes in {e=
cunda xquatione, partes difsimiles ,dicendo, fi 1 quan: @quantur
39pi2 pr_}"',&t'j quan:p: roo,xquantur 20 pof®,igitur§ quan © p:
10 pof °*p:3 pof*’,zquantur 5 quan™ p:3 pofl” p: 136,inde abiectis
fimilibus relinquuntur 17 pof** quales 136, quare diuifo 116 per
17 exibit §,pofitionis ¢ftimatio,feu numerus primih,abuititag pri
mus 8 fecundus 12,& Gmuis aliter hec etid{olui pofsinthoctamen
prium eftmagis & purii,utuno eodemgimpetutota queitio ab
oluat, & i etiam primum exemplum perfolam rem oftendi quear:
Exemphim 3*fatis accomodatum inuenias tres quantitages qua-
ram p' cum 2*fit fexquialtera p*cum 3* & p'cum3’ fit fexqui altera
2'cum 3".pore tertiam 1 fecunda 1 pof. p 1 quan:facilius tamen hoe
modo:pone tertiam 1 pof . fecundam 1 quan: igitur aggregatum-
exprima & tertia erit15-pof.p: 1}- quan: detrata tertiarelinquetut
prima + pof.p:1-quan. Ecfimiliter quia aggregatum primg &2 eft
fexqui alterum aggregato prime & tertig eritaggregatum prim¢ &
fecundg 2Lpof.p: 22 quan: Et quia fecunda quanitas fuic 1quan:
igitur prima eritrefiduum 2% pof.p:1}- quan primaigitur quantas '
primo modo fuit} pofipi1}-qua&fecudo modo 2:pof.p:5quan:
Et haec eruntinter fe @qualia ex prima Animi fententia Eudlidis
rurf{us per tertiam earundem detractis utring - pof. & 1} quan:ires
linquetur 1 7 pof.@qualis Squan:igitur 1 quan:gquabitur 7 polpe

jita
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firaigiturtertia1 pof. fuerit1 eritfecunda quaveft: quan. 7 & quid
aggregatumeft§ & aggregatum primg & tertize eftillifexqui altes
~ rum,erit12 & cum fiet erit prima 11. igitur quatitates eruntpiimat
fecunda7,rertiar & ag egata18.12.8.in fexquialrera propertioie
uelut propofitum fuit. Alio primo modo peruenis ad 1 quan ¢qifaz

. Jem 1-polip: ;-&1 pof. @qualem }- quan p:t4 igitur duplir2 pof:

@quabuntur 1 quan p: 3 fed iam oftendimus 1 quan etiam @qualent
13+ pof. —}iﬁiturz pol. 2quabunt 14 pof.d:32igitur + pof. quatur
33 X1pol. gquabitury. peridem cum 1 quantaqualis fit1 = pofip:
5 &1pof. fit 2qualis Iquam piit erit 1 quan. 2qualis® quan. p: 2

7 igitur Fquan.aqualis 22 igitur 1 quan erit@qualis 1. Eteft puls

chriormodus quia oberamus per tres quantitates:
Defecunda quantitate incognitamultiplicata: - ¢ AP, X:

C ol ¥ in feducantur quatuor fientmodi, quorum maior pars
A, ”} tria habet membra; - ; ‘
AGE B DEMONSTRATIO;

ab & quintupl® e, gratia exempli,igitur pofita . :
bd 2qualinumero rerumfcilicet 2eritadgquas ¢
leduplo ab,igitur cfequatur quintuploe,quas [
reex15a{exti Elementorum,ab ad e,uryad cd eft
autem ab pofitio, & cd pofitiom:2, & § nume: §
rus cognitus, quarercgulaeft: . :
REGYLA: (. a

Pofitare quitalibetduceamin fe,detradto nui S o

meto reril, X quod exit,diuide per numerix igno

tae quantitatis,exibit zftimatio ignotg quanﬁmds;ﬁxanplﬁ-puhi :

turres 7, ducaturin 2 m:fe,quia pofitum fuit,ut equaretur duabus
rebu's,g( quing quantitatibus,fiet 35,diuide 35,per § numetir quar
titatum,exit quan:ctiam 7,& fi ponatur res 1o,ducemus eamin2m:
ideftin 8,&%

fiquantitas 2a ponatur cognita,multiplicabimus eam p full numes

rum & producto addemus quadratum dimidijipfius numeri re<:

rum, & radix totius,addite dimidio numeri rerum eft 2{timatio rej

Exemplum,fit fecunda quantitas 16,ducemus in § fit § 0,adde 1,qua:

dratum dimidij numeri ferum, fit §1,huius & efts,cuiaddito dimis
© numerirerum fit 10,quantitas ipfius rei,
DEMONSTRATION . <11}

Rurfus,fit decuplii ab,edleqdrato ab,&X feptuplo ¢,gratia exem:

Ft 3  pli

m uero dug quantitates incognitg multiplicantur;aut -

 Primus eft,cum quadratum unius,& quantitates ipfg comparan
tur. Sitigiturprimo quadratum a c,cuius latusab,aqualedupla

et § o unde diuifo § o per§ exit 16, quantitas 2, Quod-




Notandum,
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pli,& fit Gdratiia b fuperficiesa c &b d fit 10. igit i
feptuplu e gdjle eft fd fuperficiei, & utin precedeti,
abadefic7 ad cd,quareregulaceft,cumres ans

tur §drato rei & quantitatibus © Regyya.

Pofitdrem quantamcungg libuerit, minuemus
ex numero rerum,& ducemus eamin refiduir, pro [ .
ductadiuidemus cum numero quantitarii, quod L
exit eft quantitatis aftimatio.Exemplum,ponatur
hocin cafu res §,;minue ¢x 10 numero rerum, relinquuntur 2, quos
ducin §;fit 16, divide per 7 numerum quantitatiy,exit » 2 =ftimatio
quantis,quod fifecunda quantitas cognita fir,ducemus eam in nus
merum fuir, & quod producitur,i quadrato dimidsj numerirerum
minuemus,& radix refidui,additauel detraéta,a numeri rerum di=
midio,oftendit ¢(timationérei. Exemplum, ponarur ntitas fecun=
daz%,ducaturin 7 numerum quantitatum,tit 16,abijce hunc nume
rum ex 25,quadrato dimidij 10 numeri rerum, &relinquiturs, cus
ius radix addita uel detractaa§ dimidio 10 numeri rerum,oftendit
8 uelz,aftimationes ipfius rei. DEMONSTRATIO.

Sit etiam e numerus,gqualis quadrato ab,quod efta c,& nume=
ro ab qui eft fuperficies f d,pofitaigiturab prima,numero e fecun-
da, c tertia, b d quarta,erit proportioab ad ¢, ut numeriead b d,
quareregula erit,cit quantitates @quanturrebus & quadraro reri.

| REGvera.

Pofita rem quantamcumelibuerit,ducemusin aggregatum ex
ipfa & fuo numero,& productum dividemus per numerum quans
titatum, & quod exit eft aftimatio quantitatis. Exemplum,§ quans
titates equantur 7 rebus, & quadrato rei, & res eft 3, dicemus igis
tur,ducin to,aggtegatum 3 xftimationis rei & 7 numeri rerum.
fic30,diuide per 5, numeri ntitarum, exit 6, 2Rimatio quanticatis.
Quad fi quantitas fecunda fic cognita, ducemus eam in fuum nu=
merum,& producto addemus quadrarum dimidij numeri rerum
& radix totius,detracto dimidio numeri rerii, eft xftimatio rei. Fx=
emplum; ponatur s,quantitatis gftimatio,quando 5 quanitatis ¢§=
lesfunt 7 rebus,& q?;.drato rei,ducigitur § xftimationem quans
titatumi in §,numerum quantitatum,fir30,adde his quadratum 3 -
dimidsj 7 numeri rerum, fcilicet 42 +>ab huius radice,qua clt 6 il
auferas3 > dimidium numeri rerum,relinquerur 3 eftimatiorei.

Selemus autem his uti pofitionibus,cum duorii numerorit, qui
ab initio ponunt,nulla exprimit comparatio,necin aggregato nec
in differétia,necin multiplicatione,necin diuifione,feu pportion,
necin radice,his &ifi quing modis cSparant numeri,quare fi unus

_ conliftat,

1 o GEH x
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confiftat; nulla eft fecundzx quantitatis utilicas , fed una pofitione
quaeftio {oluitur, -

_ . DEMoNsTRATIO. LERRAY

Quod fi productum,exre in quantitatem,qutitatibus & rebus
comparetur,confurgent duo modi tanti,aut enim tale produétum
quantitatibus & r_eEus ‘@quabitur,autres @quabuntur produéo
& quantitatibus, fic igiturresab, quanritas acnumerus quantitas
tum ad,numerus reruma e,erunt igicur ex fuppofito,duw fuperfis
ciesd ¢, & b e,xquales afeft autemafzqualis . 3
quartuor {uperficiebus, ga,ghb,g ¢ af igitur ¢ 5 f
ha quatuor fuperficies, quales funt fuperfis
ciebus d ¢ & b e,dctradtis itagg 2qualiter tribus P
fuperficiebus g a, g b, g ¢ relinquetur altera ¢|—
ga,xqualisg ﬁg quare ex 15 6 Elementorum,a d, ! 4 2
addb,utceutea,proportio igit numeri quan- * d
titatum,ad refiduum ex re,ucrefidui quantitatis,ablato numero res
rum,ad numerum rerum,fecundum hoc erit regula.

: .1 . REaV LA o

Sinotafueritres, abijciemus ex eanumerum quantitatt, & cum
reliduo diuidemus productum,ex numero rérumin numerii quan
titatum,quod exit eftaddendum numero rerum;& totum eft quan
titas..Exemplum,fint 10 res & 12 quantitatés,aquales produco rei
inquantitatem, & fit quantitas 18, tuncabijcies econtra,10 numerit
rerum,ex 18 quantitate, & relinquitur 8,cum quo divide 120, produ
¢tum ex 1o rerum numero,in 12 quantitatum numerum, & exit 5,

quem adde ad 12 numerum quantitatum, fic 7. rei aftimario, unde
10 res,funt270,& 12 quantitaces funt 216,qua iuncta faciunc 486,
pdudtum 18 Gneitatisin 27 rem,& ita pofuimus exemplum,regulg
conuerfum,utintelligas und & eandem eflerationé.Quod i pdus
Gumipfum cognitum (it diuideipfum pductum per numerum Gu
titatum, {i fitminor numero rerum,aut per numerum reri, fi ille fie
minor numero qntitatum, & dimidium exeuntis,ducin fe.a q abij=
ceillud,quod puenit,diuifo pducto ex numero maiorein produ:

Gum quantitatis,in fem,per numerum | quan; produdiu
minorem,{eu numerus rerum fitmaior | 3 é 64
feuminor, & g refidui,additauel detra - 3 %
&a ab eoquodinfe duxeras, oftendie Y Pames
xftimationé quantitais,aut rei fcilicet, RPN
q minore numero defcribit,inde diuis i O 3

o0 peam pducto,exit illa,§ eftmaiore | 38;"
numero definita. Exemplum,2res &6 | . 193

Gnuitates,eles funt Gneitati rei,qug eft

gratia
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atiaexempli 64, diuido 64 per 2 minor€ quam 6,exit 32 cuius dis
diii 16 infe duco, & fit 256, abijcio exhoc,192,qui prouenit, divifo
334 producto 6.in 64,per 2 relinquunsur 64,cuius radix eft 8, que
additauel detradta 416 numero;quem in feduxifti,oftendirei glti-
matiorient 8, uel 24.quare fi res ualet §, qudtitas etiam erit 8, diunifo

- enim 64 per 8, exit §, & fires ualet 24, quaticas et 2 %, divifo 64 per
24, & inutrogp cafu,2 res & 6 quititates,gquantur 64 quantitatirei.

« AL DEMONSTRATIO. _

s Quod filatus unum,@quatur producto unius in alterum & reli
quo lateri, fitlatus illud ab,& relinquii a &;numerus uerolaterisab
efta cluperficies,igitur e £ firex fuppofito,ex a ein fuum numerum,
eademautem fitexabin ec, proportioigiturab ad a e,ut numeri
a cad e c,eft autem e crefiduum a € quantitatis, & a c numeri rerum,
quarere ula erit. REGVLA : :

* Cumi fuerint res aquales quantitati rei, & quantitatibus,& nota
fuerit qudtitas,minuemus eant ex numero rerum, deinde ducemus
quantitatem in fuum numerum,& produdtit dividemus pertalere
fiduum,quod exit,e(t eftimatio rei.Exemplii,io res,gquaritur quan
tl'ta.[f,rfi:L quatuor quatitatibus, & quantitas ipfa eft 8,aufero § ex
10,relinquitur 2,diico etiam§ quantitaten,in 4 numeruim ipfius,fic
32,quem diuido perz refiduum relictuni, exit16, 2ftimatio rei, &
ubi prima detradtio nequiret fieri,cafus nG poteft in ueris numeris
effe.Si werd non quantitas,fed ipfa res, fit cognita,quiaexab,inac,
Et,g:antﬁ exaeinaggregatii exab & numero a e, dividemus pros
dudtum ex numero rerum in zftimationem rei,per aggregatu exre

& numero quantitatum,quod exit,eft quantitatis a:f%hﬁatio,Exun
plum, io res xquantur quantitati rei, & 4 qudtitatibus,& res eft 16,
duco 16 remin 1o numerum rerum,fit160,diuido per 20 aggregas
tum ex 4 numero quantitatum & 16 rei eftimatione,exit 8,:.%:@2#
tio quantitatis, i uerd quantitasrei cognita effet,duces talem quan
titatem rei,in numerum quantitatum, & productum diuides per
numerit tertm,cui exeunti adde quadrartit dimidij eius quod exit,
diuifa quantitaterei per numert rerum: & radix aggregati, addito
dimidio,quod prius in fe duxeras,eft rei eftimatio. Exemplum, fint
4 res gquales 5 quantitatibus, & quantitarirei,qug fit45,ducam 45
per § numerum quantitatum, fit 225, diuido per 4 numerum rerum,

exit 56 -, cuiaddo 31 £ quadratum § £, dimidij prouentus 45 diuifi

per 4, & fictotum 87 2 cuiusradici quaeelt 9, addantur §3 di

a4’
midium prouentus diuifionis, fiet 1§ res.
DEMONSTRATIO.

¢  Cumuero quadratum rei; & quantitas rei,8 res,inuicem conpa
: s rantur
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rantur,fiunt modi tres, primus eft,cum quadratum rei;equale oft
quantitatibus rerum & rebus,& fitab res,cuius quadratuma &
fich fquantitas, & a d quantitates rerum; & erit,utquoties b finbd

continetur,totus fitnumerus quantitatis rei;

d cigitur exitrerum numerus,quiaigiturbe . [7 ¢ ;

aqualis eltab,& cd elt numerusrerum, erit ¢ geodds

utdetracto numero rerum exre, relinquatur

b d,produdtum ex numero quiantitatis reiin '

guantitatem.underegula: f
REGVLA F s

Cum quadratum rei @qiariir rebus , & o0 L 25ai 160t
quantitaubus rerum, fires eft cognita,auferemus ex ea numerum
terum,refiduum dinidemus per numerum quantitatis rei,& prodi
bit quantitas. Exemplum, 1o res cum 4 , quantitatibus rerum,
@quantur quadrato rei, & res eft 30,aufero 10 ex30,r elinquitur ’:‘55
quem diuido per 4, numerum quantitatis rei, & exit 5 xftimario
quantitatis. Quod fi quantitas nota fit, ducemus eam in numes=
rum quantitatis rei,& producto addemus niimerum rerum.& cont
flabitur rei eeftimatio. Exemplum, 1o res & 4 quafititates rei,@equari
tur quadrato rei,& quantitas eft 7 ,diicemus 7 in4 numerum quari
titatis, & fiet 28, cui addemus 10 numerum rerum, fiet z(timatio rei
38:8iuerd produdtum ex rein quantitatem cognitum fuerit,duces
mus ipfumin numerum quantitatum rerum,& ei addemus quas
dratum dimidij numeri rerum, & radix totius cum dimidio numert
rerum fuperaddito,eft ®ftimatio rei. Exemplum,quadraqmirei.
zquatur 10 rebus, & quatuor quantitatibus rexum, X quantitas ved,

eft 5o,ducemus &p in 4 numerum fuum,id eft quanti=

tatuim ferum, & fie 200,cui addemus 25, quadvatum di- Sp 2U
midij 16 numerd rerum;ft225,cinfus radiciaddo §,dimi. . ..,
diiim numeri rerum, & fit 20,rei ltimatio,unde dinifo. [ 7] ¢

§0 produdio reiin qiantitatem exit2%, =ftimatio |
quantitatis. - oo it 8 1
_ ~  DEMONSTRATIO ;

Quod fi quantitas rei,gqualis it quadratis vei & sl
Mmero rerum,ponemusremab,& Elﬁﬂﬁb & quans
titas rei a ¢, ¢a caufa neceflario erit & d cnitimerus reriy,

&aderit aggregatil quadratorum, igitur detradtade T 1
exb ¢, telinquetur b d,qua diuifa pernunierum iua.-«- o B [N
dratorum,prodibitb feqiialis ab.regilaigitureft.
| PRIRR "REGVLA 5 i1
Cum fueric quatitasreixqualis qu:dradtl'd Hous
Gg mao
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mero rerum, & fuerit nota res,ducemus eaminnumertim quadras
torum;& produéte addemus numerum rerum,& coflabitur quan
titds. | Exemplum,quantitas rei quator 6 quadratis rei,& 1o res
bus,&res eft 4, duc 4in 6 numerum quadratorum; fit24,adde ei
10,numerum rerum,fit34, 2ftimatio quantitatis. Quod i quantis
tas cognita fir,auferemus ex ea numerum rerum, & refiduum diuis
" demus pernumerum quadratorum rerum, quod exit, eft}a(timas
" tiorei. Exemplum,quantitas rei @equarur6 quadratisrei,&1ore
bus,& quantitas ipfa eft 34,aufero 10 de34,relinquitur24., quem
diuido per 6 numerum quadratorum,exit 4, 2ftimatio rei. Siuero
quantitas rei cognita fit,dinidernus eam per numerum quadratos
rum,& prodeunti addemus quadratum dimidij eius,quod exit diz
uifo numero rerum per numerum quadratorum rerum, & radix to
tius,cum detra@um fuericidem dimidium eritrei 2ftimatio: Ex=
emplum. Quantitas rei ¢quat 6 quadratis rei, & 6o rebus,& quan-
titas réi eft 1200,dinide 1200 per 6 numerum quadratorum rei,exit
200,cui addo 2§,quadratit §, dimidij prouentus 6o numeri rerum,
diuifi per 6 numerum quadratorum,fir225, a cuius radice, quae eft
15,aufero § dimidium ipfius prouentus,& relinquetur 10,rei ftis
matio, inde diuifo 1200,qui eft quantitas reiprodit 120 ®ftimatio
quantitaris, LT

. DEMONSTRATION 21g
¢ - Quodfinumerus rerum, it @qualis quadrato rei & quantiratis
* busrerum( etenim ad unum quadratum,uel ad un quantitar€ rei,
; pet comunem divifionem femperutinuniverfisdite =\
- eft capitulis,reducerelicet)ponemus ab rem, quadras
tum eius a ¢,;iumerim rerum b d,eritigitur ¢ dnume-
rus quantitatisiei, & ¢ d numerus produdtus ex nume
fo quantitatum in quantitatem, qua fitcf,quia igisur T
cd,eftrefiduumab &b d eritregulahze. L
nits ReEGcvLia, ST . F -
Cum fueritnumerus rerum,zqualis quantitatibug -
rerum,& quadrato rei, & fuerit res cognita,auferemus 2 b
eam ex fuo numero,& refidui dividemus per quantis -
tatis rei numerum,quod exit,eft quantitatis 2ftimatio.Exemplum?
10 res,gquantir quadrato rei,& tribus quatitatibus rei; & res eft4,
auféremus 4 éx 10, relinquuritur 6, diuido per 3,numerit quantita#
tum rei,exit 2,eftimario quantitatis. Si uere quatitas cognita fit dus'.
cemus eam in numerdm quantitatis rei,& prodacti auferemus &
numero rerum,refiduum eft rei gftimatio.Exemplum:io res gquan
tur quadrato rei, &¢produdto reiin quantitaté er, & quantitas eft 2

duces
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- duf‘cfriua—igiﬁlrz"ﬁﬂfﬁaﬁdﬁrﬁ duiﬁﬂﬁﬁs“’?,ﬁumemm ;:iy,i_ﬁhﬂ:

tais rei, & produdtur 6; quem agferd & 'j'é;‘ iifmero rerum,refins
quitur4, ¢Rimatio rei.Si iterd productum exte,ini quantitatern, co-
gnitani fuiérit, ducemus illid in numerum fui, & produ iim aus
feremiis 4 quadrato dirnidij fiaerterum, & radix refiduidddita
ucl detracta, abipfo dirftidio numéri rérum, oftejidic gltimationem
rei. Extemiplum, 16 fés, eqfuantur quadrato rei, 83 quanticatibus r¢
rumi, & quantitas rei eft 8,ducim '8 in 3, Atrhefur quantiratis rei,fic
24, hircabijciemus ex 2§ quadratd § dimidij 1o, rélinquetur i, cuius
R qua eft 1,additauel detradta ex§,6ftendit 6,uel 4, ximationes
rei,unde diuifo § quantitdterei,per 6, uel per 4,exit 1+ uel 233[1:11!15:-
tio quantitatis. Mokass ik e T
7, DeMonsTRATIO ' o
Quodfi quadratum rei, & quantitas rei, & quantitas inuicer
comparenitur, confurgunt tres alfj modi, firigitur primo quadras
tum fei; 2®quale quantitatibus rerunt; & numero quantitatum, &
ponatut'a bresipfa,cuius quadratum ac, xqualé fit quantitacibus
rerum(qu# (intd d,itaut d ¢, (it quantitas)& numerd’ quantitacum
de, quifitf h,eritp fuperficis ' B ARSI SR IT
€S o ,_a;gua.lis dfﬁppéﬁfﬁ; 'S Bt B ‘rie rmsESIuib o TLc i g
fupeificiei ck,quiare ex i§ fexs % 7, - a
-ti Element.ab,add é;uelut |
hfaddc, eftatitabres,d ¢,
quantitas,h fiumeris quans
titatum, cd refiduum rei, & |
produdtiexnumero quantis
tatis reizin ipfam quantitas
tem, quareregulaeft. - ENEMIA M8 DO L) .
i Al a0 SRRl ool sl
Cum quadratumrei zquale fuerit productis, exquantitate il
rem & in numerum,fueric res ipfa cognita,ducemus rem in nume
rum quantitatum rerum,& producto addemus numerum quaniz
tatum,& cum aggregato dinidemus quadratumrei, prouentuseft
®ftimatic quantitatis: Exemplum, quadratum rei, zquale ficfex
quantitatibus rerum,& 20 qﬂanﬁfa’i:ibm, &ipfaresfit 12; C_I_U_CO' 12,
inéniimetrum quantitatisrei,fit 72, cuiaddo 20 numeru quantita=
cunt,fig %emﬁi diuido 244 quadratum rei, exit 17, quantitas i=
pla:fitiers qutitas cognita fir:ducémus eam in nurerum fuumn, &
{cruabimis produ@um ; deinde ducemus earidem in numerum
quantitatis reruni:huiufG produdt difiidium,in fe ductum, addes
imus priori producto &tadici ipfius aggregati abijciemus dimis
Gg a dium

’
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dium quod in fe duxeramus,& totum eft a:ftimatio rei. Exemplum
- Quadratum rei, uﬂcﬁ!:ujquannmﬁfms, &5 quantitatibus rei, -
& quaniras ipfa elt3, ducam 2 quantitatemin 12 Busmerum fuum,
fit24, deinde ducim eandem quantitatemz,in 5 numierum quans
titatisr ﬁ:&’ﬁfﬁ‘f{i}ﬁﬁi.dﬁ#f lium quod efts,ducoin fe,fit25,addo

"ad 24, jam fervarum fir 49, huius radici qua eft 7, addo idem dimis
di“f?}ﬁsluﬂafﬁ&ﬁiﬂ. eftimatio rei. %’l.;biauxgm nota effecquans
“titas ,tjz:tﬂf eftin figura fuperficies ek) ducemus eamin fuum nus
“merum, & pfpﬂ}lﬁg:rdani partem, ad cubum reducemus;duce:
‘mus & quantitatem rei in numerum quantitatum , & dimidium
‘produdiin fe mulsiplicabimus,& ab'hoc auferemus partem quam
ad cubum duxeranius, id eft cubumipfum,tertiz partis,primi pros
dudti,quem feruafti,& radicem huius refidui,addemus & minues
;mus, dimidio. fecundi producti,& radices cubice aggregati, &
reBi Aol ivadhug int eltimgnichocts Enpuiplus, {guadcane
rel, zquale eft 12 quantitatibug,8 2 quantitatibus rei, & quantitas
| ,.1;1& eft24 : 3({;;1“4,1’1! 24,fi£48;huius tertiam partem,qua ft16,
ucam ad cubum,fit 4096, |~ 47 Oiant S Ouisiird
‘ducam etiam 24.in 12, fi€ 288, “iﬁ' L Q'm;:' _ Qsm;ti
cuius medietatem in {e dus %y '
co,& 'ﬁat IMdmtdﬁta:,E{ eis
65 qua t"atl.lr?g' _ hoc |
iﬁgﬁ 4096 .qgf%l"'nquitur'

16640, cuius radicem addo.
& minuoaig t 144 p: @ sy SRR
R16640 &i44m ir16640 i ol S RS
hori radices cubice iun&ar‘: Lot K., kit o
funtrei zftimatio. Qudd fiexnumero perzqualia dinidendo,
fumptamedietas,;non producat-quadratum ®qualé;aut maius cus
bo sertia partis primi produdi, operaberis per refiduun regul®
<capituli,cubi:eequalis rebus & nnm:rd,namﬁ&a' multiplicatione
per produdium, utinexemplo per 24 ; qui numerus eft quantitas
aeiserit cubus qualis rebus & numero: rebus quidem productis
‘eX quantitate reiin numerum{uum: numero autem producto €x
.quantitate reiin numerum quantitatum,utin exemplo diGam eft,
quod quadratunirei zquale fuir2 quantitatibus.rei,& 12 & quan+
titatibus,& quod qeantitasrei eft 24, dicemus igitur.cubus quas
ur4 grebus, p:288 numero,& 48 producitur ex 24 in2; & 288
€X24in12 ; exgo ponamus quod quadratum xei; zquale fir 2
-quantitatibus rei & 3 quantitatibus, & quantitas rei fic.§ .doces
mus  in2,&3,& producenturi6& 24,igitur cubus a:_qmbing’ 16
rogtly ned ' gebus

uanzeel o4

wel QR YN LA
B 'ﬁ'.',,‘
_12645*'
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rebus p:24,& res ualet sz 13 pi1,excapitulo {uo,inde diuifo § quans
sitaterei,perRe i piLexitre§ - 1Quad; rei . Quan: Quaniréi
= m; 2, quancicas ipla,ef, aus i g

2.
temquadrammgz 3 pivhoc | o
14 P 5 2 & quantiras rei eft 24 16

1 1

R 755 mii&elt 8, cuius duplum eft 16,8 tres quanticates funt, &
S2mi,quaiunéta cum 16,duplo quantitatis reifaciunt 14 pigz 25,
e U HIBn .
.., Nota quod in hac regula,femipertes eftmédia proportionalis, No;
Ainter quantitatem & aggregatum ek numero quantitatum,& pros
dugto reiin numerum quantitatis rei,utin exemiplo,R: 13 p:1; quae
eftres,eft proportionalisinter g2 §2-m:%,qua eft quantitas,&x: 52
p:j,g%uj_ conflacex 3 fiumerd quanticarum,& producto ex & 13 pi1,
reipla,in :,numerum quantitatisrei; BRI, L
. Noua etia,quod regula hacc pendet excapitmlo cubi equalis. res No™
bus & numero,uelut{equens,ex capituls-cubi & numeri equalium  *
rebus,& ultima, ex capisuld cubi & rerim a*quialium numero; |
Notaetiani, quodres eft caden,qua quariturin capitulo cubi o)

» - p

- & .

zqualis rebus & numerc él’cd quantieas ¢ftilumenus ; qii proues 3
nit diuifo quo ung ilumero , perrem ip '

nit d . rem ipfam ; nant eidem capitulo,
cubi qalis rebus & nuniero,compeci

; us O, undfolares fed infinita
quantitates, ueluf dictuni efthic, quodres etR:13p: 1, & divifis
mus §, quantitateni rei,[i autem ponatur cubus zqualisi6 rebus
& 24 numero, erit fes femperst i3 p:i, fed pofita quantitaterei 4,
érit numerus quantitatis 6, & quantitatis rei 4., & quantitas R 14
m:E'J.“. i “ P AP e ata s 2o

R D NONEFRATIR: | oo Lo

Quodfh quantitas rei;2qualis fit quadratis rei  quantitatibus, 1d
ponémusabrem, & quantitatemb ¢, & numerum quadratorum,fe
curidum quem b g adqualis ab;contitieturinb d,& erunt quadrasd
ad,iundtd, & e c refiduur,2quale numers quantita= f. &z
um, & fit numerus quantitata f e eritigitur fb, equa= [ | | .
lisec, quare b ¢ quantitatis, ada b reni, ut d c refidui .| || fro1
rei,ducta in numerum quadratoruni, @ quantitate ad 7

cf numerum quantitatum, eritetiamex hocebrefi= 1 ./1
duum,zqualeaf refiduo,quare a b mediaproportios | | ¢ g
fialis inter ah &b ¢, dinifam fecundumnumenim, fes A b
&undum quem b g contineturinb d: p

Notigitur,quod in hictota regulares media pros . Noe)
ﬁ-ﬁmDnﬁﬁemﬂﬁ'qﬁmMauﬁxﬁm,mmmmm quadrato

sunt,& refiduumrei & numeri quantitasumy; _
; G g 3 REc v




i /HIERONYMI CARDANI
s ol abal ool 2 lnRigewe g | auzlia AR B
‘Regula igitur eft, cuni quantitas rei @qualis fuerit'quadrads
rei & quantitatibus,& res ntota fuerit, ditcemits eamiin fe,deinde in
numerum quadratorum, & productuinidinidemus, per refiditum
rei a numero quantitatum,& quod exit eft qhrantitas. Exemplum,
Quan:rel @quaturtribus quadratisrei, & 12 quantitatibus , & fir
fes 20,gratia exempli,duce 36 in fe.fit 400, dico 400 it 3 numerum
quadratorum,fir1200,diuido 1200, per §,differentiam rei®& nume=
© ri quantitatumijexit 15o,quantitas ipfa. Si verd quantitasipfa cos
gnita fit,non res,duc eam in numerum quantitatum, & proda&tum
diuide per nimerum quadratorurii, quod- exit,abfjcé ex quadrato
dimidrj prouentus quanticitis divifg per nunférum quadratorum,
& radix refiduiddditauel defratta,a dimidio eiufdem prouentus,
oftendit seltimatioriem rei. Exeniplum. Quiarititas rei, equalis eft 4
- quadratis rei,&  quantitatibus, & quantitagipfa eft §6,duc §oin3
numerum quantitatum, fic 10, divide 150, per 4 numerum quadras
torum,exit 37 deinde divide§é per'4 fcilicet quantitatum per nus
merum quadratorum, exit 13>, huius dimidium,quod eft67, duc
infe, fit39%, aquoabijce37 L, relinquuntur 1%, cuiusradix eft 1,
quxaddita uel detractaa 6, oftendit eftimarionesrei,7 - uel5. &
autem productum feu quantitas rei cognitafit,ducemus quantita:
- temrei in numerum quantitatam , & produdtum dividemus per
numerum quadratorun,exiens eff fiumerus,qii cum cubo xqua-
tur totrebus; quotus eftnunierus qui prouenit diuila quantitace
rei per numeruim quadratofz. ' Bxemplum, Quantitas rei,que it
1500, gqualis eft 4 quadratis rei,&  quantitatibus,ducemus igitur

6in15oo, fit9oco,dinide per: 'Quan.m Quad.rei  Quan:

o e 0 S e 6
exit 2150, numerus, quicum’ |’ ' 375 1500 '
cubo -aequanugjrj-rebus,fﬁ . 2250 ‘ o JPOdC

autem 37 § numerus, qui pro=
uenit:diuifo 1506 numero quantitatis rei, per4 numeram quadras
torum ,per capitulum autem fuun,res ualet 10, uel B2 joo m:j, &
utergg iftorunt riumierorum , poteft efferei 2Rimatio, in cafu ifto,
quartdo cg:anf;‘f rei, qua eft 1506, 2quat 4 quadratis rei, & § quan-
titatibus, & zeftimatio quantitatis habetur,diuifo 1500 qui eft =fti- -
matic quantitatis rei,peralteram aftimationem rei, |

DEMONSTRATIO
Cilm uerd quantitates cd, in numero cf, wquales fuerint qua
dratis a b rei,& quantitatirei d e,reducendo ad unam quatitaté reh
_ erit
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eritdetracta communifuperficie d e,
{uperficies g fequalis a ¢, quare quas [ & 7 dg
drarum ab,per primant fexti Elemen )J

torum; wquale fuperficiei, ex eg jn
partem efralem, qualis ab, eft pars
b cjigitur ex 16" fexti Elementorum,
abmedia eftinterd ¢ & partem illam
exefunde la :
oov, Reeyeas o o 70 a1y
. Cum fuerint quantitates Zquas
Ies quantitatirei & quadratis ferum, ;
& fueritnotares, ducemus eam in {e;deinde produdtum innumes
fum quadratorum, & diuidemus,quod producitur ul timo,per nus
merum quantitatum,detra@tare, & exibit quanticas, Exemplum,
12 quantitates , 2quantur quantitatirei, & tribus quadratis rei &
ves eft4, ducam 4 infe, fit 16 diicam 16in 3, numerum quadrato:
ramrei, fit4 8, dividam 48, per 12 numerum quantitacuni, des
tracto 4 re, & eft dividere per8, exit6, quantitasipfd: Siuerc
quantitas cogriita fit,duc eam in numerum fuum,& produ@um di
uide pernumerum quadratorum reizci prouentui adde quadrarum
dimidij eius,, quod prouenit;diuifa quantitate per numerum quas
dratorum; & radix totius,detrato eodem dimidio,eft xftimatia
rei. Exemplum,12 quan“zquantur quan’ rei,& 3 quadracis rei, &
quantitas eft 6,duco 12in 6, fit 72,diuido per3 numerum quadras
torum, fit 24 , deinde diuido 6 quantitatem, per 3 numerum quas
. dratorum, exit 2, cuius dimidium quod eft 1, duco in fe fic etiam I
addo ad 24,fic25, cuius gt §, detracto r,dimidio 2, relinquic 4 zeftis
mationemrei. Siuero quantrei nota fit, ducemus eam in nuimes:
rum quantitatum,& produdtumi dividemus per numerum quadra
torum, & quod exit,eft numerus quizquatur cubo & rebus, quas
rumnumerus eltid,quodproues & . oo iy,
nit di\ﬂﬁqnanﬁt'ategd,ﬁcrpzmnt is R Qlfan'fﬂ (.Il::an‘
rum quadratorum,inde @quatio 2 8 *% 88
rei,eft gltimatio quafita;unde dis ¢ 3
uifa quanrei,per @ftimationeni L —
reitexibit quatio quantitacis. Exemplit, 15 res,zequales func quan‘i
rei, &3 quad.rei;& quan’* reicelt 24 , duco 24 in12,fr 188, diuido
pPer3,exit96,deinde ditido 24 per idem 3:numerum quad.rei, exic
8., igitur cubus p:§ rebus:zquatur 96, tunc uero per capitulum
fuum,res ualet4.Ideo 4 eftrei ftimatio,cum quo divide 24 quane
ttatem rei,exit € quantitas ipfa; e

Scias,
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Notandum. S cias:quod quodliber capitulum,feuregulaex pracedentibus

habet omnes proprietates contentas in cadem regula, in fingulis
modis,quamuis modo utamur una,moda alia, fecundum quod
illud quod eft notum, aliud fie. Exemplum, in decimaregula funt
quinque proprietates; Prima, quod propertio quantitatis ad
rem, eftur ducare in mimerini quadratoram; & detradta quan:
titate, ad numerum quantiratum:  Secunda,quodres eft media
proportione, inter quarititatem divifam per numerum quadrato=
rum, & differentiam rei a numero quantitatum. Tertia,quod dus
tareinfe, & poftin numerumquadratorum dudto quadrato,tans
tum fit quantum ex quangitate in refiduum ref & numeri quantita:
rum.  Quarta & Quinta, funt reliqui duo modi procedendi il:
lius regulae,ad inuentionem rei, horum exémplain queftionibus
fubiungerelibuit. -
' QvaEsTIO L :

Iriuenias duos numeros,quotii quadratatunéta,fint106,8 pros
dudtum unius in alterum duplum fitaggregato eorum . Ponemus
primum rem, fecundum quantitatem,igitur quantitas rei, axqualis
eft 2 rebus,& 2 quantitatibus,quare ex quartaregula,proportio res
fiduirei,ad 2,ur2 adrefiduum quantitatis;igitur erunt tres quanti=
tates proportionales,reiduumrei;2; & refidutl quantitatis,res aus
tem conftat ex fuo refiduo & 2,fed quantitas exfuo refiduo &a,igit
res eft aggregatum prima & fecundz trium quantitatum propor:
tionalium, & quantitas aggregatum fecunda & tertiz,igitut ex dis
&is in capitulo trium quantitatum proportionalium, quadrarum -
aggregati prima &fecundze cum quadratoaggregari {ecund= &
tertize, & cum quadrato fecundze, 22quantur quadrato aggregatiis
plarum trium quantitatum,at uerd quadratum aggregati primg &
fecundg,& quadratum aggregatifecundz & tertiz ex fuppofitofa
ciunt100,& quadratum fecundz eft 4,quia fecunda quantitas pro
portionalis fuit 2,igitur quadratii aggregati omnium trium quans
titatil eft 104, igitur tres quantitates ipfz funéta,funt 2 104 & quia
fecunda eft 2 erunt reliqug, fcilicet prima & tertia,Rz 104 m:2 facigis
tur ex R 104 m:2,duas partes,producentes 4 quadratum,,& erunt
R 26 m: 1 PRz Vi23 miRe 104,82 26 m: 1 n1iR: V:23,miRe 104,& quia
res conftat ex prima & fecunda proportionali,& quantitas ex terf
tia & fecunda proportionalierit igitur ut addamus 2 uerigp part,
{cilicet fecundam-quanticatem, & fetres R 26 p.1 p:Rev: 23 Mi¥
104, & quarititas R 6 p:1 meRe v:23 m: R 104, horum quadrataiun
¢ta funt 100, pracife, & produé\un unius in alterum eft &2 416

pid
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p:4,dupluma RHeafil, P SR gy
uia uerd Qamugﬁ;;gcedédo, : z : g ;;’ : rﬂ'l; r :g;‘:: :z: |
perucnires ad partes has,quas | R Y S P
uides infrd, liquetauté quod (#V" IO PiReVi20 gs mif 26624
illg confufg magis funt,quams (Y50 M V:200 8 MR 266:4
uis fuperioribus gquiualeant. |
QvaEsTIiO 1L AR 2
Inuenias duos numeros,quorum qdratajunctafint 100, & quas
dratum maioris,@quale ficductui maioris in minorem guater cum
octuplomaioris. Ponemus maiorem rem,minorem quantitatem,
eritq quadratum rei,zequale 4 quantitatib. rei & 8 rebus,quare ex
€ regula,auferemus § exre, & fiet refiduumresm:§,unde divifum
per 4 exibit - reim:2,8 haceft quantitas quadrata,igitur rei &
reim:2 @qualia funt 1.0,quare 155 quad.p:4 m:1re,@quabitur 0o,

16 1T

& quadrarum xquabitur = rei,& 9o 3, quareres eftiz 90 3o p:
-L,& quantitas eft +- huius m:2 fcilicet B2 § 35 mirr
QVAESTIO NIL :

Inuenias duos numeros, quorum quadsataiunéa fintroo, &
productum unius in alterum,zquale fit triplo quadrati minoris &
{excuplo eiufdem minoris. Ponemus rem minorem numerum,&

uantitatem maiorem,igitur quantitas rei,zquatur 3 quadratis rei
érebus,quare ex feptima regula,quantitas ¢ft 3 res p:¢ quadrara,
igiturrei & trium rerum p:6iunctafunt100,igiturio quadrara p:
36rebus pi36, quantur 100,& 1Gd.p,3 irei ®quarur 6-2res igis
wur eft, B 957 mit-, X quantitas wiplum huius p:6,id eft R §62-

i

» i ] QvaEsTIO 111,

- Fac de 20, tres partesin continua proportione,quarum media
Gdratum gquale fit duplo producti medig in minorem,& Gdruplo
minpris,pofitamediare,& minore quantitate,erit {dratii rei,@qua
le2 quanutatibus rei,& 4 quantitatibus, Quare exnotandoe primo
nong regulg,res media eft proportionalis,inter quantitaté & aggre
gatum ex numero quantitatfi 4,ac produ&a rei in numerum quan
titatis rei, fcilicet 2,tertiaigit ntitas eft 2 res p:4,quia igit 32 quand
taselt ares p:4,& 2,res,§hg cum prima confteituunt ro,erltprima
6m:zrebus,quare dudta prima in tertiam,fiet quadratum fecundz,
1gitur1 Gdratum aqtur 24 m: [2resp:4 | res |6 m:3rebus

6 Gdratis,quare 7 Gdrata ¢33 |4 p:Re13E IR L |6 miRejo&

tur 24, & res eft re 32 & hzcelt media,cuius d7uplum p:4 efttertia,
uidelicet 4 p:re13Z, inde detradto aggregato fecundg X tertigex 1o
relinquitur prima 6 m;: 82 302 ha autem qutitates proportionales

Hh  fung
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funt,& quadratum fecundz eft equale duplo productifecundain
primam,cum quadruplo prima,ut propon ebatur,

Decubo rebus zqualibus numero. CAP. X1
;.g: rﬂ‘ﬁ{u Cipio Ferreus Bononienfis iam annis ab hinc triginta
e

® fermé capitulithocinuenit,radidic-ueré Anthonio Ma

T & riz FloridoVeneto,qui cii in certamen cit Nicolao Tars
e talea Brixellenfe aliquando ueniffet, occafionem dedit,
ut Nicslaus inuenerit X ipfe, ?:ﬁ cumnobis rogantibus tradidifs
fet,fupprefla demonfiratione, fretihoc auxilio, demonftrationem
quegfiuimus,eam{ in modos, quod difficillimum fuit,redaam fic
fubfjciemus,

DemMoNSTRKATI O,

Sitigitur exempli caufa cubus gh, & fexcuplum lateris gh gqua
leao, & ponam duos cubosae icl, quorum differentiafit20,ita
quod produdtita clateris,in ck latus, :
fit 2 tertiafcilicet numeri rerum pars,et T
abfcindi cb,gqualem ck, dico,quod fi ¢ ——T e
itafueritlineam a b refidut,effe gqua-
fem g h,& ideo rei zftimationem, nam b
de %liam fupponebat, quodita d{l_'et, cudpnt 1S

yerficiam igi ermodum primi fu y b
goﬁti fﬂﬁg;;gﬂi huius h”bfi, carpol: ek
rada,dc,de df utperdcintelligamus .

cubumb c,per df cubum ab,perd atriplum cbin quadratuma b,
per de triplum, 2b in quadratum b c.Habebimus igitur quatuor
fuppofita quorum duo dicta iam funt,fcilicet quod exacin ck,uet
¢ b fit 2 et quod differentia cubi & ca cubo cb eft 20,tertium deducis
tur exlu's%{ eft quéd cumid quod produciturexa b, b cacrerfic
xquale differentia d e & da & miplum productiex abac, be fie
fexcuplum ab nam productum éx a ¢ in ¢ b eft 2 ex primo fups
pofito,ergo triplum eius eft fex, & productum hoc inab fexcus
plum ipfius ab.hocautem eft differentia d e & d a. Quartun quod
patet ex primo & feciido corrolario fexri capituli quod d f eft diffes
ventia cubiac cumtriplo acin quadratum cba cubo ¢b cum (ris
plo cbin quadratuma c. Ponaturigitur cubusac, , cubusab¢4
triplum cbin quadrarumac,,triplum acin quadratum cb,#, di
ferentia, «, &b ¢, differentia 5 & Az differentiae & g1a g &, pigitur
cii s componat ex? & ButfacileeftdemSftrareinnus | 4 !

v

meris quos & pro exéplo alatere ppofuisaiiteft 20 « K

exfeciido fuppofito & fexcuplitab &F cub, abigit 7cub :
' ' T ! us
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cubusab cum fexcuplo ab quod eft cumfex-|. |24 1 ‘ 48 o
‘rebus, namab eft latus fui cabi,@quasur2o Lho| g 17
igitur cit &Iy h cubus cum fexcuplob haed- | |4 :q.{ 3 s
tur26 eritbth cubus cumfexcuplo b gq’.laha ubo a b cum fexcus
ploab,igirurab eftres,etipfa eft differentia duorum laterum proz
ducentium 2, & quorum cubi differunt in 20 quod erat demoris
ftrandum. Ex his conficiemusregulam, " -
' . REGvEA:

. Deducito tertiam pattém numeri rerum ad cubum, cui addes

i - S51ETR

quadratum dimidfj numeri 2quationis, & totius acciperadicem,
fcilicet quadratam , quam feruabis, uriig dimidium numeri quod
jarn in fe duxeras,abijcies,ab altera dimidium idem minués, habes
bisépBinomium cum {ua Apotome, inde detra&tar: cubica Apo-<
toma ex i¢ cubicafui Binomij,refiduit quod ex hoc relinquitur,eft

rei wftimatio.Exemplum.cubus &6 Pl.:'iﬁé feubsprérebredlissa
tiones,quantur 20, ducito 2,tertiam pars | 5 e

tem é,ad cubum,fie8.ducgo dimidiymnu | e
mérlinfe;ﬁtlpa.iung'ﬁm%k&&ﬁuéﬁﬁcﬁ e iy

peradicemque eltm: 108,& eam gemmina | S
b slriadsto,dimidim momeriah | o2
altero minugs tantundem  habebis Binoz o v oo o
mium Rz 108 p:10,& Apotomeniz 108 m: - m'nzv';-u mégrm;;'.
10,horum aceipe R cub® & minue illam  |———————9
quz et Apogomas;ab éa quz ft Binomi| , habebistet wftimatios
nem,gebicubi®: 108 p: 10 mim yicubicag ro§ muo. 1

. Aliud, cubus p:3 rebus xquerur 10:duc _,,f;{ﬁi;{{ji‘mm;"_ad
cubum,fier ducs,dimidium 10,ad quadrarum, fit 2y, iunge 2§ &1,
fiunt 26, huius radiciadde 5,& ab ea minue 5,habebis Bifiomiurtr:
26 pi5, & Apotomen g 26 mis,igitur rei glimatio clt ke vicubica r2
26p:5 mee wicubica B 16 m:s,experientia fichabetur. '~

savicubicarapépss . miraviebianiymy
xubi partiumra:2ép:§, m: ra26 iy i oo
hocautem totum,utliquet,et1s. s e

Quad:partinm,ravicubica 51 p:gragoe wvicu” §rhiR 2664
ariplicataGdratapartium, R vicubii277 pue 1895400
rabicubicarzzy m:r 1865400 4 partesipfa

mi  raiwvicubicar:26 m: 52 P* ra:v: cubicare26p: §

.. Produdapartiumin triplata quadratofuni
pravieubicag9a99354 p: 6885 mirai47385000m:7o 29
-mira:v:cubica 49299354 m 688 ymiraia7 385900 pi7oze - -
‘Porrohg W.Cl%bi;cg.quat_uprnonu'nihus conftantes,ad duds reduci
i 3 PEEET MR 2T poflafit,
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pofﬁlut,:cqgii hfrﬂi 6 Ba‘jaﬂﬁtpfms c‘:k}'éi'zb;rkﬁnqutmrla'j', decra=
&actiamradice 4.7285"56_&'),":3: radité4 9299354 relinquiturr:
lg]gsig.ﬁg‘im'ij‘;;liapm' uﬂ‘i efunt & v cibica B 18954 m: 135
m: ra:vicubicd 21895 4,piiss, cibus igiairtotus , ex demontiras
tisin3°libro eft io piraiv: cubicard: 1§ 954 1’ 135 muray cubi
| cara, 18 954 piif5 At uert westadicey feudesfume ¢ o
ra:vicubicara:i8 954 pr i35 thiirasvicobicd ra P 18154 meig5e
_ lund&is igitur omnibus fimul, cum radicesillz uniuerfales cus
bicemutuo {c deleant, et aggregatum aibi &trium rerum;io, ad
un llﬂ'.'ﬂ. Fiaae 3_‘?*_'7 ‘s f; _c“:‘..yﬂ;_;_.r;- "
ﬁ'xgn‘ipli;ﬁi’ tertium, cubus &6 res xquatitur2, ducz, tertiant
partem numeri rerum,ad cubum fic 8 ,dac1 dimidium 2,ad quadra
twm fit ,junge 8 & 1,fiunt g huins radix eft3, ergo geminarg 3, altes
ri adde1 dimidium numér,fiet 4,ab altéro minue 1, imiliter dimi=
dium reliquunynumeri, it 2, minue igiturta: cubiminorisex mas
jore;habebis zfimationem rei,ra:cubicam 4 merascubica 2.
Memento aiitem efus,qudd in capitild de educendacubica ras
dice in liBro tertio dixeramus; quandodradicesillas uniuerfales
cubicas‘,nmnmintcgm:ffélfﬁﬁao ii!ql.ﬂphll'gre,ut inprimo exems
plo docuimus;lamra:v: cubicara:io8 p: 10 mira:vieubicara: 108
m:io, eﬁﬁ'zm.ibitx tegﬁigggm;'&ui'dﬁqfﬁmmnodﬁh
mum eft. oot FEESEE YT ’ i S oV el % railia
" Facile autem eftintelligereum in Foc capite tum fequentibus
quod habira={t Trﬁiuo?&h&inmr&um,ﬁnhw,numaum
requationis ducta zftim rionein ntimerum rerum,& i quod pros
ducituraddito cubo eiufdem: aggregatum ehim eft numerus gqua
tionis gdg&&:uﬁﬁs_ p:3 pof.eftimario eft 2,dico duces 2in 3,fit 6,ads
deei§ cubis s fie 14 numerus quacionis. Be fimiliter i rca. preartd
numero rerum cubus gtimatio fitr: § m: 2. g¥atia exentpli, mju'a
tur 20, tunc habebimus numeram rerum ducendo sz § mr2 ada
bum fitrz3200 m;56 detrahe dnumero @quationis qui eftzo,relin=
quetur7 m:Rz3200,hoc diuidepersz 8 m&z:zl'ﬁmim'.oﬁm,udhﬁ
pumerus rerumRz 648 m: 2. ’ : ST i
Et {cias quod zquatiohzzccommunis effe poteftomnibus &

pitalis,uelut cubi & numeri @qualium rebus,ut i 1 cu.p:12 gquetsr
34 pof. & rei zftimatio eft3 p': R 7 uel m:Re7,ideo fiuelim! cub.
p:numero pol. xqualem 12, fubhac gftimatione erit ex regula préf
cedente numerus rerum R 1608 pé2. Sequendoigitur formam ¢&*
pituli huius, & capiendo tertiam partem numeri rerum que elt &
12 p:2 & ducendo ad cubum fitr: 1985552 pi2245; adde 36 qua*

3

dratum dimidsj 12 numeri ®quationishabebis R v:iz 1905552 GP;
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3 i Decubozqualirebus & numero. CAP. X1

DEMONSTRATION (i oib

*&Tﬂ”’ It etiam cubus ¢qualis rebus & nmne'r&,'& ﬁntduocpbj
P

€4 d c &d e,quorunilatera ab &b ¢ prodiicit tertiam pars
AR rem numeri ferum,inuicem ducta, & ipli cubi furidies’
PSS quales illi numero,dico a c efferei quzfite eftimations,
cumertim exab,inb ¢ fat tertia pars numerirerym exabinb ¢eer,’
fietnumerus rerum, & exa cin produétum exab in by ¢ rer fientres’
iplx, pofitaacre, atex acin produdtumab in
b c ter, fiunt fex corpora,quorum tria funtexab ¢ ¢
in quadratum b c, aliatridex b cint quadracum
ab,hac igitur fex corpora,zqualia funt rebus; | - -
ipfauero cum cubisd c& df, exprimo {uppos R
fito capituli fexti coriftituunt cubumae, cubieti . [~
am d ¢ & df,zquivalent numero propofito,igis | e
tur cubus a e, @qualis eft rebus & numero pro= . 1 FENE

pofitis,quod erat demonftraidum fupereftoften ..~ . .. 2
dere, quod tripliia cin productumabinb ¢, fic 2quale fex corpos
ribus,id oftendami;fi probauero exab,inb cductoinac, ficriduo
corpora exab in quadratum b'¢,&ex b ¢ inquadratuni ab,nam
quod firexacin productumabinb¢equaleelt ei,quod firexa b
in fuperficiem b ¢fatera enim omnia omnibus funt zqualia, {ed
hocaquale eftei, quod fitexabincd & de,quodautem firexab
ind e,#quale eft ei,quod fitexcb in quadratumab,quoniam lates
ya omnia omnibus funt zqualia,quod igitur exacin productum
abin b cfi,zquale eft his,qua fluntexabin quadratumb c & ex
b cin quadratum ab,quod eft propofitum. it 2usel
gt ReGvLa.
Regulaigitur eft, cum cubus tertiz partis numeri rerum , maior
néii fuerit quadrato dimidijnumeri @quationisjauferesipfud ex
eodem, & refidui radicem,adde dimidio numieri @quationis, atgp
“iterum minue ab eodem dimidio,habebisut dicunt, Binomium,
Apotomen,quorum 1 cubice iuncte rem ipfam conftiruunt.
Exemplum,cubus 2quatur 6 rebus p:4.0,duc a,teftiam partem nu
“meriterum cubum,fit §,anfer ex 4 06,quadrato 26,dimidij numeri,
fit392, huius radicemadfjcead 20,p:: &: 392, detrahe etiam ab eos
dem,fit20 mig 392 horum®: cubice juncte, faciuntrei z(timatios
| Hh 3. . nem
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néms vicubicam2o p:Re 302 pievicubica2omi:Rz 392 Aliud, cus
bus xquarur 6 rebiis p:6,tertiam partem numeri rerum, quaseft 2,
ad cubum ducito, fit 8 , detrahe ex 9 quadrato dimidij 6 numeri
aquartionis,relinquitur 1,cuius R eft 1,hanc adde & minue a 3,dimi
dio numeri,fiunt partes,4 & 2,quarum r: cubick funcéta faciune 52
cubicam 4 pie cubicaz,eftimationemrei.

At qin cubus tertiz partis numeri rerum,excedat quadratum di
midi} numeri , zquationis, quod accidit quandocungy numerus
aquationis eft minor - cubiillius,uel ubi ex * numeri rerum'-,-‘ﬁrm,-

ducityr in 8 + eiufdem numeri maior numerusnumero ®quatios

nis,tunc confules librum Alize hic adiectum,

3
- o

f)gcubo &#mcrozqu'alibus rebus, CAP X1IL

. DEMONSTRATIO, . - _
=x Oc¢ capitalum ex praecedés dik
ti trahitur, fit igitur cubus i

N 194 K g h/xqualisrebusab, que
ko'l ¥ defcribunt quadrarafupers . TR |
ficie & numero f, & fit bafis cubi gh, lcuis e % 7]
quadratum gk, cuius pars quarta fich1 D1 : 1.
refidirum autern ualead fuperficiei, . } e kR .
fdtus aurem,quod Greci tetragonicum 2 ..
gocantrefiduicdfitceitueromkdis
midium hk, a quaabfcindaturmn;, 2= - - t Q,k
i;ﬁafis‘bé;dicoquud:amhn,quamnlc, S aiptn ) i 8
cubi, cum numerof; @quantur rebus B ey b
ab, ut numerus rerum & zquationis ol T i R
jdemmaneat,& primo oftendamus de Latschiobe B Rl
frn,conftar enim cubum hn continere oAbl y
fatus fuum, hn in quadrato hn,gdras s s 31
tumautemab)quiagl@qualiseftad, S
&g Trriplum eft quadradi hm)zquale . r.
efttriplo Gdratihm, & quadratomn, = F,..e000. numers,
H#c atitem {uperant, ex-2' Elementos g
fii'rii",ijiia‘dratum hn,in duplo hminnh,quarein eo quod ﬁtth!f
itk quia hk duplaeftad hm,cubus igiturhn,contineglarus fuur
‘Hrin fuperficicabminus eo,quod firex hkinkn.Atuero,quia
bus gk cotificbarres feu laterah kin quadrato hk,uel in quadrato
ab,cum numerofigitur ex communi animi {ententia,fnumerus *=
qualis eft produ&o exhk in differentiam quadraroruab & gkar
differenda gk &ab elt,quanta differentia h1& cb,quiaad”

4
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2qualis g ldifferentiaautem h1& cb eft,ut quadraci hm & nin,igt
tur ex differentia quadratih m, & mninhk; itfnumerus, atuero
per eandem, differentia quadratorumh m,feu m k.& mn, eft du-
plummninnk,cum quadratonk, &idecomn&mkinnk,&ideo
hninn kjigicurexhkin produétum hninnk fitfnumerus ; adda=
turigitur fgnumcrus , cubo hn,& ex alia parte productum ex hk
ink nductuminhn producte exhninfuperficiem ab,minus pros
ductohkinkn, fiet cubush n cum numero f 2qualis hn duétzin
ab,feurebus exab, quod erat probandum.Similiter, quia diffe
rentiagk & ab,qua elthnin kn,ductainkh,producitf, differen=
tia etiam a b & quadrati k n {cumab fit equalis quadratishm &
m k & m n,& dudtuik m inm h)aqualis elt differentiz duplik hin
hnaquadrato nh,addito eirectangulo hninnk,atquod fitexh n
innk cit quadrato nh,zquale eft producto exkhinhn,per 32
Elementorum,igitur quadratum ab fuperat quadrarumn kin pro
ductokh inh n femel,cumigitur numerus f, contineatk hin pros

dudtokhinhn,& cubusk n contineat knin quadrato kn, eric ut

~ cubuskn cum numero ffeu cum producto exknin re¢tangulum
khinhn,zqualis producto ab inkn,igitur cubus kn cum eodem
numero f,zqualis eftab numero rerum cidem, b

St ReEGcvia
Regulaigitur eft:cum fuerit cubus & numerus @qualis rebus,
inucnies '.tﬁimationcm cubi qualis totidem rebus, & eidem nus=
mero;cuius dimidium infe ducito & triplicato , hocabijce ex nus
mero rerum, & ®: refidui addita dimidio ftimationis cubi xquas
lis rebus & numero,uel détracta, oftendit gftimationiem cubi & nu
meri @qualium rebus. Exemplum,cubus p:3,2quatur 8 pofitionis
bus,tunc inuenio xtimationem cubi @qualis § rebus p:3,ex prece
denti capitulo,& eft etiam 3,huius dimidium duco infe,fic 2 - eripli
ca,fit62-,abfjceex § rerum numero,fit refiduum 1%, cuius Rz addita
uel detracta ab 1-dimidio aftimationis cubi 2qualis rebus & nus
mero,oftenditutra{ep @fimationes quafitas alteram 1- piz 15, veli
quam I3miRzig. . %
DEMONSTRATIO : .

Nunc etiam ofteridamus , quomodo maiore xftimatione habia
ta,abf{p auxilio praccedentis capituli habeatur & reliqua, & fitut ex
adinacquadrata faciumerus quationis,ita quod quadrataa d
& a ciun&a, faciant numerum rerum,eritgp éx otauo capitulo,a d,
rei gftimatio, & fief hlinea, cui fi adderetur dimidiumad q'uad.ra'f
tum totius,xquale foret quadrato a c & quadrato dimidij 3.d:dlfgg

4
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f h effe fecundum ftimationem, quando cubus _______ .
cum numero exadina cxqualis eltrebus in quac '
drato a ¢, quadrato a d,fiar quadratum f g,quod gt
cum quadrato f h @quale (it quadratisac &a d, 2 |
iunctis, quia igitur quadratum compolfitzexfh s

& dimidio ad,acguale eft quadratis ca & dimidjj h/\

ad,erit per 4 2' Elementorum abiecto communi b
quadrato dimidija d,quadratum a czquale qua- " \J
drato fh, & duplo fh in dimidiumad, quare res T
¢tangulo exfhin adfemel cum quadrato fh,quareex16'6'Elemen
torum ab media proportione inter fh & aggregatum fh& ad,
quia uero quadratumee giadditum produéto thinfe, & inad, tans
rum facit,quantum addicum, quadratoac,eg uerd & fh quadras
tum,xqualia funt quadratis ad & a ,ex fuppofito,erit quadrarum
a c& quadratum ad & produ@um fh ina d,equale quadratisa c
&eg, indeabie®to communitera ¢ quadrato,erite g quadratum,
®quale ei quod ficex fhinad cum quadrato a d,per eandem e fmes
dia proportioneeftinterad &aggregariiexad & h f,cumdp fimilic
ter,utoftenfum et abfitmedia pportione per 67 lib.de Propor.
feu quind huiusinter fh & aggregatum fh &ad,erit quia f h &ad
iuncta in utrog ordine funt prima quantitas,proportiofh,ada d,
utabad efduplicata, quareex 17 6' Elementorum fhada dutac
adeg,igiturex341 ' Elementorum,corpus quod fub fh & e gcon
tinetur,zquale eft corpori fub a d & a ¢,quare & numero Xquatios
nis, cum@ quadrata eg & hfzquentur numero rerum,quia quas
dratisa c &ad, erit ex octauo capitulo huius, h fetiam 2Rimatio
reiin eodem capitulo.underegula,

! Reevira

.1 Duc dimidium maioris zftimationis in fe,& triplica, & aufer 3
numero rerum, &r: refidui,detracto dimidio maioris gltimationis,
eft equatio qua(ita. Exemplum,cubus & 6 o,@quatur 46 rebus &
maioraquatio eft 6, pro habendareliqua duc 3, dimidium prioris
®{timationis in {e,fit 9,hunc eriplica fic 27 ,abijce17 ex 46, relinquis
tur 19,ab huius radiceabijce. 3, dimidium primae 2Rimationis, has
bebis fecundam aftimationem, g 19 m:3, Ex hoc capite habentur
tria corrolaria primum quod afimatio cubi @qualis rebus & nus
mero elt xqualis duabus aftimationibus cubi cum eodem numes
ro 2qualium totidem rebus ueluti cu.xquatur 16 rebus p:21 & xfti
matio eftr: 92 p:1 % erunt duze zflimationes cu, p:21 2qualium 16
rebus fimul iunétg R 92 piit- altera.n, eft jreliquarz 9= muif. Ex
ho¢ corrolario & regulis datus huius capitis fequitur I'ecu{n_';'_"m
€1 cuicet




DE ARITHMETICA LIB. X. &
fcilicet quod exmutua multiplicatione & detradtione cuiuslibet
®(timatipnis cu,& numeri xqualium rebus oritur altera. Tertium,
ac({timationes cu.& numeri @qualium rebus ¢ habentin compara-
tione x{timationis cu axqualis rotidem rebus & ei= oy
dem numero,uclut apothomead binomium. Ipfe [~ 7% " *
uero xftimationes capituli cubi & numeri aquali- - 91; _L{
umrebus inuicem {e habent ita,ut radices finoulo= —u—‘ii-
rum refiduorum fincuelut prima pars Apothome,& dimidium pri
oris @ftimationis ut fecunda pars uelutin exemplo fuperiore ha-
bebis gftimationes uicifsim acceptas, quale inferius uides & fupe-
rior carum ueliquecnecefario eft3 & minors: 9 mit, Experiaris
Xinuenies, | _
Decubo zquali quadratis ¥ numero. caP. X111L :
g7y Y od fi cubus,2qualis it quadracis & numero, cSuerte
¥ tur capitulum in cubum gqualem rebus & numero,pris
L € llall mo conuerfionis modo, qui efta toto ad partem ; nam
Bivi et fecundus efta partead totum, tertius adifferentia pars
tium,quartus a proportione.
g DemonsTrATIO. ; _

Sitigitur cubusa ein capituli 12 figura,2equalis 6 quadratisa c,
& 100,cumep quadratuma ¢,conftetex quadratoab,& gnomone
cum circundante, erit cubus a cequalis quadratis 6 ab,& gnomos
nibus 6 & 100, gnomo autem conftat quadrato b ¢,& duplo a b,
inb ¢ igitur cubus a c conflat 6 quadratis ab & 6 quadratisb ¢ &
6 productis ab,inb cbis,& 100,atexab in b c bis,Aunt 4 res, quia
ab eftres,&b c,2, & 6 quadrarab ¢ funt triplum cubib cquiabec
eft tertia pars 6,igitur cubus a c,zqualis eft 6 quadratis ab,& 24 re
. bus,& triplo cubib ¢, & 100,at canftat , quod 24 numerus rerum,
confiatex 9 numero quadratorum,in 4,qui eft duplum tertize pars
tis eiu{dem numeri. At exalia parte conftat etiam, cubus a ¢, cubis
ab &b ¢, & triplo ab inGdratumb ¢, & triplo b cin quadratiia b,
hocnamg in primo fupofito fexti capituli oftenfum ettigitur cub,
ac,equalis eft cubisab &b ¢ & 6 quadratis & 12 rebus, igit cubus
ab,& cubusb X6 quadrati,& 12 res,®quantur 6 quadratis & 24
rebus, & eriplo cubib ¢ & 100,conftatautem, quod numerus quas
dratorum manetidem, quiaeftriplusadb ¢, & b cfuit tertia pars
numeri quadratorum,& numerus rerum eft ex numero quadratos
rum in fuam parez tertiam,hoc enim quale eft femper, triplo quas
dratitertixc partis, abiectis igitur communiter cubo b cfemel,& 6
Quadratis, & 12 rebus fcilicet totrebus,quot fiunt ex numero quas

riamin fuam tertiam partem, relinquetur cubusa 113 , @qualis
i & e,

e T
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‘100,& 12 rebus,& duplo cubi b ¢, manifeftum eft autem,quod nu=
merus 100,manetidem,& quod numerus rerum fit exnumero qua
dratortm in terdam fui partem, & quod duplum cubi b eft 16,
quia bceft 2,i§itur cubus ab zqualis eft 12 rebus, & 116 numero,
ideo ex praecedenti capitulo, inuentaab, addemus ei b ¢, tertiam -
partem numeri quadratorum,& conflabitura & quiain quacrens
do ab,reducimus tertiam partem numeri rerum ad cubum, & hac
‘tertia pars numeri rerum, eft quadratum tertiz partis numeri quas
dragorum,ideo ex ultima centractione fichzcregula. '

REGvLA

Adde cubum tertiz partis numeri quadratorum,dimidio nume
ri eequationis , & totum quod inde fit,in fe ducito,a quadrato abijs
ce cubum quadrati tertize partis numeri quadratorum, refidui ra-
dicem adde & minue dimidioaggregati, quod in fe duxeras, ha
bebis Binomium & Apotomen,cuius & cubicam iunge, & eis ad-
de tertiam partem numeri quadratorum, & totum quod conflatur,
eftrei zftimatio.Exemplum,cubus ¢quatur § quadratis p;20,adde
8,cubum 2 tertize partis 6,ad 10,dimidium 20, fit 18 ,ab huius quas
drato 324,abijce 64,cubum quadrati 2 relinquitur 260, cuius radis
cem adde & minue 418 habebis 18,p:R:260,8¢18 m:Rz 260, horum
& cubicae iun&e,addita tertia parte numeri quadratorum, conflis
tuuntrem, -

—

Decubo & quadratiszqualibusnumero. € AP, XV

DEMONSTRATIO.

guasrges Oc capitulum conuertitur fecundo modo, differentiz
g PB4 B autem eft,quod primus modus oftenditaddendam ter

} 94 & tiam partem numeri quadratorum, & fecundus min#

B a8 uendam, fitigitur, in figura13' capituli,cubusab cum 6
quadratisab,zqualis 100, & ponatur b csertia parsnumeri qua?
dratorum, & compleatur cubus a ¢ eritigitur cubus a c axqualis v
bo ab,& ¢ quadratis,& 12 rebus,& cubo b ¢,ex primo fuppofito 6
capituli loco igitur cubiab & € quadratorir ponatur 100, nant illa
erant xqualia 100igitur cubus a ¢,equalis erit 12 rebus, & cubob g
& 1oo,atizresex a%,deﬁdunti 12rebus exaciniz b cacillud 12,u¢

oftenfum cft in praccedenti,fir ex mriplo dratib c,igitur? b c,eftod
plum cubib ¢igitur cubusa c & triplumcubib c xgnturi2 rebus,
& cubob ¢, & 100,abiedtoigiturcubo b c cdmunifemel,erit cubus
ab cirduplo cubib ¢,zqualis 12 rebus,& 100,duplu autem cubibe
elt 1, & numerus rerum eft triplum Gdrati b ¢ rertiz partis numert
’ el =T 3 ’ 2 - quaf'
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quadratorum,& ideo inuenta ftimatonea c,abijciemus b’ ¢ tertiz
am partem numeri quadratorum, & relinqueturab, cognita fecuns
dhf’g’lhgt:e’dtregul_a,..u “ o hr Ittty § AR R
7 aa ) : REGVLA | &g

Duc tertiam partem numeri quadratorum,ad cibiim , & dupli-
caillum cubum, & differentiam numero zquarionis ab eo fume,
inde triplica quadratum'tertiae partis numeri quadratorum,& ha-
‘behis res,quac eequantur cubo & 'numero, fi duplum cubi fuit ma-
ius numero xquationis,uel res cum numero, ae&:[q’a‘_'[cs cubo,fi du=
plum cubi minus fitnumero 2quationis, uel res @quales cubo,ubi
differentia numerorum nulla fit,indeinuenta @quatione, minuge
ab ea tertiam partem numeri quadratorum, & refiduum eft rei =fti-
martio. Exemplum. Cubus& ¢ quadrata 2quantur 100,duc2 ad
cubum fit 8, duplicafit 16,abijce éx1o6habebis cubum, @qualem
84 p:1zrebus,funtautem 12 res, eriplum quadrati 2, tertize partis &,
numeri quadratorum,res igitureft/ex capitulo 12.%: vicubica 42 p:
K17 oo piRevicubica 42 mir1700,abhocabijce 2 tertiam partem
9 eritrei 22{timatio queefica, quandoe cubus & 6 quadrata equans
: *tmwﬂ*hﬂcm?:wﬁaﬂ pPiRz1700 PR v:cubic‘_ai 42 MR 1700 m
2.Rurfus,fitcubus & 6 quadrata, 2qualia 25,& abijcio 16 duplii cu
bi tertize partis 6,ex 25, fient 9,& 12 tes , ut prius,2equales cubo, res
igitur ualetre §% pirt,abijce 2 relinquitur @ftimatio quefita,r: 5%
w:$Rufftis, cubus & 6 quadrata @duantur 16,abnce duplum cubi
2, feilicet 16, ex 16 nuihero relinquitur nikil, deindefume triplum
‘quacltaei & eiufilém tereis parels numers quadratorum , &t 12,
numerts rerum, @qualiom cubo, quare quadratum xquarur 12,
jtiﬂéﬁ’t"ﬂ:ﬁfﬂﬂ't ﬁ;'abﬁc'éi _téftia_pi'paﬂ_:lﬂﬁ 6 re]lfnqpit_tifrd altimas
tiojie 12 m:2.Rurfiis,cubus & 6 quadrata 2quentur 7 , fume diffe-
‘rentiariy & 16,dupli cubiz, & é?i’ﬁ;,ﬁ_c quiaduplum cuborum eft
maius fumero 2quitionis,& numerus ferum ef 12,uc prius,habe-
bimus citbum p:9,@qualem 12 rebus , ideo res ualet uel R 52 mx
*abijcez,erit eftimatio cubi & 6 quadratorum r,uel R 5:mi3t &
hoceftinrem: quia3- m:maius eft quim R 3,8 6 quadrara funt
Ho5 it 9261, cubtis uerd eft e 9261 m: 98, liigitur iungantur cus
bus & 6 quadrara,fient7 ad uniguem,utpatet.
. Exhoceft manifeftum, cur capitulum, cubi & numeri @qualium
¢dratis,non demonftratur ex capitulo cubi & quadratorum qua
lium numero.Quemadmodum capitulum cubi & numeri, xquali
‘um_rt'bu's,demo:iﬁramn eft ex capitulo cubi qualis rebus & nu=
mero,Nam cum capitulum hocperueniacali quai_ndcl: ad capi:ulu?
; i 2  cubi




Exemplom.
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cubi et numeri gqualium rebus,melius eft igit ducere capitulii cuibi
& numeri xqualiym quadratis, immediate ad capitult cubi & nue
meri 2qualium rebus,quim ad idem capitulum'medio capitulf cia
bi & quadratorum equalium numero,nam & operatio longior,&
- demontiratio magis confufa euaderet, |
. DEMONSTRATIO, |

Demonftratio alia fimilis noftra generali, capituli fepeimi in
uenta a Ludouico de Ferrarijs. Sit cubusac& 6 quadrata, gratia
&xempli, c d xqualia 100, quia igiturb d, eft 1754 R L

altitudo 6 quadratorum,erith d6, pofita igi= | e
turad quadrate aliquo,ericab quadratum m: 6 quadi. |
6,a cigitur fuperficies 1 Gd quadratis P36, m: ¢.

12 quadraris,& hactftbafis corporis a €,quas :
récorpusacefts ol quadratum p:36 quadras ° Ca.
tism: 12 qd'quadratis, & hoceft zquale 100, .
igiturio,radix 100.2quatur 1 cub,m: 6 pof. ras
«i‘d 1 cu quadrari pi36 quad:;ti;,m:rz‘q’d quas 3
dratis,2ftimatio ioitur vei cﬁ-cognita,quainfc - :
ducta,quiaad po?ta eft1 quadrasum habebirura d,aqua detracia
b d,qua fuit 6 relinquerur ab,quafitares, . |

i Regven' = " : 1

- Regula igitur eft, pone numerum quadratorum, numerum res
um,qua cum R numeri propofiti ®quantur cubo, & inuentam
ftimationgin fe ducio, 1 qua abijce productione numerum quas
dratorum feu rerum, refiduum eft rei zfﬁﬁmﬁnjixm u
& 6 quadrard 2queritur 40, dices igitur,cubus @quatur 6 rebus &
R 40, zftimatio rei, eft ex fuo capitulo,R: v: cubica gz 1o pige 2p iR
vicubicar 1o m:g: 3, hancin fe ducito producetur g vicubica 12 p:
R 80 pime vicubica 12, m:r 50 P:4.abijce 6 numerum rerum , relins
quetur zftimatio quafita,r: v:cubica 12 PR 8o p:revicub.12 mR
8o m:z2.Idem inuenies ex primaregulaoperationis. Probatio eft ut
in exemplo,cubus & quadrata js®2quentr,gftimatio ex his reguls
eft,Rv:cubica 92 pig: § 97 p:ke vicubicast mip 8 9¥m; 1,cubusigi
tur efthic conftans ex feptem partibus, _ 55 -
12miR v: cubica, 4846 %, piRr 23487 833 m:e v:cubica 4846; m:
R234878335 . P vicub.g6o4:L PiB 21197 7 69505 m:
R2096286117 L MRz 20963541862 i
P:RV.: cub. 460412 p: R 209635418 o5 MiRz 2096289117 2 ni

R211977 6950% - P vicub2261 piwe 650634 pise vicub.
2565 MiR 650635 381G T z
AT o ) i




. DEARITHMETICA L1B.'X,
Triaautem quadratafunt ex { eptem partibus hoc modo
9p: Bv: cub.48467,p: B 234878335 previcub: 4846im: R
2348783535 mimewvicub.:s6Lpir: 65063~ TR V:2 56
mR 650635 MR v:cub.2565 prre 650635  mimev:cubs,
256% m:Rz 65063~
Indeiundtis tribus quadratis cum cubo fexpartes, quz funt g2 v:
cubica xquales p:cum m:cadunt & relinquitut :1ad amufsim ags

'grfgammg i
QuvaesT0,

- Columna quadrat2 36 cuibitis alta, lata & profunda cubits uno:
ei pondere eft ¢Gjlis ad amufsim quadrara alia columna,d qua fi des
trahantur fex cubid altitudinis,reliquum erit (olidimi uhdequag
quadratum,pofitaigitur fecund¢ columng laticudine r poletic: cu.
Préquad.xequalia 36,quareres eritm cu.16 prie cu.4 m:2z & hoc eft
latus bafis columng altitudo aiit eft § cubitorum,plus igitalticuda
eft cubitorum s cu. 16 pimz ctr.4 p:4. | ;
Decuboacnumero zqualibus quadtas, ¢ A p xy1
" Redvra
& Oc capitulum perfe patet: ex demonfiratione feptimi ca

c ‘;': pi pituli, regulaeft, duck: cubicam numeri, in numerum
J VA4 B quadratorum,producetur numerus rerum equalium cts
¥ AN & el LT - ' TR ‘ ¥ 5 . \
et b0, & eidem numero , inuentis autem zRimationibus,
duc ® cubicam numeri in ¢, & produdum diuide per quamlibet
@(timationem inuentam,exibit xflimatio quafita utragg, Exems
Plum,1 cubus p: 64, ®quetur18 quadratis,duc:§ in 4 g cubicam
64,fit 72,numerus rerum xqualium cubo p : 64, huius flimatios

B g F

nes funt ex capitulo {uo,8 & ®:24 m:4,cum quibus diuide 16,quad
dratum 4% cubicz 64, exit2, X 96 p:8,&ha '
funtxflimation¢s. ¥
DEMONSTRATIO. e ¢
Et fiuna zftimationum habitaab,uolo habe
rereliquam, facio quadratum ab,quod fit a ¢, & i
detrahoab exnumero Gdratorumi & relindrur _
ad,& ducaturad,inaggregatiexab; & quarea ;1 b
partead, &fuperficiel producte fumartur lasus '
quodin eam potelt, & eiaddaturdimidiuma d, &
& fiat ef,quam dico effe fecundi aftimationem,
fiat quadratum e f & fumatur e g.qu cuefiuns |
Cea,equalis fit aggregatoab &ad. Quiaigitur A $
ef quadratum, xquale eft produéto ex tetragos
maliinfe,8¢dimidio ad infe, & produdto tetras
| Ii 3 . gonalis

.-l,;

¥




& tetragonalis & dimidio ad, dimidium autem ad
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gonalis ina d per 42=2: Elementorum, t:ji't'qu‘llratum ef ,2quale

productoddin aggregatum exab, & dimidia ad,& tetragonali
ex 16*6' Elementorum,ioitur e fmedia interad & aggszegamm ab

: tragonalis
conftituunt e £ex fuppofito,ef igitur media eft proportione inter
ad & agoregatum ab & ef: Rurfus,quod fitexab &adjinab &
efequale eftei quod ficex ef & e g,in aggregatum ab & ef,quiacx
fuppofito ef, & eg, @quantur ab,&a g ab & efmanent idem,
quodautem fitexadinab & ef ex probatis, xquale eft quadraro
efigitur quod firexabin ab & ef,cunrquadraro ¢ f, zquale eftei
quod firexe f&X egin ¢ f & ab,abiecto igitur communi quadrato
¢ ferit quod fig exabin aggregatum a b & ef, zquale producto
ab& c?in'z g,cum eo quod%t ex e finab,detradtoigirur communi
iterum producto,a b in efrelinquerur quadratum ab,xqualepros
ducoexab&efineg quareabmediaintereg & aggregatumab
& ef fueratuero.ut dictum eft, ef media,intera d & aggregatum
ab & ¢f, furte igitur tres quantitates analogz, in duobus ordiuis
bus,quarum primain utrog ordine eadem cft, ab & ef
uidelicer a atum ab & e ficiturper67 | ab . ef
libri j‘huiugs,gfgadad ,ut abad egf.c_higjhfcatg,_ eg - -ad
quareex17°6' Eiemcnmmm,c gadad,utac ad quac Ira um e figis
tur ex 34 11' Elementorum,corpus quodexadinaczqualeelt cor
pori ex e gin quadratum cffedab fuic 2eftimatio rei.igitur corpus
quod exa dina c zquale eft numero zquationis pofito aggregato
ad & ab numero quadratorum, per demonftrationem habitam in

capitulo o&auo, igitur produtum ex e g{ﬁ{n quadratum efeft ==

quale numero aquationis,cum igitur cf¢ e g,ﬁnt_@ﬁhﬂgglﬁﬁma

ro quadratorum,quiaaggregato ab &a d,Xex g ¢ in quadracum

ef fiatnumerus xquationis,erit per S‘Jfﬂiﬁndum,eﬁg il

qlloclzratprobandum, . .' % -';';3 $11 o>
Reacvia

Regula igitur eft, minue primam ;ia.fﬂrhé_ti'onun iAnumero qw

_ dratorum,& refiduum ducin ag{grega’tur’n ex prima x{timatione,

& quarta parte eiufdem refidui, & produdti acciperadicem, cui ads
de dimidium eiufdem refidui,aggregatum eft ftimatio rei quaclis
ta. Exemplum,fit cubus cum 24 2qualis 8 quadratis, & aftimato
cognita 2, abijcio 2 ex 8, numero quadratorum relinquitur 6, ho¢
ducin3X, quod conflat ex 2,prima xf{timatione,& 1 quarta part
6 refidui, fit 21, cuius radici adde dimidium refidui prima acftimati
onis,quodeft 3, fitr 21 pi3,aftimatio quacfita,

b

De
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De cubo,quadratis & pofitionibus zqualibus
numero. - C AP, XVIL

DeMONSTRATIO.

PPN If gratia EXCH!PH cubusa b,& 6: ‘q‘drata’& 20 poﬁdond
. "-{ &qﬂall‘l IQ‘JQ,& addambcada b‘qum it 2’[ﬂﬁapars nu
BSA meri quadratorum, & defcribitur cubus univerfalisa ¢,
252 fecundum quod componitur ex fuis oéto partibus , erit
igitur cubusa b,fd fuperficies cum fua altitudine, & cubus b ¢ 8,
quiab ceft2,&ad corpora,& quadratis a b,equalia,& corporade
12ab feuduodecuplo ab ex{exto capirulo huius libri,quia igitur
cubusab &6 quadrara & 20 pofitiones, wquantur 106, addan-
tur8 pofitiones, qua funtreliquum ad 20 pofitiones,cubo a ¢,qui

iam ®quebatur cubo a b, & 6 quas f '
dratis,& 12 pofitionibus,& cubo b , :
erit cubus a ¢ cum 8 pofitionibus, ae
qualis 108,nam cubus a c excedit tri1
corporada,dejincubo cd,quielt, Cubg. 2 pof
“atquia § pofitionesab deficiunta b,
8 polfitionibus a ¢ cubi maioris,in §

£

bcfeu o&uplobc,quaeftz, adde: |- B - sald
mus igituro&uplum b ¢ utrigg par# 3 6 qudt"* y 8 ¢
ti, & fiet cubus p:8 rebus,gqualis 124 ves 7

notaigitur ex capitulo fuo a c,auferemus b ¢ relinquitura q.Sitrur
fus cubus a b,& 6 quadrata & 12 res, 2equalia 100,igitur addito ¢5=
muni cubo b ¢ eritcubus a'c xqualis 10,8 a c g cubica 108,& ab
2 m:quim a c cognita,fitdenuo cubus & 6 quadraraab &2 pofiti=
.ones gqualia oo, additis igitur 1o pofitionibus reﬁduis,:‘ui coplen
‘dum corporad e, & addito cubo b ¢ fiet cubus ac @qualis 10 pofis
tionibus fuperadditis, & 168,fed 16 pofitiones ab deficiuntaro po
fitionibus acin 10 b c,addemus igiturio b cuerig parti,fiet cubus
acp:20, zqualis 10 pofitionibus p:108,abijce 26 exutrag parte,
relinquetur cubus ac gqualis 10 pofitionibus p:3 8,inuenta a c,mis
nueb ¢ & relinquetur ab neceflario cognita,
ReGgvLa
Regulaigitur communis eft,duc 3™ partem numeri quadratos
rum(quam hocfigno, Tpgd : demonfiramus)ad cubum, addeg
numero,inde duc numerum quadratorttm in fui tertiarm partem, &
producti differéria & numerus rerunt,eft nanders rerum addendari
cubo,ubi produdti fiterit minus niumerd rerum propolitarun uel
addendarum numero,ubi produdtum fueritmaius numero rerum
propofitars,Siigitur differendia cft nulla,produdti & numeri r:? -
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erit cubus equialis numero iam coaceruato,inde fumptaradice cu-
bicanumeri,minue ex ea Tp{d: & refiduum eft rei a(timatio,quod
fi pofitiones & cubus,equentur numero;duces numerum politio-
num inTpgd:& produdtum addes numero iam aggregato,& habe
bis cubum, & res iam inuentas,gquales numero iam aggregato,in=
deab xquatione minue Tpqd:,& refiduum eft mﬂimatio.sm:d fi
productum fueritmaius numero rerum,duc differenti, quae et nu
mi¢rus rerum,in TpGd: & produdtum minue ex numero,quem has
bebas, agoregato, & (i nihil fupere(t, habebis cubum,zqualem re-
bus iam propofitis tantum, quare deducendo ad minorem denos
minationem habebis §d” equale numero, & res erit e quadrara nu
meri reril,a qua minue Tpqd: & refiduum eritzeftimatio rei. Quod
fiin detractione producti ex numero rerumin Tpdd: 4 numero age
gregatc,fupaﬁt,numerus ille cumrebus iam propofitis, @quatur
cubo,indeab =ftimatione minue Tp(d: & reliduum eft 2timatio
quafita.Sed fi productum numeri rerum in Tpgdimaius effet nus
mero iam aggregato, differentia eft numerus,qui cum cubo @quas
turrebus iam propofitis,indehabita xftimatione minue Tpgd : &
refiduum eft xftimatio rei.

Exhocpatet,quod tale capitulum refoluiturin quing capitula.
quae{unthaec in margine pofita, '
& non pofluntrefoluiin plura,in
aliquibus autem fequentium re-
folutio fic in tria poftrema tans
tum,in omnibus autem capitulis
quatuor denominationum,coms
mune eft cum fuerint refolutain capitulum trium uel duarum de
nominationum, ut xftimationi inuent® addatur aut minuatur
Tpgd:ut in hoc capitulo femper minuitur, & commune eft etian
omni capitulo ut rerum numerus & numerus ipfe confticuantur
eodemmodo,uclut hic numerus rerum,eft differentia numeri res
rum affumprarumin capitulo quatuor denominationum, & pros
ductiex numero quadratorumin fui tertiam partem , & numerus
capituliin quod refoluitur, eft differentia produdi ex numero rex
rum faminuentarum,in Tpgd: & aggregati ex cubo Tpd: & nume
0 ®quationis primo.

cubus & res gquales numero.
cubus @qualis numero.
cubus xqualis rebus.

cubus 2Glis rebus & numero
cubus & numerus x(les reb?

QvaeEsTIiO 1,

Exemplum.Eft corpys quadratum undequags,quod cum fuper
ficiebus & lateribus eft 22,dices igitur,cubus & 6 quadrata & 12 res
xquantur 22,cubaigitur 2, tertiam partem numeri quadrarm‘t.l_l‘ﬂﬁt
.. 8,addead 2z fit 3o,dge1indc duc 6 numerum quadraroritin 2 fui pars

v Crar i tem

s
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DE ARIFTEMETICA B, 'X. 75 |
temvtertiamyfic 3 differeniia cuiusa AUfHErs refim eftnithi i,p amres
ceiamfueranti2  habemus igitur1icobum equalen 50,8 res eft

cub.30,abijce 2 Tpijd: it aeflimatiorei ks cubjzo meds 0o o |

rientid autem eft; utiungas 1 cubip:¢ Gd:piiz reb?, & fune. |
22.5ex quadrata 24 pz cub.1944 00, muge cobigrg 2o @
cubus -* 22;miRzcub.194460,p:R cub.§i8ash: -
Duodecimres = =~ |

% “Rcubl5i84omiag b
ﬂggregammzz -3 , Iy 45 &R
L CorQvaEsTio. P |
Exemplum fecundi.Inuenias quittior numerds continué pros
porionaleés, quorum primus fit3 & reliqui trésfinero ,pone 2 1
rem, erittertius + quadrati, & quartus erit - cubijigitur rpofitio :
quadrati,;- cubi equantur 19, ducad integra,habebis cubum & 3
quadrata & gres,gqualia 17 1,nam omnia cﬁ:cmitu;"pcr g,addeigi:
tur cubum tertiz partis numeri quadratorum’ad 171,& eft1,fici7 2,
deindediics numetr quadratorum infui tertiant partem fic 3,hgius
producti8¢o nitmeri rerum, differeritia eft 6 tumerds térum qux
cum cube Zquantusinumero,quia produdtum faic minus, duc igiz
tur 6 numerum rerumin 1 Tpgdificé,addead 72,6t 17 8 igitur cuz
bus &6 res wquantur17 8,& rei@fimatio eftr: v cubica r: 929
P39 p:Bevicubicare 7929 m:§ g,ab hoc minue Tpidiquar eft 1, ha-
bebisfeeundam quantitacem x: v:cul icamRe 7,929 p:8 9 m:Re vi cul
bicas 7929.m: 89 m: yex qiia habebis reliquas: £5912
Exeriplom tertij modi:Cubus &6 quadrata 81 pofito, aquans
tur i@;&ﬂéwﬁﬂqdzquiﬁﬁs l,-*aqed i4,fit22;deinde d:je; s
merum quadratorum in 2 tertianifui parcem; fié 12, differentia ciis
us @ numero rerum eft 1,;numerus rerum zqualium cubo cum nus
- mero,quia numeras produdtus 12 fuitmaior niirerd rerum , duc
igitur 11in 2 tertiam partem nurderi quadratoruin,fic 22, differentia
- cufus & numeri prioris aggregati eltnulla, quare habebimus cus
bum @qualem u rebus,igitur quadratum equatir 1i,res igitur eft
11,3 qua minue 2 rpgd:ficrei axftimatio B 11m:2,fumphifi autem
differentiam in numero & non aggregalti, quia res wquabantur-
cube, &non cubus cum rebus. xquabantur numero,utin prafces

s CECTY

My

dm‘fﬂ“ﬂﬂplm i sdodin.dg o
, | o QUVAESTION AEL 10 08
Exemplum quartimodi.Ex oraculo iubet princeps fieri facram
adem,cuius {pacium fic400 cubitorit, & longitudo latitudine ma=
ior {it 6 cubsitis, latitudo altitudine 3 cubitis maior, quaritur quans
titasPome altitudinem rem, latitudo eric3 p: & lon gitudo gp:due
Kk’ inuicem
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inuicem,habebis 1 cub,p:12 quadratis p:27 pofitionibus, @qualia
4.00,adde q:l_.q.oo,cubumq.‘rpﬁ‘d:qui elt64.fit464,duca2 numes
rum quadratorum in tertiam {ui |
partem,fit48 , cuius differentia a
27 eft2i,numerusrerum,qua -
quantur cubo cum numero,quas -
reduc2r in 4 Tpqd:ht 84, fume ; ;
differentiam 2 464, quz eft 380, B3PS
& eamadde rebus, quia aggregatum numerorum primum, fuit
maius numero producto fecundo,habebis cubum gqualem 21 po
{itionibus p:38 o,res igitur ualet & vicubicam 190p, R 35750,p::
vicub.190 m:Re 35757,ab hac minue 4 TpGd : habebis altitudinem,
quahabita,addendo 3 & 9,habebis laritudinem & longitudinem,
utuides Fs '
altitudo,R: vicub.190p:re 35757 p:R:vicub.190 mig 35757 m: 4
latitudo ,Rv:icub.190piR3§757 PRV U190 miR: 35757 mit
longitudo,R:vicu, 190 piR35757 piRe vicu. 190 m:R235757:p: 5-
Exemplum quintimodi. Cubus & 6 quadrata,&2res, xquan-
tur,adde 8,cubumZpgd: ad 3 fir11,deinde duc 9 in fuam tertiam
partem,fit 12, differentia a 2, numero rerum et 16 numerus rerum,
ducin2 1pqd:fic2o,cuius differentiaab et 9 numerus;qui cum
cubo xquaturi16 rebus,quia productum 2” maius eft numero ag-
gregato,uoco autem productum fécundum , quod fit éx numero
rerum iam inuento,in Tpgd:aftimatio igiturrei quando cubus &
9 gqualia funt 1o rebus eft 1,uel g 97 m: £, abijeeigitur 2 TpGd: fient
dug xftimationes quaefita,alterar: 93 m:2L-aliam: 1, -

altitudo 1 poft
latitado 1 pofipiy
longitudo 1 pofip:9
f)}odﬁ&um 1 cub.E;Iz_qd:

De'cubo,& rebus zqualibus qm'dra.ﬁﬂ & ny-
mero, C AP XyIIL

DEMONSTRATIO,

ovgy Itineadem figura, cubusa ccumgja¢, aqualis 6 quas
8?4 dratisacp:100, (gratia exempli ) dividatur cubus a6
%3 pofitab crpGd:feilicet 2,in fuas partes, erit cubus a c, 2
qualis cubo ab,cubo b ¢ fex quadratis ab,8¢ 12 pofitio=

nibusab,arjza cfunt3zab,833b c,quefunt66, quiab ceft 2,igic
tur cubus a ¢, & 33 ac,@quaritur cubo ab cubo b ¢, fex quadratis
ab,&45 ab pofitionibus, & 64, hae eadem igirur sequalia funt ¢
- quadratis a ¢,&100,3t § quadraraa c,diuifaacinb,per 4.2 Elemen
torum,aequalia funt ¢ quadratisab,& 6 quadratis b ¢, & 12 fuperfs

w2
ciebus
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ciebusad.fed adeft2 pofitiones,quiab d eft2,igitur12ad func -4
pofitiones ab,quare 6 quadrataab,& 6 quadrata b ¢, & 24 pofitio
nesab,; 8100, zquantur cuboab,cubob ¢,6 quadratisab,& 45
a b & 66 numero,cubusautemb c et § ,& 6 quadratab.efunt 24,
igitur 6 quadrataab,& 24 pofitionesab, & 124 @quantur cubo
ab,;& 6 quadrat.a b,& 45 pofitionibusa b, &7 4, factaigitur des
tractione f{imilitx © 6qd-ab 24 pof“ab 124
ex utraque pars |cub’abé@dracab - 45pof=ab - 74
te, {cilicer 6 quad  |cub’ab p: 21 pof*abzquales 5o
24 pofitionibus& 277 04 _ o
7 4. relinquetur cubusa bp:21 pofitionibusab, &qualis §o ,mas
nifeftum eftigitur quodinuentaab,ex capitulofuo,& additab c ei
qua eft 2, conflaturac. Manifeftum eltautem, quod ubi pofitiz
ones,qua cum cubo erant, eflent 2quales productis, haberemus
cubum arqualem numero tantum, & ubi pofitiones qua cum
cubo erant, eflent pauciores, haberemus res exuna parte, & cus
bum ex alia,& tunc fi numerus qui eft cum cubo,foret xqualis al=
teri,effent pofitiones 2quales cubo ; & fi efferminor, haberemus
res & numerum 2quales cubo:& fimaior, haberemusres @quas
les cubo & numero,exeadem demoriftratione,uelutin pracedens
.l sointlon Sovautteat: ooy JB OVl 2 oy : i
_ Regulaigitur eft,ut primd fatuas numerum rerum {emper,ut in

; lo,& eftut ducas numerum quadratorum in ters
tiam {ui parcem, & differ tia huius produdti, a numero rerum, eft
‘Rumerus ¥¢rum, qua inulla (it habebimus cubum aequalem nus
 mero,fiautem productum fitminus numero rerum, differentia erit
numerus rerum,qug cum cubo gquantur numero, & fi produdtum
fuericmaius,habebimus res 2quales cubo:& runc fi numeri erunt
wquales,erit cubus equalis rebus, & fi, qui producirur ex numero
rerum,in, Tpijd:fuerit minor numero xquationis cum additione,

« L

T ERLIYE
!

exreri numero in Tpd:fueric maior nuniero a2quationis cum fua
additione,habebimus res xquales cubo& numero.Numerus au-
tém axquationis fichabetur, duc priorend numerum rerum, in. feys
tiam partem numeri {dratori, & produdti accipe differentiam,ab
aggregato numeri xquationis, & dupli cubiTpgd: differentia,
erit numerus addendus cu.fi primu productum fueric maius agore
gato: uelrebus fi fueric minus, uel numerus xglis cubo,ubi nullx

neres,inde habita =(timatione, eam adde uel minus Tpgd:proue
in exenplis doceberis,& habebis qt;??ﬁﬂﬂl‘{mﬁim atioflem. ;.

it cubus 2qualis rebus & numero ; quod fi productis numerus
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Exemplum primum. Cubus &12res, @quantur § quadratis &
25, duc 6in2fui tertiam partem,fit 12, differentia cuius & numero
rerumnulla eft, igitur cubus wquabitur numero, ducergo 12 nu-
merum rerumi;inz Tpd:fic 24,abijce ex 41,aggregaro 16 dupli cus
bi 2,& 2§ numero 2quadonis, relinquitur 17 , qui @quatur cubo,
resigitur eft i cubica17,adde ei2 Tpd: fis rei zftimatio R cubica
17 pi2. -

4 Exemplum fecundam.Mercator fugiens,pacifcitur reddisurum
+debiti proportionaliterin tribusannis,itaquod fi padtus fuillec
redditurum 32 primo anno reddidiffet 2. fecundo <, tertio <, us re
fidua fintin eadem proportione, cumrefiduo capitali , quaritar
portiocuiufgs anni,reddendo foluns 2,8¢ ponamus, quod capitale
fit4,ad uitidum fractiones,uultigitur reddere 3,poneigitur quod
reftituar primo anno rem , fgitur gcundo anno reftisuet rem m:;-
quadrati,& tertio anrio,rem m: - quadrati p:% cubi,igiturin tribus
bus annis reftituet res p: cubi m: qisadrati, & hociam fuponis
tur3.quarcreducite adintt‘grum,cuisum ducende per16, habebis
¥ cubum p4.8 rebus,xqualem 12 quadratis p: 48,duc12 in 4 tertis
am fui partem,fit2 8 igirur differentia rerumnulla eft,& cubus ==
quabitur numero,dac igit4 8 , rumerum rerum, ing tpqd:fic 192,
aquo detrahe17 6,aggrc§m;m ex dulpo cubi 4, &4.8 numero a=
quationis,relinquirur1,& hicaequatur cubo, igiturrei ftimatio
eltr: cubica 16, quam mifue ex 4, Tpijd:fet eftin o quxfita 4
m:R cubica 16, reddetigituranno primo 4 m:R¢ cubica 16,& fecun
do gz cubicam 16 m:re cubica 4,& tertio,, ® cubicam 4 m:r, & ho=
rum refidua, funt proportionalia, cum 4, & iunéta faciumt 3, &Xelt
conuerfum primi exempli, & refiduaipfa funtg: cubica 16, g: cus
bicag, &1, ’ L
" Exemplum tertiunt, Cubus& 1§ fes,equantur 6 quadratis &
24,/ duc 6 in fui tertiam partem; fit 12, cuius differentia & 1§ numero
rerirm, eft 3, & quia productam fuit minus, erit cubus & 3res,gquaz
lia mamero,dacigitur 1§ numerum rerany, i 2 1p&jd:fit 30, minu¢
€x36, dgoregaro24 & duplo cubirpGd: relinquitur 10,igitur 19
equatut cubo p:3 rebus, & rei 2ftimatio e} % v: cubicar: 26 Py
m:RAV:cubica 26 mig, ¢ui adde 2 1pjd, habebis quafitam &ftimas
tionen. ' . Kok §
~ Exemplum quarrund. Cubus & 15 tes,xquaritur 6 quadrats p:
10icerim habebo ¢ubtim & 3 tés, @qualesnimero , & numerus
productus eritjo, ur prius, terum aggregatum ex duplo cubiz,
TPGHi& 10 numérd aquationis;eft :G,digrentiai itur eft 4,cum
l;gl'!:pfl Cllbl.}i &3 res @quentur 4,rei xftimatio oft 1,%( quia produ=
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Ctus numerus eltmaior aggregato,id eft 30,maior eft 26, minues
mus 1 xftimationem aquationis inuenta ex2, Tpgdi& relinque:
tur r 2ftimatio quafita cubi & 1§ rerum, 2qualium § quadratis
& 10,

Ideo patet quiod in hoc cafu,ubi cubus & res,¢quantuf fimero;
fi differentia numerorumnulla foret, uelucfiloco 10,pofuiflfemus
14, @{timatio rei effec ipGd:fcilicet 2,quia in @quatione inuenta,ni:
hilhaberemus addendum uel minuendum,quia cubus & 3res, 25 .
quarentur nihil. b ' . |

Exemplum quintum.Cubus & 1ores, dquatur 6 quadratis p:4,
ducigitur hunierum quadratorumin tertiamfui partem,ut prius,
fie 12,differentia cuius a numero rerum, eft 2, & quia productum eft
maius numerd rerum, ideo 2 rés aquabuntur cubo,pro numero
itag duc 1o numeruni rertm primum,in 2 Tpgd:fit 20, differentia
cufus i:o,aggreg‘atd dupli cubi Tpifl:&q»,; eftnihil,igitur non ha-
bebimus numérum, fed cubiis aquabitur,ut dictum eft,2 rebus, ioi
tur deprimendo,quadratiim zquabitur 2,ergo rei z{timatio, eft g2
2,quam adde uel minue Tpgd: habebis ueram aftimationum quar=
fitam,2 piRi 2 iiel 2 miRz 2, & potelt etiam effe 2,8¢ fic habet tres wftis
mationcshiccafus, | :

Exemplum fextuni. Sitcubus & 211e8,2qualiag quadratis p:5;
tuncut prius,ducam 9,;n5terdam {ui partem,fit27 , huiusdifferen=
tiaa 21,¢ft ¢ numerus rerum,cubo @quandarum, quia produétum
27 eftmaius 21 ﬁﬁﬁfféﬁim,addo igitur 54, duplum cubi Tpgd:
ad § numerum 'gqﬂaﬁbﬁis fit 59;cuius differentia, a¢z, produéto nu
mieri révunt prioris,in Tpgd:elt 4, igitur quia produuni eft maius °
aggregato,dddenius numerum cubo,& fiet 1, cubus p:4,xqualis §
rebus,iam inuentis;huius igitur axftimationis funt tres,primacft 2,
-ﬁmnﬁawfmn;terﬁai fitamirpti, quas [Prima j§
adde ad3 Tpdd:habebisueras x{timationes {Secundaz2p:r:3
illasquas dlatercuides, . ertia 2 miR:3
- Exemplum feptimum. Cubus & 26 res,xquantur 12 quadratis -
pi12,duciz numerum quadratorum, in fui tertiam partem,quze eft
4.fit 48, cuius differentiad 26, numero rerum,eft 22,& quia produs |
tum eft maitis numero rerum,res zequiabunt cubo,deinde duc 26
‘NUMertim rerum, in 4 tertidm partem numeri quadratorum, fit1og,
‘abijceex 146 duplo cubi Tpgd: & 12 mimerd imul iunétis, fit 36, hux
nierus addendus rebus,quia aggregatum ¢ft maius pducto,econ=
trario, exemplo precedenti,eubus igitiir @quabitur 22 rebus,p : 36,
‘quare eitis’erunt tres ¢ftimationes,prima re 19 p:1,& eft uera,fecuns
‘dafitamire 19 mi1 tertid etiam ficta, qua et m, 2h Ia{skadde fingtts
e ! 3 las,
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las,rpGd:habebis ueras tres xftimationes,
quarum experientiam a latere in margine
pofui. _

Exhocpatet, quéd numerus quadratorum,in his tribus exems
plis,in quibus x(timatio rei triplicatur, femper componitur ex triz

bus xftimationibusiundtis fiz
mul, uelutin quinto exemplo,
2pire2,&2, & 2miRe2,compos
nunt &, numerum quadrato-
rum, & in fexto exémplo,§,& 2
piRe ;,8,:: 2 niRz3,componunt 9,
numerum quadratorum, &in
{eptimo exemplo,§ p:Rz19,& §
m:re 19 & 2,componunt i2,nuz
merum quadratorum,ideo du
abus cognitis , tertia femper
tmergit.,i caufa eft cognita in
initio huiuslibri. Etmanifes
{tum eft, quod cum perueniz
mus ad res, quar a cubo fepa-

rantur,{feu numerusrebus, feu

cubo ifungatur, femper emer=
unttres &{timationes,& cau=

a dicta eft fuperius ibidem,
ubi deuera & fidta aftinmatios

Prima § pir19.
Secunda § mir19
Tertia 2 :

|cubus primz 410 pR2 167 884

26 res 130 piR2 12844

aggregatum §4.0 piRz 273600
12 quadrata. §28 piRe273600

it numerus 12z

aggregatum §4.0 piR: 273600

cub?{ecund® 410 m:r: 167884
i6res 1jomEiR12844

aggregatum §4.0 miRz 273600
12 quadra, §28 miR:273600
numerus 12

aggregarum 54° mmzy 3900
cubustertiz 8
26 res 52

dggregatum 6q ..
izquadra. 48
_numerus 12

agggregatum 60

- nelocutifumus. Etpatetetiam, quod omnes modihi, ad addic
tionem femper poflunt referri, quamuis minus cum addjrur,uiz
cem gerat,plus cum decrahitur, oftenfum eft enim quod tantum
elt minuere 4 ex12, quantum addere 4 m:ad [2,utrogue enim mo#
do fiet 8. nonsini% seot b Bt s it

Exhocpatet quod numerus quadratorum,, dividitur trifariany
& una xf{timatione habita aggregatum reliquammto_gi_n'mm res
linquetur, i) aF mivrecess v HATY
s Avia DEMORSTRATION -

Sitigitur cubus & 106 res xqualia 6 quadratis p: 10 numero.
Etponaturab rei zftimatio,b.c TpGd: a g autem xqualis,b ¢, qua
regb eftdifferentiaab &b ¢,cubus autem gb,clt differentia cubi
ab cum triplo ab.in quadratum b ¢,a cubo b ccirtriplo b cin qu¥
dratum a b,exfexto capitulo, citbus uerd ab cum 100 rebus,2qua
tur 6 quadratis p:10,ex{uppofito,6 quadrataautem ab,funt eriplua
b cin quadracum ab,triplum igiturb cin quadracum ab,& f“z“s
% . . &

'y
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b ¢,quieft 8funt 2 m:quamcubusa b cumiss rebus,dica dutem 2
m:quia cubus b ¢, quiiungit 6 quadratis,debuicefle 10,8 eft tan?
tm §,ac cubus ab cum 100 rebus, fuperat cubum a b, & eriplira b
in quadratumb cquod eft12res,in 88 rebus,differentia igit cubi
b ¢ & eriplib cin quadratum ab, a cubo ab,cum wiplo abin quas
dratcum b ceft 88 a b,m:2 huic AT SR
igitur differentig, equalis eft cu’ ar-res— ' E iy
bus g b, ut diximus,ponat igi= 15
turb o res erit igitu.r C fﬂl_ ab,2m:recuius quantitas f'um]?'!‘J1 gg
uicibus,ut dictum cifarqugmr cubob g p:2,igitur cubu_s bg,pi2
p:28 fuis rebus,zequalis eft 17 6,quare cubus b g cum 88 fuis rebus
aquatur ;',‘;'4;quare i'f__ea:_n 2ftimationem b g detraxeris exb c,qua
eltrpgd:(cilicet 2,habebis quantitatem a b,quxfitam, Ethzcdes
monftratio fuitinuenta a Ludouico Ferrrario,etoftendit clarius ra
tionem fupradi®tarum operationum. '
At CRars DEMONSTRATION. ..o, At
Ponatur rurfus, cubus cum § rebus, 2qualis 6 quadratisa ¢ 10,

'

& ponature fres,d e rpid:differentiade & efie l;,m'u’;_ ex demons

.....

firatione confimili premiffeuc .
cubus eli, xquetur 7 reb? p:16 4 ¢ _
inde gl Rl e O
addatur h frpid:qua eft 2, habebitur e fres quefita, necin hoc ac_lin!
dam uerba,quia demonfiratio eft fimilis pramiflz,& operatio cis
usinlia'gi;iarfg',éﬁc@ﬁ’g{@ﬁolﬁ?d@éhﬂmdonn‘ g
el aE s s W EGY LA, 14 :

~ Regula Iéit't'lr fumg J.t_"ﬁhac'dﬁnd_nﬂnﬁone eft,(i numerus res
rum aqualis. e&,ptoc}&:dﬁf exnumero quadrarorum in fuam terti=
am partem, duc TpGd:ad cubum, i cubicam differentize huius, &
numeri quationis,adde 1pdd:ubi cubus fit minor numero, aug
mifue,ubi fit maior, ¥ totum eft =ftimatio rei, manifeftum eft au=
tem,quod ubi cubus rpgd: & numerus, fint gquales,non addemus
‘necminuemus.fed TpGd:eritipfarei 2ftimartio. ‘

- Exemplum.Cubus & 12 res,¢quantiurf § quadratis p:8,tunc quia
dudto 6,numero quadfat'erum,in 2 fuitérriam partem,fit 12,numes
rus rerum,ad unguem,ideo ducz Tpgdiad cubum; fv 8, cuius éi&
ferentiaa mumero ¢quationis hulla eftjideo gltimatiorei eft 2 Tpgd:
Et fi cubus & 12ves, a'quantur 6 quadratis pis, tunc quia cubus
@quaturnumero,abfjciemus §,cubum Tpgd:ex 9, relinquitur cu=
ius ® cubicam que efts,addo rp@d : quiia cubus Tp{d. eft minor
aquationenumeri, At rei 2ftimario 3.~ Eteadem ratione, (i ch'us
pi12vebus,equetur 6 quadratis p:7,detracto 7 ab 8,cubo ";]?qdii:f

' e g 08

;]?Es‘ I *-:f ‘..

o
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. linquitur,1j¢uius B2 cubicam queeeft’r,detraheex 2,rpdd. relinqui-
turiiel @timdtion; 4 h s sthgup B honey '
* Quiod firiuhierus pofiHGHitnm, maior it producto ex umero
qubdritortn in fui partem terdam, différéntia erit numerus rerum
it prima demonftratione, & fitis regulis Hunc dicin Tpgd.& e
adde cubum Tp d. & huius aggregati, numeri xquationis diffes
reritia,eft numerus aquationis cubi, & tafittit terum differentia,
gullafit,aftimatio reieltrpgd. Et ﬁnu’rﬂérns aquationis eft mis
norageregato) 2ftimatiorem inuencaih minue, & fimaior, adde
§d-quod fiet, critrej xftimatio. Exeifiplun , cibus & 10 res, s
Bl G04E e B, B0 n D b T
ciiivls differentia 4 2o, numero rerum , et §, Mumerdserum, que
cum cube @quantur numero, duc igfef Aumerum térum, in 2
rf,:j- Bt16addc i 8, cubum ':;p'q'd. fit'24", differentia’ cuius nulla
eltaz4 numero aquationis ;‘igitir 2fRintdtio rei eft Tpgd. {cilis
cet2,fitrurfus cubus cum 20 rebus, quales § quadratis & 15, ha-
bebimusigitur; ur prius,aibim & § res, pro numero,duc ut prie
15,8 numeriifh rerum polteriorem in 2 Tpgd.fie 16, adde cubum
Tpid.fit24.,abijce 15, relinquirur 9,l-gl'lﬁfl: cu(gys 8{'81\65; Zquatur
9,8 rei wftimatio eft 1, quod minue exz, Tpgd .’ relinquitur uera
gftimatiorei 1, minuifti autem ,?hmp‘, is' numerus @quationis, eft
minor aggeegats cibi &bl OH quod et 4, & fiesté animad.
uértis, codem modo fit in'prima parte regula, quando numerus
rerum zqualis éft produdto’ex numero ratorum in fui pars
temtertiam. . Rurfus,cubus cum 26 ¥ebus,, zqualis fit 6 quadra-
tis p:335,habebis itaque cubtim, ut prius, & 8 res,zquales differens
tix 24 aggregati, & 33 numeéri xquatiohis , quare cubus & § res,
ﬁrguiﬁuntur 9,& a:ﬁihia_{:i?'fci erit I,fad(aen fu’n-‘rp‘q"d. quia mumes
Tus equationis .;3,eﬂ'mafbfﬁgmerd_'.'afggi"ééito‘zq.‘qua'_reru' wftiz
matio erit3. oy PG 0

Qudd i numerus poficonunm, minpr-ﬁf.produ&o ex numero
quadratorum infui tertiam partem,differentia nithilominus erit nu
merus rerum utprius,fed h non copulabuntur cubo,imd erunt el
g¢quales,deind educipfumnumerum rerum pofteriorum,in Tpdd,
& productiiunge numero 2qtionis;huius aggregati & cu. Tpqd.
difterentia et numerus gquationis fecundg, i igitur differentianul
laeft;cubus eequabiturtebus, & » quadratanumerirerum addica
Tpgd.elt ¢ftimario rei,quod fi aggregatum fitmaius cubo,erit diffe
rentia,numerus qui cir rebus gquat cubo,inde habita xftimatione,
adde ei TpGd & fiet uerazftimatio.Qudd fi cubus fuerit maior ag#
ol . - : gregas
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gregato differentia eritnumerus,qui cum cubo axquatur rebus;inz
de habita xftimatione, addeei Tpgd. quod conflatur,eftrei uera
weftimatio, & cam multiplex habéda,utin noftraregula docuimus,
quanquam quodad regulam pertinet,& hacc noftra fit, Exemplum
igitur,Cubus & 9 res,zequales fint 6 quadratis p : 2, tunc umerus
rerum fecundus erit3,ducinz, rpqd.fit6; addead 2 numeriim @<
quationis, fit 8,cubus autem Tpgjd.eft 8,differentia nullaigitur cus
bus @quaturj rebus,res igitur eg R 3,& rei ftimatio 2 p:r:3. | Rur=
fus, cubusp: 9 rebus,equalis it 6 quadratis p:4, habebimus u¢
prius, cubum zqualem 3 rebus, pro numero duc 3 numerum res
rum pofteriorem in 2 Tpgd.fit 6, adde 4 numerum axquationis, fit
10,abfjce8,cubum Tpgd.fc2,addendus rebus, quia aggregatum
cftmaius cubo TpGd.igitur cubus wquatur; rebus, p:2, X res erit
2,addito 2 tpqd.fit4,uera wltimatio.lterum, fis cubus p : 21 rebus,
xqualis 9 quadratis p:5,eruntigitur 6 res in pofteriore equatione,
quia 9 humerus quadratorum, ductus in 3, tertiam {ui partem,
producic 27, duc igitur 6 numerum pofteriorem rerum,in 3,
Tpqd. fit18,addeeis,fit23, differentia cuius & numero producto
excubo c'i'p‘cid-el'h}, &quia aggregatum eft minus cubo, ideo cu=
“bus &4§#qui5ﬁnﬁ1r,6febus, 2ftimatio igitur eft2, uel g 3 m:
1, & fitare 3pi1, quae elt m:h igitut his addas 4 TpGd. habe-
bis xRtimationes quzfitas 5,& 4 piRe3, &2 prre3in harum qualiz
betuerum eft, quod cubus & 21 res, 2 quales funt 9 quadratis &§
1 e i g e -

g 0 Y )

| Decubo & quadratis xqualibus tebus & numero,
FHA Y HIGD 3001 € A R X1 X 34

DEMONSTRATIO,

TRETEy It etiam cub. ab,& 6 quadrata, wqualia 16 rebus pios,
AN kg gratia exempli,& poriemus b ¢2,Tpgd. eritigiturac res

N2 pi2,& eius cubus,erit cubus & 6 quadrata, & 12 res, & §

: = iam autem {uppofitit eft, quod cubus ab & 6 quadrata,
fint 2qualia 20 rebus pizoo.lgitur ponantur,20 res & 260loco cu=
bi,& 6 quadratorum,& fiet cubus ac, zqualis 32 rebiis p208 , at
quia3zresab,deficiunta 32 rebus a ¢,in3s b ¢,addantur utrigp pars
132 b ¢.eruntigitur 32 res p:208,@quiales cubo p:64,tantum enim
funtz2 b cabfjce 64 ab utrag parte,erit cubus 2qualis 32rebus p;
144 indeinuenta 2(timatione abijceb ¢, Tpgd.relinqueturab:
Recvuia A1

Ri‘gula igitur eﬂ:,duc’ numerum guadratorum;in tertiam fui par
: L1 tem
.
L 1
L.-. ‘ | I'I -l 3 .l -"
%
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tem,productum adde numero rerum, & aggregatum etit numerus
rerum;indeduc hunc numertm in TpGd. & produdtifume difieren
tiam, ab aggregato.ex numero @quations, & cubo Tp{diquafi
nulla-eft, Ezgg:b:s cubum wqualem rebus , fi uero fit produdium
minus aggﬁ:g'a-'to,diﬁl-rm tia elt numerus,qui cumrebus,2quarur
cuboquod {i productum fuerit maius aggregato, differentia eft
numerus qui cum cubo @quaturrcbu s,inde:habita ®flimatione,

Tpd.refiduum eft 2(timario uera,quefira, - :

 EXemplum, Cubus & 6 quadrata, 2qualia funt 20 rebus & 56,

duc 4in 2 terdiam fui partem, fic12 , addead 20fit32, ducs>in :

Tpgd. fir 64,addead §6 numerum a*quationis § cubum 1pqd. fit

¢4, differentia productiab aggregato nulla eft,rés igitur 2equabun

tur cubo,quare deprimendo quadratum @quatur 32,& res eftr: 12,

_&-_uggg'ae&imatio Re32m:2. Rurfus,cubus & ¢ quadrara, xqualia

fint 2o rébus p:1ra, ducginz, ut prius,firiz,addead 2o, fir32, nu-
merus rerum,ducinz Tpdd, fic 64,abijceex 120 aggregato cubi
Tpd.& numeri xquationis, relinquitur §6,numerus qui cum 32
rebus equatur cubo,res igitur eft R229 pi,minue Tpgd. relinqui-
tur x(timatioreirz :9m:i.  Rurfus,cubus &6 quadrata,zqualiz
fint 20'rebus p:41,habebis igitur ut prius,in fecunda @quationc,
32 res, & 15 numerum,nam detracto 49 aggregato aumeri xquat,
onis & 8 cubi Tptd. ex 64, producto 321in Tpﬁd + relinquitur 15,
quiauerd productini eft maius aggfegatb;gﬁi’ 15 cum fﬁﬁlb'gquzs

lis3. rebus,&res erit§,uel R 13- m:25, uelfictar 137 p:2+, abijce
2 Tp{d . habebis xftimationem ueram3, & duas hcﬁ:as per m:

fcilicer 4 o:R2 134 , & 4 5 m: R 137 ficut diximus in capitulo

primo | .

De cubo @quali quadratis rebus &numero, - . .
Fooa bR A S S

FODEMONSTRATION

RSO It iterum cubus a ¢, zqualis 6 quadratis,5 rebus; & 83
PR o (gratiaexempli ) 8ponaturb ¢ Tp'qd.fdlicet z‘manifﬁ
AeAky (tum eftigitur,quod cubus a ¢, equatur ¢ quadratis 2b
rmie s & ab,& cubis ab, &b ¢, hac eadem igitur aqualia
funté quadratis a ¢,y rebusac,& 8 8,abijciaturiam cubus b ¢ co?
munisfcilicee§ relinquentur,cubus ab& ¢ quadrataab,& 13 ab,
@qualia 6 quadratis ac,5 rebusa ¢,p:806,at § quadrataac, fuperant
é:quadi'afa abin € gnomonibus ab quadtati, & erunt 4 res e,

! minus.
:.'. I
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