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Ioannis Keppleri 

H A R M O N I C E S 

Primus GEOMETRicvs,DeFigurarumRegularium> qua: Proportiö-
nes Harmónicas conftituunt* ortu & demonftrationibus. 

SecundusAKCHiTECTONicvs,íeuexGEOMETRiA F I G V R A T A . D C F i -

gurarum Rcgularium Congruência in piano vel folido: 
Ter tius propriè HARMONICVS, D e Proportionum Harmonicarum or-

tu ex Figuris; deque Naturâ & Differentiis rerum adcantum per-
tinentium, contra Veteres : 

Quartus METAPHYSICVS* PSYCHOLOGICVS & ASTRO LOGICVS, D e Har-
moiiiarummentaliEííentiáearumquegeneribus in Mundo;prafer-
tim de Harmonia radiorum, excorporibuscodeftibusin Teriamde-
Icendentibus, eiuiquc efFe&u in Natura íèu Anima fublunar. Sc 
Humana : 

Quintus ASTRONOMICVS & M E T A P H Y S I C V S , DeHarmoniis abfolutiifi-
mis motuum coeleftium,ortuqueEccentricitatum ex proportioni-
busHarmonicis. 

Appendix habet comparationem huius Operis cum Harmonices Cl. 
Ptolemxi libroIII.cumque Roberti de Fluä;ibus,didiFlud.Medici 
Oxonieníís fpeculatiooibus Harmonicis, operi de Macrocoimo & 
Microcofmo infertis. 

Lincii Auftrix, 
Sumpt ibusGODOFREDI T A M P A C H I I B i b l . F r a n c o p 

Excudebat Io A N N E S P L A N C V S . 

L I B R I V . Q ^ V O R Y M 

Cum S.C.W. Prtmlegio adannos XK 

9/iwNQ m dc. x i x . 
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Serenifsimum&Potentifsimum > 
Principem & Dominum 

D . I A C O B V M , 
MagneBritanni^Francia^Hiber-

nix Regem, F ide iDefenfo 
rem,&c. 

Dominum meum Clementißimum* 

V R hos ego libros Harmonices IN* 
ter homines vulgandos, ex Impera-
toris Auguftiííimi, Domini mei 
aula, ex eius Regnis & Prouinciiá 
haereditariis Auftriacis, ex ipía deni«. 
que Germania, trans mare ablega-
rem,tuoqj> Rex Inclyte, confpeétui 

íèreniííimo íifterem: cauíashabui partim praeíèntes, 
partim antiquas. 

Primumenimhocnonalienum àmeo munere pu-
tauijvt quiaCaeíaris inreMathematicâ ílipendia mc-
reo, demonftrarem igitur etiam exteris, quantam gere-
rct prouidentiam, PrincepsReip.Chriftianse,diuiniííi-
morum ftudiorum: vtintelligeretur ex curfu non in-
terturbato Pacis ornamentorum per lias proüincias, 
famam inteftini bellifiniftram,cumipfa re proculdu-
biobreuiextinótumiri: DiíTonantiamque hanc paulò 
dunorem,vt in Patheticâ Melodia, iam iamquein fua-

* a Uen* 
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uemClauíuirirn deíituram. Quem veròBonitatis Ini-
peratoriçdigniorem £eftimatorem,Rege magno? quem 
operis de Cadorum Harmonia, Pvthagoram redolen-
t is& Platonem, conuenientioremPatronum,Regeillo 
legiíTem, qui Platónicas íâpientise ftudium doiiieíticis 
monumentis,quç íu bditorli m venerâtione etiam pub-
lica habemus,eft teftatus? qui Aftronomiam Tychónis 
Brahei, cui opushocinnititur, pUeradhuc,ornamen-
tisingehii fui dignam cenfuit ? qui denique vir faófcus, 
& regni giibernacula tràdrans, Aftrologicam vânitatem 
publica ceníurâ notiuio? quae íàne, libro huiüs operis 
IV. deteótis veris fundamentis effèctuum íideralium, 
clariííimepateícit: Vt nulli dubium eííèpoílit, quinto-
tius huius Operis,omniumqueeiuspartiumíis futurus 
intelligentiflimus. 
iMaiorveròmihi caufà dedicationis ex antiquoeftiíla. 
C u m primum ante aiinos paulo minus viginti mate-
riam operis animo coricepiífèm, titülumqs nuncupafc 
íèm, nondum cognitisPlanetarum motibus propriis* 
in quibus tamen ineíTe Harmonias inftinétus Naturas 
diábabat: Iam tunc ego patrocinium operis, íi quando 
idíiiccederet, abíòlutumqüe eíTet, Maieftati tuç defti-
naui 5 hocq? veltiti votum meum Legátis ruis ad aülam 
Impcratonãm íèmelatque iteram teílatum feci. Cau-
íàs de hoc Harmonicorum meorum patrocinio cogi-
tandijíuppeditabatmihi DiíTonantia íllamultiplex in 
rebus humanis, manifeftaquidem, v tnon poflit non 
ofíènderes exconcinnis tamen &articulatis interuallis 
conflata,qüorum hxc eft natura, vt auditum in media 
diícordantiâ, promiííione íucceíTurseíiiauis concórdia 
demulceat,eiuídemq3 expeârationefufteritet. Enimue-
ro digna erathomineChriftianoperíuaíio,Deum eílè, 
qui omnem Melodiam vitae humanaemoderantur, di-
gna magnitudineDei patientia, non ofíèndi prolixitate 
3iífonantiarum,nec ípes abiicerej reputantem^non Dei 

proui-
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prouidentiam lentè agere,íèd noftrum ííngulorum aeul 
ípacium velociter auolare. Docebar equidem íàcris o-
raculis, o m n i a a D e ó ccrtis & fàlutaribus víibus eífè 
deftinata : etiamdiííona iftà,ad elucidandam & com-
mendândam Coníonantiae fuauitatem. Cur autemà 
tua potiílímum Harpe Dauidicâ, Rex inclyte, princi* 
pium aliquod expèétare coníonantiae reftaurandae, de-
ííderia mea me iuberent: etíí non eft huiusloci fuíius 
explicate, neprudentum monita contemnere videar: 
hanc tamen, to to düdum ab orbe confeíTam partem 
gloria, rerum abs Te geftarum, attingere nemoprohi-
beat: quod Angliaß regnum,hereditate&coníèníii po-
puliadcptus,breui illi commune cum Regno Scotiaè, 
Magnat Bntanniae nomen dedifti? ex vtraq? prouinciâ 
Regnum&Harmoniam vnam (nam quid aliud eil re-

nüm, quam Harmonia) contemperafti^diícordiam 
ertditariam Nätionum infenfiifimarum fœliciiïïmè 

fuftuliílij memoriam crebrárum öc cruentiííimarum 
cladiüm,qUibus ceunotis quibuídam,feries fçculorum 
erat interftinólà, penitus extinxiíli. Hoc doiriefticum 
tuumopus ,omen (intercçtera ponderoíiora) non in-
fídttm mihi continere videbatur, fore vt etiam foris, 
Rex inter Reges, Fidei Defenfor inter Chriíli fideles, ma-
ius âliqUod & prçílantius, etiamque durabilius opus 
perficeïes: quod quidem & votis meis tacitis3& omina-
none publica, libro de fteliâ nouâ, quse veluti Carbun^ 
cuius arderet (notus Scotiç veríiculus) f u m proíècutus. 
Itaque veîut.iam confe&o quod optabam & augura--
bar, Harmoftç tam laudabili, meas aliquando Mun^ 
danas Harmonias accinere tanto íirmius mihi propo-
nebam. 

Vellern hic, DiíTonantiam publicam, Vocümtrifa-
riam obftrepentiUm,paulò mihi mitioremcífè,vt audi-
ri publice ex aními mei íèntentiâpoííèm : qua in re viíiis 
fueritadípirare votis euentus? quç vulnera capitis * qui-

DUS 
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busHarmoniistentata,àquoA4edico:&:vtetj?.rnÍiunC 
ego in librodeftelía noua, longeantea viuis colonbus 
depinxerim ? At quodnam ent opera; precium,íi Har-
m o n i a m aflfeárans pnuato ftrepitu,nec vincam fremi-
tus públicos, imbecillitatelaterum,&moleftiasabfur-
di concentus in meis auribus iníüper augeam ? Faten-
d u m equidem eft, proh dolor, tumere adhuc vulnus 
decuííatum ,an malumus íacratiori foelicioriq, voca-
bulo,cruciforme, tumere inquam, multiplici labro 3 ôc 
nullo illorum conniuente, medicinam na&enus irri-
t a m , omnibusque partibus irníàm 5 propterea quod 
Medicus, vt segro deliro pharmacum fallens ingerat, 
multa íimul & multaadiicir,quaeaianaratione pluri-
m u m abire videntur. Recreor tamen hac ípíà cogitatio-
ne, qubdíiipremusvulneruninoftrorum Curatorartis 
fuaecertusíit,nccquicquam fruftra applicet. Ergo qui 
curam iam eftaggreííus, qui iam expeaiuit, iam mun-
do monílrauit, coníolidantiaifta; ínterim vero per ca-
lamitatespublicaserodentibus ytitur,quoad confum-
ptâ carne pútrida & fera, charitatis ícilicet extinótae, íèn-
íus ali quis doloris ad viuç carnis prof unditatem defcen-
derit: idem proeul dúbio lenientibus etiam vtetur pro-
pe diem ad deprimendos tumores j vt coníolidantibus 
illis denique locus eííe poílit: tandemque DiíTonantia 
haec diuturna (vt ad propoíitum exemplum reuertar; 
inmeram&durabilem Harmoniam term inetur. Qua 
in fpe etiam contra ípem confirmor non tantum fuc* 
ceíTumearumípeculationum Harmonicarum5vt cuius 
foelicitasaudaciam in quserendolongiflimefuperatríêd 
etiam hoc ipfo, quod inter caetera,quae, ad Operisperfc-
étionem neceíTana, per tot iam annos fuerunt loco pri-
ílino, Maieftatem etiã Tuam Regiam, cui patrocinium 
operis, antequam inciperetur, deftinaueram,hucvíque 
incolumem ôc florentem vidi: nec definam à Deo Pacis 
& Concordiae authore contendere deuotis precibus, vti 
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tibi & vitam <k Maieftatem Regiam,víque ad optatum 
illum euentum incolumem tueatur. 

ínterim Maieft.Tuam Reuerend.in,íupplex rogo,vt & 
hoc opus Harmonices, Nomini íuo dedicatum íèreno 
vultu aípiciat, & hanc mei deuotiíümi afFeóhisin òe, 
íignificationem sequi bonique confulat: contempla-
tione vero Operum Dei Regi um oble&et animum» 
quantum per neceíTaíias Regni occupationes licebit: 
oc exempiis Concordia: reíplendeícentis ex operibus 
Dei viíibilibus, ftudium in íè Concordiae & PacisEc-
cleííafticae & Politicas confirmet excitctq?: denique me 
meaqueiludia Regio íiio patrocínio clementiííimo di-
gnetur. Dabam Lentiis Noricis ad Ripam Danubii, 
ldidus Februariis,Anno aerç Occidentis M. D C. XIX. 

, Seremß, Maiefl. Tuam Regiam » 

Omni cum fubmißione ^veneram 

lmp.fef.Matthi£>eiusqutfidcli. Ok 
dtnum Archidueatus tAuftria Su~ 
frtAnifanx Mathematics 

IoHANNES K E P P L E R V S . 
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IO. KEPLERl 
H A B . M O N I C E S M U N D I 

L I B E R I . 
I 

DE FIGVRARVMREGVLA* 
R I U M , QJJLM P R O P O R T I O N E S HAR-

monicaspariunt, ortu, clafsibusor-
di ne & di fFerentij s,causâ fci entias 

&: Demonftrationis. 

PROCLUÍ DIADOCHUS 
Libro I. Comment, m I. Euclídis. 

n^cç aí riu) Qvmduj$íueíou>($fJUL^(jiá}ixn)TOLfjLíyi<?A 

Gvyfecíft\íícu, TLUITÍ TM hóyoúv ívrct^tcM aLvctQcúviscroL, koS lw 

<hfo{JLiéçyíícuTÒnA"N, ^Taá^çt ngijj ftÇoùTxçyoiçoL-

i ngy 7voÁTYI TY, OV/LL/ULÍ^ÍCL tw iVôwît criwty/c^fja. 

<rcty <Pï m xgùi o 7TÓÍç xçyjoç hèKeiOù^^x^0^ rd 

YiKov&jX.oflgi Tciç kouulQ (jLèçjiíPcLç throws* 

CumS.C'M"- fW- I ^ H Î i l i l 

t I N O n A U S T R I A 
Ixcudebac Johannes PI an cus 

J NNO Aí. DC. XIX. 

( 



I DE FIGURARUM HARMON: 

Prooemium. 
Vmadivif íonibuscircul i in partes aliquu-
cas äquales, qua: hunt Geómecricè «Sc lcicndficè,hoc clt, 
à figuris planis R'egularibus demonftrahiiibus,fine nobis 
pecendxcaufa; Proporcionum Harmonicarumjillwd ini-
tio figmticandum duxi, differencias rerum Geomecrica-

rum mentales,hodie^uantum apparet ex libris editis,in folidum igno-
rari. Adeòq-, neexveteribüs quidem,qui hasfpedficasrerumGeomc-
tricarum differentias fe exâdtè cognoviile fignificaverit ,prscer F.ucli-
dem,ejufq; comencacoreni ProcIum,quisqbccurric.PappiquidernAk-
xandririi,veteriimq;,quo$ilIefeqturjdiilnbucio Problematum, in Pia-
na,Solidá &: Lineária,latis eil appoiira ád habitus mends circa unamq-
q-, fubjedi Geometricipacrem orience$,explicandos:illa came & brevis 
eft verbis,6c ad praxin appíicata,de theoria nulla fit mentio:& vero mil 
tocâ mente in theoriâ hujüs rei occupemür,nunqafleqdi poterimus ra-

pfoclus djtionesharmonicas.ProclúsDiadochus, libris quacuorin primumEiicli-
ínteile&tfa-diseditiSjPhilofophum Theorecicum in mathemadcoíubjedoex pro-
li «íTcntia feíloegit; qficomencariafuaindecimum cdamlibium Euclidisnobis 
^^/á°>eliquinret:&noftrosGeometbasinrcitialiberailetnonnegíedlus;& ine 

labore hocexplicandi rerum Geometricarumdifferennasin folidum 
fublevaflet. Satis enimillicognita fuiiTedifcriminaiftaEncium JVien-
talium,ex ipfo exordio facilè apparet,cum principia totius eílència^Ma-
thetnadea: ftacuit eadem, qua; etiam p omnia Entia vadunc, òmniaq; à 
íègignunt,Finem íc.&Infinitum:íeuTerminum &Intcrminatum:cer-
vninum vel cirumfcriptioncm pro Forma, interminacumprd Materia 
agnofeens rerum Geometricarum. 

Quarititacum ri.propriá funt,Figurado 8c proportio,-figurado fingu -
iarum, propordo j^n&árum.Figuratiopficicur terminis, línean. reda 
pun&is,fupficies plana lineis,corpus fuperficiebus terminacur,circum-
ícribitur & figuratur.Quas igr finica circumfcripta & figurata funt,illa e-
ciam comprehédi mente pofllint.infinita Sc indeterminara quacen9 ta-
lianullis fe iend«, que definidonibus, comparatur,nullisdtímonftia-
rionum repagiilis coartari pcíTunt.Prius auterri figura ííin t in A rchety-
po,quàm in Opere,prius in mente divina,quam in creacuris;diverfo q-
dem fubje&i modo/ed eâdem tamen elíentia: Cux formâ. Igr quantita-
tibus figurado,Mentalis qdam efsedafitjfeuintelle&iojearum eílentia-
lis differenda.Id multo magis clarumeft ex proportionibus.Cum n. fi-
guradopluribus terminis pfkiatur,fit ut pp hanc pluralicatem figuratio 
proportionib9utatur.Proportio verò quid fit fine mentis actione,id ve-
ro intelligi nullatenus poteft.F.óque edam hoc nomine,q quantitatib* 
cerminos dat pro prindpio eíTentialus figuraras quadrates intelledlua; 
lemeiTentiamhabereponit .Sednoneftòpus argumétanone,legatur 
tocusliber Prodi,fads apparebit,ipíi difFererkias intelle&uales rerum 
Geometricarum probè fuilfe cognitas:etfi affirmacum hoc ille non ita 
feorfim folitariü in aperto & confpicuo ponic, ut ctiam oicitantem ej* 
admoneat.-fluit n. ejus oracio pleno velut alveo, copiofiffimis undiqua 
ftratarentencijsabftrufiorisphiIoíbphÍKpIaconic*íquaiincer & hoc 
«ft i libri hujus argument«« fmgularCj Veruna 
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Verum huic nof t ro fsculo hon vacavic ha&enus,ad cam rccondicape t r . 
pene crare. leä:9 eft liber Procli Pecro R amo,fed quòd ad nucleum acti-m

e
iqúa in 

nec philoíòphis,pariter cum decimo Euclidiscõtempt® & abjeft9: qui-Euchdem 
q ; comécarium inEuchdem icripferat,velutifiapologiailiproeo i c n - ^ ^ " 1 * 
pfiffet,repudiatus & obmutefcere jullus; irritara verò infenfi Ceníòris 
í r a inEuc l idemut reum vercit .damnatuseft atroei fententia Euclidi* 
decimas ut ne legeretur, quile&us intelle<fl:uíq;,philoíoph z myfteria 
pandere potcrat.Legite qu«io verba Rami, quibus illenihil unq indig-
mus Ramoprotul i t : ScholarumMath.I1b.21. Mat fries inqnit ̂ decimo libro 
propoßtiiy c0 modo eß traditmi/t in hum an is Uteris at% artib9fimilem obßuritnte 
auf quam âevrehenderim: obßcuritätem dico non adinteiligendum, quidprxcipiat 
Euclidesijdn. ve lindo ff ü o iüiteratü ,idßlum quod adcßtfuodfy prtfim eß,in-
fantibus . poffit eßeperfpicuum)ßed adüerfp'ickqduz/?penitm explorandum > 
quis fintfft d> ußüsoperipropoßtuf,qu<sgenera,ßecici,d/ißerenti£ßnt rerumßub* 
jeffkrum:nihiln. unquam tarn confufum velinvoluftttnleoi velaud'tvi. Quin 
j,uperßitio Pythagorica in hunc quaßßecum indnthi videatur c. At her cie , 
Rame,nifi nimiüm facilem ad intelligendum huncl ibrum credidiiles: 
nunquàm tancam obícuritatem fuiíTes calumniatus. Labore majore o-
pus eft,quiete opus eft,follicitudine opus eft,& nttentione pcipuâ men-
tis, doneecomprehendas intentum feriptoris: ubi eo tuerirenii'a mens 
generofa , t u m d e m u m feie in lumineveri verfari cernens , mcredibili 
voluptate perfunditur exultans, &abil lâ vcluti ípecula to tumMundú 
omnesque ejus partium differentias exa&ifiimè perípicit, At tibi, qui 
hoc locopatronum agis ignoramia^vulgique hominum, lucra captan-
tium ex omni re, divina,humana, vobis inquam fmt ifta'prodigioßaßphis» 
mata, vobis ocio fiierit Euclides intewperunter abußus, vobis acumina rfm lo-
cum in Geometria nullum habeantiV eftrum ef to , Carpere qua; non intelli-
gitis: mihi qui rerum caufas indago, p ra te r quàm in decimo Euclidis, 
íemitx ad lllas nulla: patuerunt. 

Ramum fecutus Lazarus Schoneru?, in Geometria fua , faffus eiHazaru8 

íe quinque corporumRegular ium uíum planènullum in Mundo vide-" t hßne rus ' 
repotuiífe , doneclibellum m e u m , quem Myfterium Cofmographi-
cuminfcripfi,perlegerit: inquoPJanetarum numerum & intervalla , 
p robo ex corporibus quinque Regularibus efle defumpta, Ecce quid 
nocueric Ramus magifter Schonero diicipulo. Primüm Ramus 
Ari f to te leper le&o, quirefutaveratPythagoricam philofophiam cir-
ca Elementorum propriecaces ex quinque corporibus dedu&as,ftatim 
enimo concepit contemptum cotius Philofophiae Pythagorica;; dein-
de cum fciret Proclum fuifle Pythagoricae fe&ae , non credidic ei 
affirmant!, quod erat veri í f ímum, fc. Enclidei operis ul t imum finem* 
ad quem reterrentur omnes omninò propofitiones omnium librorum 
(exceptis quaz ad Numerum perfe&um dueune) eile quinque corpo-
ra regularia. Hinc or taef t apud Ramum confidentii l imaperfuafio, 
Quinque corpora efle removenda af ine l ibrorum Elemencariorum 
Euclidis. 

Adempto fine operis, velutiforma aedifieij fublatâ, relinquebacur 
informis ftrues propoficionum in Euclide,in quam veluc in larvam ali— 
quam Ramus totisoftc? & viginei libris Scholaruminvehicur, magna 

A » dicen« 
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dicendi acerbicace, magna cemericace, tanco viro indigniiïimâ. Hanc 

s «Ko ne ri Ramiperfuafionemfecucus Schôncruscredidit cccc &c ipfc , corpora 
fcntétia dercgularia nulli cilc ufui : ncc hoc cancum ; fed & Proclum neglexic, 
wfoâdifU"auc c o n t c m p f i c 3 judicium Rami fccucus ; à quo Proclo difcere poccrac 

ufum corpórum quiiique & in Elementis Euclidis & in Mundi fabrica. 
Ec quidem fcclicior crac difcipulus Magiftro, quia ufum corporum à 
mepatefaétum in Fabrica Muildi gratulabundusrecepic, quem 
rous à Proclo inculcatumrepudiaverac, Quid cum enim ü Pychago-
reifiguras has elemencis,non verò ucego, Sphxris Mundi attribuerúc? 
AnnifuseflfecRämus,ut errorcmhuncipforumcirca genuinum figu-
rarumfubjcítum collerec , uc ego feci; non cocam hanc Philofophi-
am uno verbo cyrannicoluftuliíTec. Quid fiPychagorici hoc idem do-

^ i n âSo r^cucrunc, quod ego, fencenciam involucris Verborum texerunc i Non-
cjfiguris ne Copcmicana Mdndiforma,excac in ipío Ariftocele , perperam ab 
MySicaÍH ipío rcfucaca fub nominibus ahjs : dum ilii Solem Ignem, Lunam Anci-
ur^ reu"0,chthoriá ãppéllarunc ? Si namq; diípoficio orbium eadem fuit apud Py-

thagöreos, qua:apud Copernicum, fi nocaCorporaquinque,eorum-
quenumeri quinarij neceílicas ; fi conftanceromnes docuerunc , cor-
pora quinque ciTe Mundiparcium Archecypos.quanculumfupereíljuc 
credamus illorum fencenciam fub a-rtigmace ab Ariftocele le&am, qua-
fi fub vero vocabulorumfeníufuiílerefucacam : dum Ariftoceleslcgic 
Terram jCuiCubum dabant; cùm ipfiforcéSacurnum incellexerinc» 
cujus Orbis irteerpofieu Cubi fummocus eft à Jove. Ec cerra: quidem 
quiecem vulgus afcribic, Sacurnus verò mocum cardiflimü, quieci pro-
ximum eft forcicus,undeeciam ap. Hebra:osâ Quiece nomen obtinuic. 
Sic A ëri dacum O&aëdron Iegic Ariftoceles, cum illi forcé Mercurium 
incellexerinc, cujus orbis Ottaëdroinclufus eft ; née minus velox eft 
Mercurius (quippe omnium velociííimus) quám mobil is Aër habecur. 
Ignis vocábulo forcaflfe Mars fuie infinuacus, cui alias eciam ab igne no-
men eft Pyrois, acque llli Tecraëdroridacum,force quiaincludicurejus 
orbis hac figura : Et Aqtiœ fub involucro, cui Icofaëdron accribucum, 
Veneris ftella ( uc cujus Curriculum Icofaëdro concinecur) lacere po-
tuic, quia Veneri humores fubje&i, ipfaque dicicur orca Maris ípumâ> 
unde voxA^Pçjiï'lTYi. Denique Mundi voxpocuir fignificáreTerram"; 
& MundoDodecaedronadfcribi , quia Terra: curriculum hac figura 
concinecur, duòdecim longicudinis parcibus diftinilum ; uci ilia figura 
duodecim toco ambicu planis concinecur. Quòd igicur in My-
fterijs Pychagoreorum hocpa&o quinq; figurx 'diftribuca: fuerinc non 
inter Elemenca, ut Ariftoceles Credidic, fed incer ipfos Planecas > illud 
vel maxime confirmât, quòd Pröclus finem Geomecria: incer cœccros 
hunc tradit, quòd doceac» quo modo figuras conveniences ccelum ccr-
cis fui parcibus acceperic. 

Necdum finis eft damni,< quod Ramus nobis dedic, ecce follertiP 
fimum Geomecrarum hodiernorum S n e l l i u m p l a n é fuíFragancem 

viUebtér-Ramo, prafacione in Ludolphl à Côllen Problemaca : primum a i t , ad 
diSncllij ̂ uforn inutilemefe áivifioriem ill am iseffabilium in tredícimjpedes. Conce-

"do, fl nullum îllc ufum agnofcac 4 nifiin vita commuai, & û nullus con* 
uatit: tcm 
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cemplationum phyficarum fie ufus ad vicam. Ac cur non Proclum fe-
quicur, qucm allegac, qui agnofcit aliquod majus Geomecriiebonum, 
quàm Tunc arccs ad vicam neccilarisf cunc equidem & decimi libri ufiis 
apparuiilcc in asftimandisfigurarum CpeciebUs. AllegacSneilius au-
choresGeómetras , q u i n o n utancur libro dec imo fuclidis. Sanè o-
mnesi lhaucl ineariacrat tancproblemata, autfoiida , & d e figuris vel 
quancicacibustalibus, quae non habencfinem fuum intraiefc , fedma-
nifef tè tendüri tadufus alios, nécfine i jsexquirérentur, AcFigurae 
regulares propter feipfasexquiruncur uc Archetypi , fuam infeipfis 
habent perfeftionem,funcque inter fubje£ta planorum Problematum, 
nòrt obftance quod planis hedris folidum eciam claudicur: fimiliter 
decimi libri materia pòtiílimum ad plana pértinec. Cur igicur allega-
rentur heterogénea ? aut cur vilisajíhmatur merx,quâm non emit Co-
drus, ut éâ ventrem paíçat, emit verò Cleópatra , üt aures orhet? Crux 
v.ntumáefixacflingenijs f Equidemijs ,qui numeris , hoc eft effando 
VexantlrtefFabilia. Acegohasfpecies tra&o non numeris , non per 
Algebram, fed ratiociriatione Mentis , fanè quia ijs rnihi non eft opu» 
ad fubducendasRationesmercatüum ^ fed ad explicandas rerum cau-
fas. Segreganda cenfetfubtil iaiftaàçoí^«ítí(7«,inqueBibliochecas 
abftrudendá. Omninòf idam Rami difcipulum agi t ,nec inepiamío-
cat operam: Ramus i tdif ic io Euclidéo formam adèmié, culmen pro-
ruit .quinque corpora; quibusablacis, còmpages onmis diilbluta fu i t , 
ftantmurififlfi, fornices in rüinam minaces: Siielliusigicur eriam Car-
mencum aufere, uf cujusnifi ad fòíiditatem domus fu'b quinque figuris 
coagmcntatae nullus eftüfus. Ò fodicem capcum difcipuh, quàm ílle 
dextrè Eucíidém intelligere didicit à Ramò: fc. ídeòputant 
di&a, quod inveniatur in Euclide propofit ionum & problem scum Sc 
Theorcmatuta omnivaria copiâ,ad oranc genus Qnaricicaturn ar t ium-
que circa illas occupatarum: cüm liber ^TOi^/eíúú&tç fie dictus à forma, 
quòdfemperfequenspropoficioinnicatur p r s ceden t i , ufque adulci-
rtlam libri ulcimi (partim & libri noni) qua: nulla pr iorum carere po-
ceft, ExArchite<ftofaltuariumfaciuntãutmatenarium,exift imantes 
Euclidem ideò librum fuum fcr ipfiile, ut omnibus alijs commodare t , 
folus ipfe propriam domum nullam habérec. Sed plus fatis hoc loco dc 
hifce: revercendum eft ad caput orationis. 

Cumeri imcernerem , veras & genuínas rerum geometr icarum 
differentia?, àquibusarceíTendíemihifuntcaufaeHarmonicarum Pro-
port ionum,vulgo ignorari penitus: Euchdem, qui ftudio illas tradide- ® J "Sri L 
rat ,Ramicavil l is òppreíTumexplodi, ftrepicuque lafcivientium ob- , u s 1 " 
turbante, à hemine exaudiri, au t furdis criam narrare Philofophia: my-
fteria; Proclum, qui mencem Euclidis aperire, abftrufa eruerc , diffici-
liora capcu, faciliaíeddere pocuiíTec, & deíidiculo efle, nec Commen-
taria fua ufque ad librurii decinaum concinuáfle: vidi hoc omnino mi-
ll' faciendum d i e ; ut inicio, ex libro decimo Euclidis exferiberem ea , 
quaí ad praefensinfticutürri meum praecipuè facerent; ieriem eciam re -
r u m lllius libri, ccrcis quibufdam ijKcrje&is divifionibus,in luecm pro-

A 3 ferrcnf 
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fer rem, caufas indicarem, cur quaedam diviílonum membra ab Eucli-
de fuerinc omifla; tunc demum defíguris ipíis agendum fuic. Ubi 
quaefuerunçâb Euclidedemonílracaclariílimè,- in ijs fimplici propo-
í i t ionum àlíegatione contemus fui; multa quas íunt ab Euclide demon-
ftraca viâ aliâ j propter finem mihipropof i tum, fcilicec propter com-
parat ionem figurarum Tcibilium & inícibiliumjhic fueruntrepecenda, 
ve ld i f | un í l acon jungenda ,ve lo rdomutandus . Definicionum, Pro-
poí ic ionum,Theorematumfer iem continuo Numero íum complex-
us , ut in Dioptricis f ec i , propter allegationum commoditatem : in u 
pfis et iamlemmatibus non accuracus fui , necnimium de vocabulis 
follicitus,magis in res ipfasintentus:quippe qui non jam inPhiioíòphia 
Geomet ram, fed inhac Geometria; parce Philofophum again. Acque 
ut inam de rebusGeornetricis adhuc popularius,dummodo & clarius 6c 
palpabiliúsdííTererepotuiffem. Sedfpero , le&ores acquos in u n i -
que re* &quòdGeomecricapopular i ter trado , & quòd materia; ob-
fcuri taterf i induftr iâvincerenon potui , meam operam bom conful-
turos, Quibus etiafri hoc ad excremum do confilij > ut íi Mathematica-
r u m rerum penitus imperiti fuerinc; transmiílis enarratiombus meis, 
fòlas legant propofitiones, à X XX uíque ad finem; & fide propofit ío-
jnibus ipfis adhibitâ fine demonftrat ione , pergantadlibros cit teros, 
prasfertim ad ul t imum s nedifficultate Geometricarum argumenta-
t ionum abfterriti , fru&u íèfe privent Harmonicas contemplationis 
jucundiífimo. Nunc ad rem accedamus cum Deo. 

De Figuraram Regularium 
demonftrationibus. 

I. Definitio. 
p Lana Figura rcgularis illa dicicur > 

quae omnia latera ô tomnesângulos ,ex t ror -
(Um verfosi squales habet. 

VthicgPRO,lateraQP, PR,RO.O Q, (unt'ét-
qmahatâ anguh QPR, PROT&OQ^OQP, aqual*. 

11. Definido. 
p Arum q u x d a m funt primas radicales > quae íiios 

ipfa: términos non exccdunt , quibus propriè conVenit poíita de -
finitio : quazdam funt au&ae, qua;íiiaveluti latera excedunc, concinu-
«tis alicujus radicalis lateribus n o a coaciguis > ad concurfum ; dicuntur 
Scella;» Vtbio 
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VthicA^B CD Eeß per ft ft um quinquangulum , eßque figura primae, 

non defiderans aliamperjètfam, ex 
qua > continuât urne Uterum} pro-
ducat nr. 

At F G HI Keß fleßa quinquan-
gula, tffigüra aufta, continuais la-
ter thus binisiiion contiguù ,verbi cau-
fi A^B, ébC, adconcurfum I. 

11L Definitiö. 
C Emircgularesftint>qua:an- /M 

gulos variances, lacera quatuor ha- ' 
bene œquilia > uc Rhombi NMPO ; 
GEKD. 

IV; Propofitio. 
/^v Mnés figure Reguläres àrigulis fuis omnibus 

mule idem circuiopöfluhcinfiftfere. . 
'Aljm per 21. Tertij Euclidk, Omnes anguli aquales, eidem,(f fic&tiam 

tjufdem circuit zqualibtufigmentü inferibi'pofiunt 3junt autem omnes anguli 
Reg ularis figura <equales, omnes igitur úniüsfigure anguli <xqua lib us unius ciri 
cult (êgmeníü peffunt inform. Sed i f . áftu omnes infer ibi necefieefl, uno in-
fer ipto. 'Alam later d omniafunt <eqüalia; quare ei iamfunt <equaliâ fègmenfa 
circuit >quk à binis unim anguli later ibus dbfécantur, per 14. Tertij Euclidü: 
Ergo tam angulus, quàm later um fines ,fimul in eundem circulum competunt. 
Fines verb later um fitnt $ ipfi anguli, Secus éfix (t, quamvis aqualibus 
angulis , latera non effent <equalia^ ; iuncenimdifolveretur necefiittu in* 
feriptionü omniums. 

t » ~ « 
V< Definitio. 

rvEfc r ibe re F i g u r a m , eft proport iohem lincaruxá 
angulisfubcenfariim; ad anguli crura geome- ^ 

trico aftu dccermiriare; ex decerminacis, triangula ^ 
figuras Elemeriçariá conftruere* ex criangulis coaflav 
t is , figuram ipfam pcrficcre: 

Datx enim proportionè D A ai AE, ED >fiunttrian* 
&uU DAE, DAG, CjfB: ex quibm confhtfigurtu. 
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VI. Definitio. 

INfcribere Figuram circulo , efe proporcionem la-

terisfigurae addiametrum circuli , cuieft inícribenda,Geomecri-
ioa&udeterminare,quâconft i tucâ proporcione;facilè in circulo fi-

gurapropoíicadelineacur, 

Vtfi daur L Dfiemidiameter, vel ejus dupla diime-
ter,fifiiamus, qu'idfhciendo cumeâ, jufkim longitudinem 
Uteri DE indulgexmus ; fhcilè pofleà repetitioneipfius 
DE ,per circumfèrentiam, confitmmamusfiguram*. 

VII. Definitio. 
C Circ in geometricis , eft mensurare per notam 
^ m e n f u r a m ; quaemenfura nocain hoc negocio inícripcionis Fi-

gurarum in c i rculum, eft diamecer circuli, 

VIII. Definitio. 

SCibi ledic i tur , quod vel ipfum per íe immediate 

eft menfurabile per diamecrum , fi l inea; vel per ejus quadracum, 
li fuperficies: vel quod formacur ad minimum ex talibus quanticacibus, 
cercâ & geomecricâ racione, qua: quantumcunque longa ferie, candem 
camen â Diâmetro , cjuíVe quadraco dependeant, Graecè diqicur 
•yw&fjLov. 

IX. Definitio. 

DEmonílratio cíl quantitatis vel describendx uel 
fciendas, ex Diâmetro dedu<ftio,per intermedia poífibilia, Graecè 

li O&fJLCL. 
la demonßratio communiter vel de/criptianem par it velfiientiam. Et 

Defiriptioquidcmquantitatem nudam /fiientiaverò infuper fíf qmlitatenu>, 
quantitatemve cer tem profit etur. Pot eft nut em aliqua tinea efe geometrice de-
ter minat a , Gr dice TCtxbí> qu<e ttmen aftu menta, qualisfit, nondumfiiatur. 
fotefi tieißtm alicujus vel aliquarum linear um qualitas aliquafeiri > qua. ta-
rnen ipfiu nondum determines > vel necefitet: fi tiimirum qua lit as ilia mult is 
lijsrebus, quctntitatedifferentibusfit communis. Eft etiamquarundamline-
ar um defcripiofhctlis 3fiientia difficilimeu. Deni% multa deficribi poßunt a-
£lu Geométrico qualicunçL j fitri tarnen HonpofuHt natura fita: vt quidernfii~ 
kilejupràdefcripfimta. V. 

X, D®. 
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X. Definitio. 

PRopr iademonf t ra t ioe ic , cum numerus angulo^ 

rum Figura: velipfius, vel ci cognac» numero laccrum dup la 
aut dimidio , fit médius cerminus ad decerminándam proporcionem 
laceris, quam id habet adDiamecrum, 

O m/tis e mm figura regulará, eflaut ipfa triangulam, aut refolvitur in tri» 
Angulajdublis diagonalibus. C ùm autem omne tale triangulum habeat très du~ 
obiésreciisxqualet ún Irigonicoigitur angulo eßpars tertia,in Tetragonicic-
lementeris angulo minimo\, pars quarta, in Pentztgonicipars quinta, in Hepta-
gonici, parsfiept ma tfc: duorumreãorum. Et ah bac quant itate mguli, in* 
ei fit demonstratio cujus 

XL Definido. 
1 Mpropria demonftratio e í t , cum proport io late-
* ris ad diàmecrum ex ipTo angulorum numero immediate adhibico 

nequit decerminanGeometr ies , niíi adhibeacur latus figura: alcerius» 
non duplo aut dimidio numero lacerum» 

XII. Definitio. 
ç* Radas fcientiae diveríícunc , alij remoti, alij pro-

pinqui, Primus & proximus gradus , cùm lineam aliquam feio 
Scdcmonf t ra repof füm; effe diâmetro ä q u a l e m , aut planum > licec 
aliter formatum, quadrato diamecri squale . 

Hic men fur tu nota* , per feci è P fidiça fie ipsa if nno aft* , wenfurcn* 
Moficibilcj. 

XIII. Definido. 
C Ecundus gradus,cikm diâmetro in aliquot partes 

ícqualescer tonumerodivisâ , yel ejusxjuadrato fimiliter, line« 
vel planum propofitum aequâtur call parii vel parcibus. Tal is l ines 
dicitur Graeci far* p m t Effabilis lorigicudi'ne. Planum verò cal® 

íimplicicerdicicurploy, EfFabile. Numerus enimef t Geomccrafum 

fermo- . ; 
o i d hnne (cientU gradumu vel per deficriptionem, infiript ionem que per. 

•Vf nimus-, vel aliter etiarru? per cognât ionem cum alia aliqua quantitativ , ad 
q "-imper ilia media perveniebatur. Eoque non déterminât. h*c qualitas unam 
aliquam quant itat em -, neque enim (ufßcit ad deter minat ionem, ut [cianu, alt-
qnidcaufa commenfurationü fic velficeßc^ comparatumj ; oportet eíianL» boo 
ficircj , quomodo , M eß, quo numeroßtEffabiltj. ' ~~~ " 

X Í V 
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XIV. Definido. 
T E r t i u s Grádus eft hie , cum línea longitudine eít 

InefFabilis j*äc ejus quadratum EfFabile, Scpercinensadíecun-
dum gradum» Dicicur JuuttpLei , EfFabilis potencia. 

XV. Definitio. 
Q Vi fequuntuf gradus, omnesappellantur A 

InefFabiles. Interpretes Latini vercerunc,Irracionales,magno 
auGeome ambiguitads & abfwrditads periculo. Nos fèpeliamus hunc voeis u-
ttis. fum,qu ia mulceeíunclinea;,qua:quamvisInefFabiles,opcimis camen 

concinenturrationibus. Arichmetici coníimili cranslacione appel-
Sutdi Nu- lane Numeros furdos, id ef t , qui non plusloquuncur quam furcJus au-
ra eii. die: fedfubhocnominetamEíFabilesfolâpocentiâ ,quam ineíFabiles 

quantitates intelligunt. Eft igicur quartus in ordine gradus,primus ve-
ro inefFabilium, quando nec línea, necejus quadrature! funcEfFabiUa; 
fed tarnen Qüadracum in tale Re&angulum cransformari poteft, cujus 
lacera fint EfFabilia falcem potentiâ. Hael inca dicicur MESE , quia 
ef t media proportionale inter duas EfFabiles íòla pocentiâ commen-
íurabiles :ut fi una quidemfic EfFabilis longicudine, alceraíolâpoten-
tiâ i auc fi u craque foi a poccnciâ EfFabilis , pocenciíe camen incer fe non 
íincucquadracus numerus adquadracum. 

Talis lineartonfeicurvel menfuracur longitudine cercarum par-
tium xqualiurà diametri , nec ejus quadratum , quadrato diame-
c r i ; fed nec lineaí menfurancur à Diâmetro ambsefimul, incer quas 
M E S E eft media proportionialis; fed illarumlinearum quadrata , 
hxcdemumàquádrâtodiametr imeníurantur , 

Quadratum M E Í E S & ipfum M E S O N dicitur, f i v e f i e 
formae quadratic, feu ia Reäangulum transmutetur : eftque hoc al-
terum Plani genus, poft EíFabile planum: Et hifceduobusplanis ,EfFa-
bili & Meio fequences ípecies incer Fe diftinguuntur. 

XVI. Definitio. 
Â D lincas alias íingularès traníitus eft nobis, per co -

pulationem linearum binai-um , qua: lpßequoque novos gradu« 
Ícientiaíinterponüc. Sececur n. vel diamecer,vel aliquadiamecrocom-
menfurabilis falcem potentiâ & fie EfFabilis, auc eciam aliqua Mefe ;fe-
cecur inquam in parces duas insquales, auc conferancur ex duarum ta-
liumfe£lionibus,dua:qu£ccUnq; partes, vel compofitíe exparcibus,vel 
compoficaspocencias,diminutafve,extàlibus habentes, duarinquam 
in genere inaequalesdlla: aut crunt longitudine commenfurabiles inter 
fe > aut inconienfurabiles qdem longitudine, comenfurabiles verò po-
tencia. Hicquamvisàcómmeniurat loné plane recefTerunt fingulae, 

' at junttaí tamen nonnulla: adhuc vel quadratis in unam fummam col-
iacisjveiRettangulocommunicerformacOj cQnftituuac plana ha&e-

nu§ ex-
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nus'explicata, non minus quam idem faciunt&ilia?, q u ^ f u n t i n t e r ie. 
commenfnrabiles. Ca-terum cum multiplex fit talium duarum planè 
incommenfurabilium copulado, alia aliâ ignobiiior ; non pocerimus 
omnesb igas inunumgradum referre. 

XVII. Definitio. 
S i t ergo quincus i d e n t i c gradus, C u m duas necEf-

fabiles amba:,nec M ESy£, ampliusque inter fe plane incommen-
furabiles,utrumq; faciunt EfFabile, & fummam quadracorum,& com-
mune Re&angulum : non minus quàm ucrumq;horum faciunt duae 
longitudine Effabiles, per 20. decimi Euclidis, velet iam duasfolâpo-
tencia effabiles, fed incerfe camen longicudine commenfurabiles, per 
eandem. Ut latus de quadrato z. & latus tie quadro g, funt inter fe in 
p ropordone dupla , quia quadra funt inter fe in proporcione quadru-
pla. Sunt ergò longicudine quidem Ineffabilcs,ac incer f ecommen-
llirabiles. Earum quadraca 2- &c 8. jundla faciunt jo, Effabile p l anum, 
Ec ip f emfc multiplicara (quod eft Redtangulum formare) faciunt re-
ftangulum 4. eciameffabile. Hoc idem inquam, faciunt eciamduarnec 
Effabilesnec Mefae,ampliusq; inter fe planè incommeníurabiles: eò-
que n o r y u priores ilia:, in iecundum vel tertium gradumfcientia; func 
referend e,fed in Qumtum. 

Nota igicur quod in hocgradumenfuremus non lineasip<as, nec 
fingularum quadrata, fed menfuramus & commune ipfaruimRe&an-
gulum, & juntta ucriufque quadraca in unam f u m m a m ; m quod uni 
quadraco-deeft, quo minus fit effabile, id ab alcei o quadrato fociaco"ex-
a&ècompenfecur. 

XV11L Definitio. 
C extus& ignobiiior fcientiaegraduseft , cum bina; 
^ juntta?, quae nec effabiles, nec Mefx , ambas fimul, etiamque in-

ter fe incommenfurabiles , alterutrum faltem Effabile fac iunt , reli-
quum veròMefon. Ef tquegeminus ;au ten im fummaquadra to rum 
•ffabilis, Ret tangulum Mefon ,au t i l l aMefon , hoc effabile ef t . 

lllo Effeclu(im'tles funt Duabus Effahililus fola potfntia commenfuralili-
ius, T^am potent U ambit, hoc eft quadrate Effa bilia }ßctun t à iamfummam 
utriufque Effabilein^ : Reffangulum vero eft Mefòru>, per 21. decimi Eue I» 

Hoc verb effectufimilesfunt duabus Meßsfolapotentia commenfurabilibuSt 
qu<t funt adfe mutuo, ut du<e Effabiles, inter quas prima es 2. dMefis, eft pro-
portionate Media; per 26. tf ZS. decimi Eue I. 2\am quia (untpotentia com* 
menfurabiles: addit* igitur potent ßciuntfummam partibus commenfttrabi-
lens. *-At fartes funt MefL*y £5? quod Meß eft commenfurabilejpfum et'tam 
eft Mefin, per. 24, decimi Euch 

b z Hi« 
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HicRef tangu lum binarummecimurquidem piano quadraco di-
amecr i ,acnoneciamiummam quadracorum:najnei io luminvenimus 
duas lineas, Re&angulum ei sequale formancCs, quarum quadraca me-
« a m u r quadraco diamecri. 

XIX* Definitio. 
C Eptimus adhtic ignobilior fcientia: gradus eft , 

cumduarum incerie incommenfurabilium neuccr effe&us eftef-
fabilis> nec fummaquadra io rum,nec commune Re&angulum: fed ca-
m e n adhuc ucrumque Mefon. 

Hifcefunt effecthJimilet,duxMefe potentiafola corrnnenfurabiles, quarum 
unaJit ad alter am,vt una, ear urn, qu.is inter MESE vere eft Media proportion a-
lis, commenjurabilumfc: folapotent ia, ad tertian* aliquam ,fola potent ia com-
ntenfurabilem,per 29. Decimi Eucl. 

Has tret bigasjuplicigenert Planorum diftinttas, Euclides cb id pot iff mum 
docct invenircj, , quiafiiciunt adcompofitionem con/iitutionem^ecierum-» 
pquentiums. 

XX. Definitio. 
Tj1 R g o f c i e n t i a e G r a d u s 0 £ U v u s c x p r s e m i f f i s in ter -» 

poncisderivacurjcftquelinearumicerum fingularium , fed quae 
compoficiotie duorum nominum > fc,duarum copulatarum ex praece-
dencibus copulis, vel abftra&ione unius>Epharmozufedidtae, ab alcera 
iocia,confticuuncur*iioVamipe^iemfaciences. Ucfic in his fciamus 
feu menfuremus non integras lineas, non incegrarum quadraca, non 
binaunufcujufque Nomina , fed eorumjundta quadraca & commune 
Re&angulum, uc praecedencibus XVIII. XIX. Ec quamvis cocidem 
fcientiae gradus numerare poflemus, quoc funt futurae ipecies, quarum 
femper prior eft pofteriore nobilior -. quia tamen quaelibec compoii-
t io vel abftrattio ad fuum gradum refpic i t , nec ipfo compoficionis vel 
abftra&ionis opere conftituitur ulla diverficas , f edomnes feha-
b e n t e x aequo ad fuas N o m i n u m feu Elemencorum bigas : ideo 
u n u m f o l u m earum gradum faciemus: fed ipecies ejus fciamus n o -
bilicatediftin&as. 

XXI. Propofitio. 
C C i e o d u m e f t a u t e m , c x d u a b u s i n t e r s e l o n g i t u -
" dine commenfurabilibus nihil fieri, quod tuc incenfum venire 

debeac : f i re Effabiles illae fuerinc, five M e i a , live Ignobiliores. 
'I^lamficommenfurabilesImgitudine , totnatiamex ijscompofit9, erifi 

fart fats commenfirabilff, <3*ritqui qh* Effrfift tfmmtnfurataf, Effaiilts ejt: 
prk-
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per définitionet ante 10. decimi Eucl. Qujt verb Mefie çommekfurahilk , eft 
Mefe per ejujdems. Et qu<t cttique ex jamßcuturü Ineffabilibus pofi Me^ 

fits, commenfumlilis, ejuflcm cum iliafyecieieft, per 66. é7» 68..69.70.yo^yo/f. 

lof. icô. 107. Etßceß&tiam cum alijsfjieciebus remotioribus, ab Euclidenon 
commémorât is, qua gradus remotiores ßciunt. cAceifi cum ijs non ita eßet, 
id tarnen ad nos nihilpertinet, <&Aut enim recidunt in unamfliecierunu, quae 
jamconfiituemusex incommenfiurabilibus s & fie non augent numerurru> : a ut 
ßciunt Jpeciei ignobiliores velfili vêlait erim gener ù ; ï$fic nonfunt hujus loch 
ubigradusßruimus t pïœmtfiis proximos nobilitatcj, 

XX1L Definitiö, 
T R a n s m i f f i s igitur ijs^use funt iorigttudirie commenfurabiles, ac<* 

cedamus ad eas, qua: folâ potentiâ funt commenfurabilcs. Igi-
tur fi eomponäntur taies duas EfFabilesifit BiNO MINIS: fin abilrahan-
t u r , ex reli£to fit Apotômë : utriufque fex funt fpecies fubördirtat« 
P^S .SS . l ibndec imü » 

Sinaucem talcsdüacMefiecomportantur, àut Effabile formantes 
Rei tangulum, aut Melon .-fiunt compofit ione B I M E DI AL E S, ab-
f t r a a i ö n e , M E S E S A P O T O M ^ illicPRIORES, hic P O S T E R I O -
RE S cögnominatai. 

Hîcconjungere non licet Effabileni cum M E S E : funt enim tales 
duae firtipl: citer incommenlurabiles ,de quogenere jam mfequen t ia -
gen.dum eft. 

KXUL Propofitio. 
R E i i a n t igteut pläne inter fe irïCômmênfuf-abÛeS; Ex ijs verô ali 

quaebig#requifi toseffe&uspra;ftarenon pofliint i utfuntbinac 
M e f e , item una MESEcum una Effabilü 

Illiquidem propter big* igncbilitatems, ißx verb propterfuas dißrepa»-
tei'Ndturasi Vide 71. )oS. 109. decimi Eucl. T^ulla igitur Jpecies comto-
ßtionis hinepoteß areeßi: reftant% nobis Ignobiliores tnntùm t exclußs & Ejfa* 
bilibus ö? Meßt* 

KKlV. Propofitio. 
E X bîga verô prima talium pianè incommeniurabil iutn, icilic. quaÊ 

funt in przemifsâ X Vll.fcibilesgradu qüinto,componendoabftra-
hendove rürfum nafeitur Efïàbilis; îuncqûe heceflfariô B I N O M I N I S 
& AP O T O M É, vide 112. l i j . 114. Decinii Euclidis. Ut fi & fumma 
quadratorum Binominis & Apötomes,& Commune Re&angulum il-
Ks eft EfFabiié, opor te t Nomina ilngula unius, Nominibus fingulis al-
terius efle cörtirtlenfurabilia , q u o d n o r i fit in omnibus B1 N O M 1N1-
BUS&APOfÖMiS. 

Quod Bind taks linext duos requißtos efeft usprxßantes, wçejfaribfiant 
It % ÎMA* 



» 
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Binomiais tf Apotome; demon fir at ur ad eundem modurn, ad quem 33, deçimieft 
demonjlrata, tnntùm ut produab9 pïfloi/ç ̂ WuÚfÁü [jLOVOV^adhibeaxtur pÚicá 

(MjXttjÇf ubivox (JLitroVoccurrit ponatur : tf ultimo comparei ur Defi-
nitb^inominis tf Apotornes. 

Quòdautem ex compofttionetf abfiracÍioneUinominis tf Apotornes, du-
os requifitos Effect us prœfkivtium, fiat, rurfitm Effabilis -, fie pat et. Cîtm e-
nimfumma quadrat or umfit Effabilis, tf rsîhngulum Effabile; compofttarum 
igitur in unum,quadratum conjhbit ex utriusq, quadratoi tf duobus rethngu-
lis communibus, ex duabus fc. par tibia Effabilibus : quare tf totumquadr atum 

Effabile erit : igitur tf li-iea cvmpojita , potens iUudqw-

draturru). SitcHinomiriis XjLi. ejus cjuandum KO, fit tf 

apetome A05 ejus quadrum Ùx.,tffint t'K, X0,jun£fofimul 

Effdûlia y fit tf Reth.no ul.nm ex ÔA, A/H, effahlle > tall~ 
um autem duo Y.[JL->YJ* comptent quadratumiotiu com-

pofitœ, quod quadra turn efi ûo. 

e 

X 

0 

De abfiraSlione probat ur in hunc modum^. Sienim compofitM ex 0A, jttA, 

ideß j efi effabilis 3 erit tf dimidia Ö7T EffabilisMnquam majus Nomen, tf 

TT A Minus nomen, tf altera dimidia 7rjU.j aufèr ab ea [x<T äqualem ipfiß\, erit 

tf refidua 7ro* Effabilis , tf tot a ACT ,/c. dupla ipfius ttct- <$-At jj-fl" efi refidua 

$oß abtat tonem Apotomes fi^Binomine ÄfjL.RefidurniergofitEgabilt*» 

XXV. Definitio. 
1 Gi turcx fecunda biga fexti gradusNum.XVIII.pr se-
* miflo, l inearuminter feplane incommenfurabiIium ,quibus fum-

ma quadracorum eil Effabilis,Reftangulum Mc ibn; compoficione na£ 
cicur MIZON,íeu MAIOR difta*bftra<äioneELASSON,feuMINOR, 
Ex cercia,ubifumma quadracorum eft Mefon , Re&angulum Effabi-
l e , quae componendo nafeieur , nomen habec P O T E N S E F F A B I L E 

E T M E S O N , q U a e a b f t r a h e n d o , F A C I E N S C U M E F F A B I L I M E S O » 

T o T u M.Denique ex quarta biga íèptimigraduj, Num:XIX.pra:mifsâ, 
t ibiuterque Effe&usficMefon;componendofic P O T E N S B I N A M E -

D I A , abftrahendoFACiENS CUM MESO MESON TOTUM. 

Et ecce Originem duodeeim ipecierum Euclidearum,earumquc 
N u m e r i caufas. Nam adremotiores,qu2e velf t jmmam quadracorum, 
ve lRe&angu lumcommune , ve lucrumque,proferunc ulcra Effabi-
l ia& Mefa , in ignobiliores fpecies, nônçemwcEuçlidesfibiprogre-i 
dienducQ efle« 

XXV « 
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XXVI. Definitio & Comparado. 
C VFficereif tapoteiantet iani nobis ad conft i tuen-
^ dos gradusDemónftraciónum,quíbus lacera figur^um, nobis ad 

Harmonica néceíTariarum, dift inguuntur: niii quibuidam ex receníicis 
accederentaliannfuper proprietátes , imonif i prsevenircncur hacte-
nus recerifica' propriecaces, nobilioribus alijs, quibus cumulantur gra-
dusfcienciHcàrumDemonftratiónum. 

Ventum eft ad compoficionern Sc abftraftionem,* ubi lineas eom-
ponendas velabftrahendas laxe fumpfimüs , nulla ijs impoficá cercas 
quanticacis neceílicate. Quòd íi jam adftrihgamus lege^ impoficá cer-
ta proporcione bigis, nón qmdem fie dacis, ui íllae iunòte unam duode-
cimípecicr i imfecerúnt; fèdbigisaliter datis, uniíci luet rc&a: datae, 
ôc ejus parti majori inveniendje, u t f i t n imi ium vel minor pars ad ma-
jo rem, u tma jo radcomponendamex lí traque; vei vicifíim Major ad 
minorem, uc minor ad refiduam: quod manec abftra&ione duarum fa* 
c tâ ,non íempcr fiecgradus aliquis remocior»fed pro re naca , rccice-
musinunamexplicacarumípecierum , & regreíTu fac to , iconipa :«-
bimuslineam confticucam , q u s p e r í è e f t o i t i v ; g r a d u s , cumin.cis 
quarcigradits. 

Quemadmodum enim ill quarto gradu*iefin. XV. du a; re&sUbm-
muni opera planum formabanc, ex quoin quadra tdm recia&o nafce-
bacurlinea, dictaMeie.' fiejam dux recta; Toca 6c pars una , foimnnc 
ipfamparceni alteram fubcrahcndo, vel dua: párces form ant iotam .td-
dendò. íliic ré daí formaií ces,eratic incér fé còm menfurabiles föla po-
tencia : Hicmií lacommenfuracione , íilccédic propoitionis idênticas 
inrer totúm& parces.lllic propor cioms flmilicudo erat inter minore «Sc 
faciendam, interq; faciendum & majo rem; hicetiam eft proportionis 
fimilicudo, inter facienda*; duas, interqúeéarbta unam Sc propofi tam 
tocam, iri abftra£Hotie:in compòíiCiohe verò inter faciendarum unam 
&: propofitam, »acerque propòfitam 5c fáoiendam alteram; lllicigitur 
datis duabus, dabatur Reiftangulum sequale quadrato faciendae, 6c f ie 
planum ante l inearivhicècontrario, fa£lis duabus faciendis, feqúicuc 
demum aquahtas incer Redangulum éxtrémarum 8c quadracum M e -
d i £ , per 17. fexci& íi . lecuiidi Euclidis; 

U!ic re<ftae formanceSj quadràtahabebant commenfurabilia qua-
drato Reíta; propofitae; hic docet Euclides, Pr0p.30.libn Sexti,6c fume-
re quadratum , propofitee quadraco commenfurabile ,íc. fefquiniu-
plum ejus & ab hujusquadraci latere auferrefemiiTem pròpofita;, uc 
r d t e t pars in propofitâ ftairuenda, qua parte de pròpoficâ ablacâ, re l in-
quebacur fiars alterarequifita, (vel ad tótam addicâ fièbat etiam tertia 
requ.fita). Eccoc nomiiiibiis parces hae videncur accenfcndae gradui 
ijuarcö. 

In hoc veròpun&onobi l ior ipsa Meie reddicurKnea.quamcunq; 
òccupavericifta proportion quòd Me se longior icachenâ ,exquatuor 
örtioulis compoficâ, dependei ab EíFabili propoficâ.' hujus vero parte9 

üitua« 
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nicuntur proport ione fùâ,quam habent immediacè ad ipíàm Effabilena 
propoficam. EóqueficucMesônpoifinceile mules- , codem omncs 
gradu diftances ab Effabili ; pars verò major in hacproporcione ipfius 
EiFabilis una Tola íic, & omninò cujufque l ines poft EfFabilem , una 
Angularis. Quo nomine squiparacur ejus demonftracio pr imo quo-
dammodògradu i . 

Quando igicur propofica Re&a jubetur efle coca, ejufque d u s ca-
les parces qusruncur,cunc h s c Geometris diciturfe&io lecundum Ex-
t r ema & Medium. Nimirum hoc íibivulc Nomen, quòd cùm aliás 
vulgaris fe&io cocius in parces duas, non refpiciac proporcionem, auc 
li ad cocam aliqua comparetur in eâ proporcione,in quâ eft minor pars 
ad ma jo rem, cunc fianc quatuor cermini , duo excremi 6c duo Medij : 
hic contràfiant tantum eres t e r m i n i , toca quidem & pars minor , duo 
«xeremi; pars verò major, medius cerminus unicus. 

Dicicur eciameâdem de cauía fedtio proportionalis. Hodieroi 
íè&ionem & proporcionem ejus cognominant Divinam , propter nd-
mirabile ejus ingenium, & multiplicia privilegia : quorum praecipuum 
«ft , quòd íemper parte majori ad tocam addicâ, compoíua ruríum eft 
fimilicer i e í t a ; 5c quae pars major erat , jam fit m l b o r , q u s toca, jam 
major pars fic compofics, per Tredecimi Euclidis, 

* XXV11. Propofitio. 
r* Vm autem fe&io talis in omnibus lineis locum ha-

beac, in Effabililongicudine; in EfFabiliíòlâpocenciâ , in Me* 
fe , in duodccim reliquis fpeciebus recenfitis, in alijs omnibus : nos in 
p r s í èn t i opere duabus folis ejus fpeciebus habemus opus,qus cum fpe-
ciebus ha&enus explica tis coincidunt; íecundum duas lineas fecandas. 
N a m auc EiFabilis eft ilia lòngicudine , aucMizon. QuòdfiEfFabilis 
eft longicudine, q u s ad fecandum proponicur ; fe&ar pars major fic A-
pocomequarcsípeciêi ; &refpondec eiBinominis ejufdem q u a r t s 
ipecieij, communia cum ipsâ habens nomina. Sed cave confundaris, 
pars quidem major ilia dicicur, relacione ad propoficam ; ac eadem A-
pocome hie dicicur , non relacione ad propoficam; fed qualicacivè. 
Quod fi qus r a s , cujus fic apor.ome ;reípondecur, quòd fie apocome a -
licujus, q u s foîâ pocenciâ eft commenfurabilis p ropof ics , q u s ic. p o -
tcft fefquiquarcum propofics. 

Sit GA propofita adficandum, fit que Effabilis longitudinal. Fiat reBut 
angulas GAM if AM jit dimidia ipfius G A, if 
connexis GMpunctis , centro M , interval1* 
GMfcribatur femkircuius PGX, if AM con-
tinuetur in ejus circumfèrentixpunãa FX. fiat 
fuper PA,quadratum PO. Ergò UneaGAjeEkt 

VM: e(i proportionaliter inpuncio 0, H<ec igitur AO 
eß pars major feci<e proportionaliter G A i at ea-

ism AO vc l ei xqualis JP f.efi Apotome non ipfius GA, [Jed ipfim MP vcl MG, 
qudt 
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qua pcteß tãm GA, quam AMillius dimidiam: vtßpotentiâ ipßus GAßt 4. e* 
rit ipßus AM 1, Et ipßus igitur GMpotentiaerit/. In quantumigitur AO vet 
A Peß Apotome,refpondet eibinominis AX'.funtfy nomina ipßus communia MX» 
-vetMP, velMG, tf AM. 

Quòdautem APfit Apotome,tf AXBinominü, utra% quartaß>eciei,ßc 
probat ur -.Eft enim utrunque nome A effabiletf MX TF M<£ä ; funt tarnenßlä 
potentiâ commenfur abiles }quia MX\ideß MG ) poteß f. qualtum M<lA po-
teß i. &A*). ad5. non eß vt numerus quadratus ad. quadratum. Deniquedif-
prentia potent iar um i.tf y.efi 4. numerus quadratus, cujus latus z.longitu-
dine Effabile, äqualeß. ipß GApropo/ita. Ha vero funt nota Jpeciei quart* 
Binominum, in definitionibus ante P. 74: tf ApotomarunLa, antepf. Sf.deci-
mi Euclidis. 

DeniqueßG A Effabilts ßcetur proportionaliter , pars ejus major OA tf 
tompoßtzi ex utra que OzA ,oA>G cadunt in gradumfcientia quint ums. T^ar» 
quadr ata ipfiirumjunlb, fummamsßciunt Effabilems, triplumßilicet ipfim. 
GAeffabilü , per 4. Tredecimi Euclidis : l\eckingulum vero et iam Effabilô 
fit, quia efl äquale quadr ato ipßus G <íA effabili } cum fit G A media pro-
portionalis inter 0<lA partem, tf O^A, dA G compofitam, perpramißtu. 

XXV11I. Propofitio. 
V I c i f í i m , ii aliquarE ftabilis longitudine fic p f o -

portionaiicer fucrit fcfta , pars^jus minorfic Apocome primas 
fpeciei. 

I^ß EffabilüfitGA,vtantea,tf ejus fetia proportionaliter pars ma-
jor AO, minorOGi eritrtiamOG Apotomc_j>, per 6.Tredecimi Euclidis. 

QKurfum a.OG dicitur Apotome qualitative non relatione ad G Aeßfabt* 
lernlongitudine_>, cujus eßparsminorinecrelationeadMG, velMP, cujus 
ipfiAOvel APeß ApotomtLi, ßdhab&t GO /Abominapeeuliarioj. Cur"--» 
enimper Prop. 97 ,decimi Euclidis, quadr atum cujuscunque Apotomcs,tf (ice-
tiam quadr at um PO,extenfum ad Ejfabilemj vt hic ad GT} ijffiG A a qua lern) 

ßciat latitudinem GO, prima fpeciei Apotome n^: ipfa vicißim e^f O erat, A-
potomefpeciei quarta, lllius igitur GOnomen majus,eß Effabile longitudin^, s 
hujus AO majus nomen MP er ar,ßlä potentiâ effabile. Et vicißim,quia nomi-
na funt ßlä potentiâ commenfurabilias; oportet Minus nomen, feu Prosharmo-
zu fan ipßus GO , efe fólâ potentiâ effabilenLs : cum ipfias AO \nomen minus 
AMeßet longitudinevffabile^» -" utrique tamen hoc manet, quod differentia 
quadra tor um à nomin ibus defcriptorum^ ,fit quadratumaiicujus effabifos loa-
gitudincj. 

Qua autenu (int hujut G 0,prima Qyfpotomes Nomina_»> relinquo alijs 
quarendums. Prosharmozuß quiaem ipß GO vt Apotoma Prima eft unica fola 
per 79. Dtcimi Euclidis. Qua debet eße talis, vt ejus quadr at um ßt Effabile* 
non tarnen numero quadr ato: ipß vero cum GO debetficere line am unam Effa-
h'tlem longitudine^: tf per 30. Decimi ,ßex hacunâ tot afiet diameter circuit, 
ixrbi caufa PX; tf ßProsharmozufii, paulò longior quam Pjf (ßquidemtotO-» 
tßetaqualis ipßPX) ab uno termino Diametri X , appliçetur circumfbrentia 
XG i tunc quâfigna GPconnettit, debet eße ipß PXtoti commenßrubilis longi-
FPDINTM). c X X I X 
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XXIX. Propoíitio. 
y^v Vaado vero fe6ta fucrir proportionali ter aliqua 

Mizon; cujus quadratum fie xquale re&angulo fub longitudine, 
compofitâ ex propofitâ erFabili & potente ejus quinq; quartas, ôtíiib 
la t i tudmequinquequar taspotence , tunc minor pars fit Elaflòn : ubi 
iiaíVon e í l n o m e n n o n comparácionis, (èdqualitatis: majorVeròpars 
fi t Mizon alia, rur fum qualitative intelle&a, quaxunque ejus fint t i e -
menta . 

Infchema- Sitvtprim, propofitxeffabilislongitudo dimidia GA,e)má, rtirfumclimi-
tefoL ií. j j y . vjqualtum G A pote[l 4. pop t AMi.iffit GAMrêãus, potent igitur 

MGtalium 5» continuei ur MAutrint^, if centro M, intervallo MG ,fcYibatur 
fêmicir cuius PGX. Eft igitur PJí dupla ipfiw GM iquare if PX poter/t quin^ 
quart as partes de potent id propofitx 5 dupl<e ipfius G A. Sed PG, GX qua dr ata 

juntkl,funt<tqualiaquadrato PX, ergo if illafiuntquinej.quart<edequadrato 
propofitâ effabilü. Forrófi ex PG. GX freer is line fim unam-,ejus quadratum con-
(tabit ex duobus quadr at ü PG, GX, tf ex duo bus Reffangulü fub FG. GX,qui-
busfunt requalia duo re Bangui a fub GA. PX, hoc eft, unum R.e Bangui unis, tub 
propofitâ dupla ipfius GA, if fub PX, effabihbus duabus, fedfioLípotent/d com-
menfur abihbus: qiiam ob, caufam rsttangulum hoc eritMefon,psr zz.decimiEucl. 

• Cum erqo quadratum line a. P G X tot tus', conftct ex quadrato FX eff abi li, if 
reBangulo Ms (o, ejufdem latitudinjs PX: quae duo, quadr atumPX, if reEkin-
gulum fub duplâ ipfius GA iffub PX,funt <xqualia reft angulo, quodeontinetur 
fubPX, effabili, if fubcompofitâ ,ex PX if dupla ipfius GA, fola poiegtiâ com* 
rnenfúrabihbus,quarumpartium major PXpluspoteft minore(dupla ipfius GA) 
aliquáfibi commenfurabih longitudine (poteft entm PXf. qualium dupla ipfius 
GA poteft 4. excefim igitur 1 .eft quadratum alicujus,qua incommenfiurabilis efi 
ipfiPX, eò quod /. adf. nonfitAJt quadrat its numerus ad quadrat um) quibus de 
caufisdicla compofitaex PXif GAduplicatá,efi 'rBinominüquartaJpeciei:cum 
inquam quadratum totius PGXfit xquale tali retlangulofiub Apotomc_s quart â 
if Effabili: line a igitur PGXtota erit Miz,ons. Elemento, ipfam componentia , 
J^ht partes PG, GX. Nam quia PA, efi Apotomc,if AXHinominis: fünt igitur 
interfè longitudine lncommenfurabiles. 'Vi vero PA ad AX:fie quadratum FG, 
adquadratum GX. Ergo PG ^GXfiuntpotentijs if ficjimpliciter incommenfh-
rabiles inter fe i if fheiunt fummam quadratorum effabilem , quippe txqualem 
quadrato PX: reElangulum verò fub PG, GX Mejon. Ergo per 39. decimi,com-
pofita ex PG, GXeft Mizon: Et per 76. Decimi,ablatÁ FG, à GX, relinquitur 
Elafión. (tAtquitota PGXeftfieClaproportionaliter in G,Nam m PAad AG,fit 
PGadXG.&At PA eft ipfius G/tproportionaliter fèòi xpar s major OA quia MP 
poteft ipfius MAquintuplum if Apotome AP<equalis eft AO per 11 .jecund.Eucl. 
Ergo if PG eft ipfius GXproportionaliterfeft<epars major; if per / .Tre dec imiy 

nddita PG,pars major,ad GXtotam,parit novam totam PGX,proportionaliter 
feci am inGiUt jam PGfithujus compofitâ pars minor, GXejus majer. Etfie 
PGX , exiftens aliqua Miz,on^>,fitla efteodempunblo G if in fita Elementos, 
ex quibus Mizon denominaiur, if fimulin'fitai partesproportionis divinx. 

Die» 
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Vico eaßempartm proportionale er fecíx, efefimula iam Ela fona tf Mi-

4J>na. Guia. enim APeft Apotome quarta, quod igiturfub A P Jpotome & PX 
Effabih) ejt potent i* Elaftonü^ç^, decimi Euclidú: o quia AX eft Hinominit 

Í
uarta, quod igitur fubhac tf PXEffabili, eft miz,onis potent ia : fed quadrato^, 
G> GX,funt <equalia Keíhngulk APX, AXP,fingulafingulis}ergò PGefi 

Ulafion, GXMizon-i. 
Conveniunc igitur hie in unum,nomina qualitatum & nomina pro» 

porcionum.Nam PG dicitur pars m i n o r , relpe&u tocius PGX p ropor -
t i o n a l e r fedlx in G;dicicui'& línea minor íèu Elemencum minus ip-
fiusPGX tot ius,uthaeceíl aliqua Mizon qualitative; dicitur denique 
graecè Elaflòn, quod fonatLatinè minor, quaIicativè,refpecUi aliarun* 
duarum linearum,hicnon expreífarum, qaarum fubcra&ione unius ab 
altera, ipfaconílituitur. 

Eodcm modo GX, pr imo dicitur pars major tocius PGX propor*' 
tionaliter fe&ac; fecundo dicitur lin ea vel Elemencum majus linea: co-
ciusPGX, ut ha;ceílqualicacivè Mizon fuo proprio jure , non minus 
quam cota PGX fuo; fed lineae facientcs ipfam GXMizona compofiti« 
one fuâ; non funt hic expreíla;. 

Propter hunc concurfum fectionis proportionalis, Sc feítionis Mi» 
zonis in fua Elementa, credo indicafuifle his fpeciebus Nomina quali-
taciva Mizonis & ElaíTonis, 

Cavendum aucem hic eíl diligenter, ne difcriminarerum confun-
damus;fe£tio proportionalis eíl abfoluta propor t io , non alligata ad u-
namal iquaml ineam, in notitiâ primam, qua; propofita Effabilisdici-
tur.Tpecies verò iítx Mizonis Sc ElaíTonis, funt figurata: certis gradibus 
difccffionisíua; à prima propofitâ Effabili.Itaque íedlio divina progre-
ditur in i n f i n i t u m s non fequitur cam affe&io Mizonis ScElaflonis: 
in illâ (íe£lione) pars qua; modo major erat, proximo gradu fie minor* 
in hac, ElaíTonqualicacefuâ, nunquàm nulloq; refpettufie Mizon, nec 
Mizon Elallon.ícaq - , f iGXMizondividacurrurfum proportionaliter» 
pars ejus major enta;quaIisipfiPG, eoq,ElalTon manebit qualitative* 
ncquaquam verò Mizon qualicace fiet, uc fit pars major qiaantitate; 
diu qnidem GA eíl EfFabilis propolita. 

Quarris fi xMizonfit PGX quali tat«,MizonetiamGX qualitate;cur 
none t iam ipfiusGX Elemencum majus poffic eile aliqua Mizon .ficuc 
ipfius PGX iUizonis majus Elemencum erac c,x, Mizon Sc ipfa / Quia 
etfi utraque eíl Mizon, tam PGX , quám GX ,• alia tamen íllic, alia hic eíl 
format io .Naminquadracum pcxveni tquadracumpxtotum , re&an-
gulum,fub duplici ga Sc fub PX, totum. At in quadratum GX, ingreditur 
de quadrato quidem Px ,dimidium,fc,quod fub MX, x p , d e r e d a n g u I o 
verò fub duplici GA &fub ?x,parsíòlummodo quarta,fc.quodfub AM& 
fub PX. Aliaigr hic eíl proport io Mcfi ad Effabile,alia illic. Noílra verô 
propoíitio concurfum hunc,fe£tionis divina;,& qualítativae compofici-
on i s , in partibus linear ijfdem,de priore íolüm PGX, eiufq; propria pro-
fjort ioncMeíi adEfTabilede,mõílrare nicicur,non itidem de poíleriori . 

Nota verò & hoc ad perfet t ionem analogia;,- quòd íicut GX Mizon 
tompoücion« propor cionis divina.*, fit maior aliqua Mizon,fc,PGX, ad-

c z dicâ 
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dicâ PGJQ eft ipfîus Gx, pars maior in fe&ionedivina : fie è contrario ,'PC 
ElaíTon huj'fpeciei,fe<âione proporcionis divinae3dat P Y minorem ak<| 
ElaiTonafeipsâ,fc> ipfîusPGfeftaspartem majorem3velipiius GXfedhe 
par tem minorem GV: ut ficut maxima PGX cadit per fe&ionem divi-
n a m , i n X G M i z o n a & G P E l a í T o n a , fie fecunda MizonGX,cada t in 
duasElaíTonasXV)VG,squalesfc. ipf isGP,PY:atquci taduac Elaflo-
ncscomponan tunam Mizona ; Mizon verò & Elaílbn aliam Majo-
rem Mizona» 

XXX. Propoíxtio. 
C L a f s e s Figurarum ííngulas íinguli faciunt numeri 

lacerum Primi;& reputantur inclafles,quaí habentNumerum la-
te rum continue duplum numeri íui Primi, 

Se quit ur hoc ex de fin, X. hujus. ISfjm ft omniumfigurarum>qu A Nu-
meros later um habent unius alicujus continué duplos > eademefi firma demon-
fir at ionis propria : omnium igitur iäarumeadem efi Claffis, causa demonßra-
tionis.Non mutât quippe bifecliogenus vel clafiem,afiociata ear umfingulisipro-
ptertf fimplicitntem tf aqualitatemPartiumyjun£tim: exfingulisenimprion's 
figura arcubusjhcit partes binas tnntùrru, > easfy aquales. <$fAt triíeãione aut 
Qujnifeclione, aut fequentibus, non effugies, quin aut inaquales defignespar-
tes , (ibina tantum efe debeant, aut multas, ideß ,p lures duabus ,fiaquales.Vt 
in trifie cl ione ateus 3, velficatur in 2.1, binas tf inaquales, vel in / . / . 1. aqua-
lesfed multai. 

(^Antecedens veròfie probat ur. Demonßratio petitur à numero [aterum; 
g X. hujus i Jam Primi numeri non communicant aliquâ parte numerosa, nam 
unit as qua communicant, divifionem non admit tens, non efi pars numerofit vel 
numerus. Ergo et iam demonfirat tones per eosßcla, non communicant inter 
ßj>. Cl*ff® igiturfingulor um Primor um dißinBafunt. Harumprima efi, 
in qua fient figura (vel quafi) numtris laterum hifee : 2.4 J.16.32. tf infinita: 
Secunda habet 3.Ó.11.24.4^.ç6.tf infinitas : Tertia habt* F.I0.z0.40.g0.ITI9. 

3 zo% tf infinitas. Alia infinita. 

XKKl Propofitio. 
/-* LafsesFigurarum ííngulas íinguli fac iuntNumc-

r i , laterum duorum Primorum (excepto binário) minimi mul -
típlices. 

Sequiturhocex définit ione XI. hujus. TSfamfifigura Ulis ad demonfir a-
iienem fui Uteris non utitur numerofuorum angular um : efi igitur diverfa ejus 

demonfirationis firma àfuperioribus omnibus, quare afiam diverfa clafà. Ex-
cepts verò fuit binarins àgeneßneva clafiis > in Primum aliquem multiplica-
tus: quia bife ft io anguli cùmfit Geometrica, ipía efi , qua cl afiesfingulat eK 
aquo in infinitumprorogate: quòdnifi eßet, clajses nulla eßent ,fèdßngulares ta»' 
tum figura. Harum prima e f i , 15-, 30.60.120. 240. 4 go. tf c. multiplica* 
tis 3. in s-Secunda 2 y 42. S 4- tf c. multiplicatif g. in 7* Stqunntur infinitA 
vt fiem s .in 7,ducitur, Hinc}/.7'< i+o.Vtf, XXXII 
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XXXII. Pròpoíitio. 
C E d & q u a d r a t i Pr imorum numerorum > excepto 
^ Binari jquadrato, &fa£h à quadratisßc alio Primo >Primivequa-

draco, claflès gignunc fingulas, & diftin&as àprioribus. 
Qupdqutdratus numeri Primi,non e andem cum Primo claßemfàcit >cauf» 

aßiquia cum Primus ipfe novum figurar um claßem fàciat ,divident ium circula 
tot um, per XXX hujttí :jam idem Primus, non tot um,fed partem circuit divi-
dem , omninb aliam ßeiet demonßrationem ,fiquidem illa poßibilü fuerit: cum 
Pars circuit d Toto multùm différât causa fpeciej,figurationi<% abfoluta: in quâ 
figurât tone nunc oceupamur, quippe qua demonßrationem form at 

Quod autem binarij quadrat us excipitur ; caufa eß, quia figura, bis duos ha-
leru ângulos, hoc eft ,Tetraçonus, ca dit in cl a fem primam : multipicatus vero 
Quaternarius in Primum, cadit in Primi claßem, quia quatuor funt bis duo z 
ornais verb figura.*,duplo later um Numero ,eodem refertur, quofigura-*fimpl» 
laterum Numero. 

Harum prima eß, in quâfigura. <). 13.36.71.14 4.Z8 8. later um $ infinit 
Secunda > inqua2f. jo. yjo. 200. 400. infinita. 
Tertia, in qua 49. çg.tf infinita. 

Infinita alia claßes à quadrat is. 
Sic27. S4• I08.216. 412* CJ infinita,ex 9. 
Sic 7 f. If o, 300. £if infinita,ex }. 2f. 
Sic T 47-29 4. tf infinita, ex i-di 49. 
Sic 4s. 90. i$o. 360 a? infinita ,ex 5. (f 9• 
Sic 12 f, 2fo. foo. iooo. infinit a, ex /. 6? Z f . 
Sicetiamz2j. 4fo.çoo, fjf infinitœex9. g? 2/.duobusquadratics. 
Infinita alia claßes, ex Primis in quadratos, aut ex Primorum quadratic 

in fi multiplicatif. 

XXXIII. Propoíitio. 
C i a duplo numeri angulorum Figura: abftuleris 
^ qua tuor , formabisNumeratorem part iumangulire&i, quas va-

let angulus figura; t Denominator verò part ium eft ípfe numerus A n -
gulorum» 

Ut in Trigono bis tria funt fix, aufèr 4, refhnt 1. Ergo angulus Trigoni-
c-is val* duas tertio* Refît. Sic in Icofigono, bis 20.fùnt 40, aufèr 4. Ergo 
a ngultts hofigonicus valet 36. vicefimas velç. quintas unius Recli. 'Njtm 
cujusfyfigura anguh diftr'ibuuntur in tot idem triangula, quo th abat later a, du-
obus minus. <&At cujus lib a Trianguli anguli Valent duos Reilos : ergo cujus-
hbetfigura anguli valent duplo plures Reilos, quam Figura habet ângulos, 
quatuor minus. Hic verò numerut Re SI or um dißribuendus eft in numerutn an* 
gulorum figure, ergo hie denominai, ille numerat partes tmius Refti. 

c $ XXX IK 
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XXXIV. Propofitio. 
r^ IrculusGeomctrica defcriptione in duo fecatur 

i V 4 qual ia ;&linea birecansillumrciturrcicnciâpriniigradus; e f t a -
a i m Diameter ipfa. 

Principium enim figurât ionis in circulo efl,ducerertfbm line am per pun-
Hum imper at um, quoufy efl opus. 

%eßn bifècaru circulum efi diameter,fi. per centrum dttãm, quia partium 
circuit inter fi aaualium efi maximafimicir cuius, linea igiturfee am in duosfe-
micirculos, efi & ipfahngißtma,per 14. Tertij Euclidit, tf diameter, per 
fer définit io ne ms, 

Porro diameter efi iäa ipfï Effabilisy propofit* pro Menfura caterortmui 
ipfifibi aqualis ,fuique Menjura perfifta, principiumficientia Geometric*. 

XXXV. Propoiitio, 
TT Etragoni latus habet Geometricam defcriptio-

nem ex angulis, extra circulum , & fi inferibatur circulo , Ipfa 
ell in gradu fcientiae tertio , quadratum ejus i n f e c u n d o , uc3c arca 
figurae. 

Tetragonus Efto OQPR,ejus angu I us,per XXXIII hujus, efi reft us,qua* 
feper 4 6. prtmi Eucliduffncilè dato latereL> ; defer ibitur Tetragonus. 

Cùmfy annulas habe at, quatuor, later aque tot 
dem* -, duo ergo later a ceeuntia, duos Circuli quartos 
intercipiunt , hoc efi, fimißem circuli, Quare pet 
XX XIV. hujus , extrema later um contiguorunc 
connect it diameter circuit. Vt Q0> Qj , an» 
gulum 0 QP re ft um tnfimicir culo 0 QjPformantes , 
extremis 0. P. connexa fitnt per diawtrum circuli 
OLP. Quareper 47. primiEucl.quadrata dvorunu, 

later um OQ^QP, a quant quadratum diamttri. Etfi dimidia pars de qua-
drato diamettri redigatur infirmam quadrat am,per 14-ficunii Eucl.latus ejm 
crit latus Tetragonicums. I& quadratum later is efi Eff*bilcj>> 

Et quia quadratum OP efl ad quadratum OQjVtz.adi. non vero ut nu-
mer us quadrat us, ad Numerum quadratum ; O P verò efi Effabilis Ungitudine i 
ergo latus O Q. efl Effabilis fila potentiâ,per decimi Euclidis. o^frea ver» 
tetr agoni eßtäem in bac figura, qua Quadrat um Uteris , ergs tf areaFigu-
ta eff Effabilis. 

XXXVI. Propofitio. 
r \ f t o g o n i latus habet Geometricam descriptionem 
^ ex Angulis , nec minus etiamOä:ogonica:itella: la tus , f eu fub-
tenfa tribus oftavis partibus circuli , funcque in gradu fcienciaeo&avo, 

fiögul» 
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fingula j illud quidem ElaiTon , hoc verò Mizon; juntta verò in grada 
fexco, proporcionis cujufdem fingularis. Area deniq; Ineffabilis eft, 
quippe Mefon. 

Sit otlogonus VQTOXRSP , ftella verò VO SQXPTRF: cum igitur li-
ne* binctyVerbi caufaQT.TO , comprehendentes an- -a. 
gulum otiogonicum QTO, connect ant ut extremis . 
jQ^O. linea connect ens eft latus Tetragoni, quia de 
O dofemis ejl qitatuor. I J Í V ^ T ^ Y / J \\ 

Ergò defer ip to Te trago no ( ut alios dcfcribendt - y^^p 
OJlogoni modos o mitt ar/í) in circulo, ducat ur in la- \\ !j 
tus ejus OQe^x centro L, perpendicular is,fecans la-
tusinM,arcuminT%peru.primi End. quofhclo 
per 30. Tertij Eucl. erunt quart* partis circuit 0 O, ^ 
dux partes, fc, ar cus OT. TQ^jequales. Connex is ergo punclis 0 if T, erit OT 
reel a latus Qclogoni,ifconnex ü O. S. erit OS latus JielU. 

Connex o centro L cum Q^jfuia QML ejl rectus, ergò QL Effabilis longi-
tudine, potejl QM, if ML. pot eft atitem QL., Jemidiameter duplum ipjius OM 
femilateris Tetr agoniei. Ergò QM if MLfitnt xquaíes,$f utraq, Effabilisjo-
li potent idper XXXVhujus. Plus igitur potejl LO, quàm LM, potentiâ ip-
ipjius MQ^cjUxlon^itudine eft incommenfurabilis ip/iL O. SedJuni xquales 
LO if LS,tf LT. Ergo compojita SM erit Bino minis quart a, a (jus Nomina 
fit-a SL, if LM. per definit. ante 48- decimiEuclidis. cJ\efidua verb MT 
erit A pó tome quarta, cujus Nomina TL, if L M. per definitionem ante S f . de-
cimi Euclidis. 

Et quia MSbinominis quarta, if ST effabilis, qua re per f?. decimi Fu-
el idis,linea QS, qtt.tpotejl Reciangulum fub ipfts,eft Mizon : Jic quia TMeft A-
potome quarta, if 7 S effabilis ;ergo TQUtus QJangult, pot ens reciangulum 

fttb MT, TSeft Elafton,per 94. decimi Eucl. 
Elementã illarum fitnt in hac delineatione, PA ma jus,if AT minus. Nfam 

ad PAaddita AT, facit PTlatusJlelU-.rurfum à PA-vel TTablata TA,relinquit 
AT, id efl QV latus Oblogoni. Scilicet Elafton TQpoteft duplum Pros ha rmo-
zufe TA; iff latus Tetragoni QP,potejl utrumque Element um PA if <lA O , 
id eft AT. ^ 

Etftcut PX Mi z.on ad ma jus Element um PA,Jic TQElafon ad minus E-
lementum TA, if vicifjim, Ut majus element um PA, ad minus AT,Jic Mizon 
P X ad Elafoneau) TQj Ut pars majof ad minor ems ; Jic tot um ad diffe-
rentiarruj. 

Porro hxc later a SQ_^ QT, nonipfa fitnt tan turn Mizon if Elafton ; fed 
Jitnt etiam tales line*, ex quibus alix tales fiunt addendo vel fubtrahendo. Pri-
mum enimfunt inter fè incommenfitrabiles, fecundo qua drat a tpfà rum TQ, QS 
j unci a xquantur quadratoejfabtli ipfius TS, Tertiò Reciangulum fub TQ^ 
QJ.efl MeJon, eft enim <t quale Re tl anguloJitb QMJèmilatere Tetragoni, fold 
p tent id effabili, iffub TSeffabili longitudint^: quam ob cattfàm funt etiarru> 
juncla ingradu fcientUfexto. Quareper 39 decimi, compoftuin umm TOS 
fiunt Mizon, if per 76, decimi, T Qhoceft QZablataà QS, relinquitZS 
ElaJ&nenu. Itn^fieripotejl ,vt Elafton if Mizon unius bigct ,fiant Elements 

*lte-
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titer tus biga, tf Elafions, ablata k Mizone fita, relinquat Elaßona alter/us-

Quoclar earn Oil cgoni attinet ,illa confkit ex oBo talibus trigonis, qual is 
eft L QT. Sed confiât ReBangulum QTRS ex ta lib us quatuor > eft ergofimißis 
Arex: tf efi Mefons, vtpaulò anteàprobatum; ergo et iam duplum ejus, fcihcet 
Area OBogoni, Mefion eft, per porifma Prop, z 4. decimi Euclidis. Hinc Cla-
vius Geom: PraB. libro VI II. Prop, 3 1, demonflrat,,, ar earn ejus efe medium-» 
proportionale inter ar earn Tetr agoni inferipti tf ar earn circumßripti Tetr ago-
ni ) quafitnt adinvicem ,%rt i. ad 2. quadeterminatio quantitatif certa * infirm-
tandem qualitatem Meß, 

XXXV11. Propofitio. 

HEKKiedecagoni latus habet Geometricam deferi-

peionem ex angulis, fed laceris fciencia longiùs evagatur , in gra«' 
dus ignobiliores omnibus prœmiifis: mulcóque magis ejus ftella-
rum lacera/eu fubcenfa: tribus, quinquejfepcem, fedeeimis. 

Qujabis ocio fitnt fedecim, ideòper latus OBo-
goni,figura hacex ijfdem fundament is deferibitur, 
quibus ante a OBogonus per latus Tetr agoni. 

Eßo QO latus non jam Tetragoni, fed OBogoni 
tf O f f , TO later ajam fedecanguli> tf QP latus 

fiella OBangula efio: idfùitpriusdMizon: ergò tf 
JLCJW ejus dimidia erat, öHizon, Quare reBangu. 
Ium fub STEffabili tf LM Mizone, efiJpeciei pla-
ne nova,cujus inter gra dusjuperiùs explicatos, it 

nobiliores, nullafit mentio, Tale vero novum, abtat um abeo, quod fub LT, TS , 
iEffabilibus langitudine continetur, relinquit it er um remotiorem aliquam 
ciems, reBangulum fcilicet fûb M Ts TS aquale quadrato TQ^ later is Hei-
•kadecagoni. <JM%ltò magis id verum de pluriangulis bujusClafis:ut 32.64. 

128. angulorumetc: 
Cùm fie habeatcum la tereuno, fcuiubtensâuni fedecimaî , jam 

illius potentia ablata à potentiâ diametr i , relinquit fubtcnfam> feptem 
fedeeimis, eft igitur illa gradus remotioris. 

Très verò fedeeimae fubtenfam habent derivaram à íubtenfa tr i -
buso&avis per bifeft ionem : íunt igitur in remotiori gradu, quàm íllaí 
Et potencia íubtenfas tribus fedeeimis, ablata à potentiâ diametri , r e -
linquit potentiamfnbeenßequinque fedeeimis. Eft igitur ha:c rar fura 
remot ior i gradu» 

XXXVU1. Propofitio. 
•T Rigoni & Hexagoni lacera geometricam habent 

defer ipt ionem, ex angulis figurarum; & in circulum inferipta * 
funt feibilia, illud ter t io , hoc fecundo gradu ; plana verò4íèu are» figu-
ra rum func Mefa, p ropo r t i ons inter fe dupl». 

tri£& 
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Trigoni confituftio extra circulumeßßcilima per yprimiEuclidk. In-

(frtptio in circulant expeditißima , Ut cat er us modos tãceam ,fit beneficio He X4~. 
goniciUteris. Quia, defèxJemis funt tria. Et Hexa-
goni quid; m d-fcriptio tf infiriptiofunt libro qu.ir-
ti Euclidis propofit. is. Sed oftendenda eft conjecu-
tio quantitatif later is , ex angulorum rationibm. 

Sit Hexagonus BHCGDF. Cùm igiturfint an-
gu! i 6, planum etiam Hexagonidividetur in Trian-
gulafex.verticibus in centro A coëuntia: quale unarm 
eft CAG. Quare quatuor Re 51 or um, centrum A cir-
cumfhntium, jumma. divifa in je x vertices , datun't 
vet ticxli angulo CAG quatuor (éxtas,feu duas ter tias 
u mus Recti. stAt qui trianguli CAG omnes très aneulijunili funt äquales duovi* 
relisfeufe.x'tertijs uniç ReithAbfiraito ergò anguL ad A, 2 tertmrû> a mim** 
6 tertiaru,reftftnt duobus adC,& G, fumma 4 tut ta :juntveräquales omnes > 
ergòunicu'u^adC. d) G.manent2. tertio.unius Redl, non minusquàm ver-
ticahai At Atquifttres angulifuntaquales, oportet «f latera efie œqual.u in 
Triangulo. Quare CG latur idem Hexavoni,t$ trianguli, qwdejïfexta-o 
fjitspars, eß aquale femidiametro circuli CAvel AG. Eft igr Effabilelongitudi-
ne LtyHex agoni,dbnidiü fc d:ametri. HicveroeßGradus II.per XlILhujut» 

Jam Trigoni, qui fit BCD, latus B Cconnneilit duo latera Hex agoni CH, 
HB, coeuntia in H. Cum ergò BHCfît z tcr'.ia Qmicirculi,d> C G una tertia,ar-
t us ergò BCG eß fèmicir cuiusBGdiam&ter ,psr A tranfiéns. Ergò BCG an-
gulas in eo eß Reil m, per jyTertijEucl. Quadrate igitur BC, CG aqua liafunt 
quadrato BG ,per 47 Primi Eucl. Sed CG* eft femidiameter, ejusq, quadrat um 
eßhujus quadrat ipars q Hart a ; abiatâ igitur quart aparte de quadrato BG,re_s-
hnqii tur qu.idratum lateris Tetra^oniciB C. Eft ergo quadratumhoc effa-
bile • fed quia fe non habe* ad quadrat um BG Dt numerus quadrat us ad quadra-
tum numerum ,fed ut ; ad 4., ideò B Ceftfolâ potentiâ Effabilis. Hic vero eß 
gradus Ter ti us, per XW. hujus. 

Et quia BC, CD aquales, anguli j, BCD, DCäquales : ergc BEperpen-
dicular i f , dem ißa in CD,(ecabit illam in E in aqualia CE,ED. EratVerr, Effabi-
lis ß l â biteatiâ, tote CD; quare £5? ejus dimidia CE. Reihngulum ergò fub CE, 
AG fol.î potentiâ comme nfurabilibus, quarumifla eft Effabilis longitudine, Me-
fonefl.Sedhoc Reihxngulum eß aquale area dw>rum triangulorum_«, ipfius CG A 
aquaüurn (quorumfunt inHexagonofix ) iß fie tertia parti Area Hex agoni. 
Area igitur Hex agoni eß planum Mefôru. Et quia BC A (f BCH tri-
annula,funt laterumBA£jf BH,CA 'é CHaqualiu,uno communiBC: habenti-

f itur are ts aquales. Sed BCH, BDF, CDGfunt partes Hex ago nica area,qui-
ns iS.i ex cedit ar earn TrigonicamBCD, totidentaqualium triangulorü ,BAC, 

CaD,DAB. Duplaergp eft areaHex ago nica Trigo nica: Me (on igitur eß etiam_» 
Trigo nit a area, quia comtnenjurabilis,fcil: dupla,Hex ago nica ,qua erat Meßn. 

XXXIX. Propofitio. 
Latera Dodecagoni & Stella:cognominis feu fub-

d tenia 
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tcnfac quinquc duodecimis parcibus circuliGcometricèdeicribi pof> 
f u n t , &mfcripta eidem circulo, fcibilia func, fingulagradu o â a v o no-
bilioriscognicionis,jun&agradu quinco; Planum verò Dodecagoni 
eílEffabile. 

Dodecagonus efio HMHLCKG QD PFN, fiella DodecagonicaBK 
f l d m g n c p h q b . • 

Quja igitur bis fix funt duodecim, ideòper la t ris He xagonifigura ijfdems 
ex fiindamentis defcribitur ,qu'tbusanteuOcic-
gonusper latus Tetragoni, ductâin HC latus 
Hexagoniex A centro perpendiculari,ficante 
l.itusin O, circulum tn L. P. tf connexis 
L H vro lutere Dudecagoni} H P pro Ltereu> 

P flella. 
Cum igitur HC latus fexangulifit Effs* 

le longitudmes; ta Us erit tf dimidia HO ,fe d 
AC, qual is ipfi HC, potefi tf quodà dimidio 
fui OC, tf quodab AO, Ergo quadratum ipfs-
tts AO fé habet ad qdm AC vel AP ,vt j.ad 
4. nonvtnumerui quadratusadquadratum. 

Suntigitur PA, AO, folÂpoteniia inter fie commenfiurabiles, vt tf LA, <5ViO. 
Et CA, hocefl PA vel A L, major Effabilis, plw potefi quam OA mincr, aliquo, 
juodeflà COfibi commenfurabili. Ergo per defi. ante 4$. decimiEucl: Compo-
rta PO efi Binominis, tf per defi. ante g f . O L refidua, efl Apotome, utra% Prima 
coçnomincj». T^omina funt AP, Effabilisfimphciter, tf AO, Effabili'sfoi A 
potentiâ. Sedper /4. decimi Eucl. HP, potens re&zwçulum fiibOF^Binomine^i 
primA tf PL Effabili, efi Binominis, tf per 9/ ejufdem, HL latus Dodecago-
ni,potens reãangulumfubOL Apotome prima tf LP Effabili, efi Apotome. It* 
caduntfingula in gradam ficientia oíhvum nobiliorents. 

NominahujuscompoficacPH & diminutas HL , íunc PS & SH. 
C u m q ; HB fitfexanguii lac*,KP Trianguli,BP,Quadrãguli, illud <jdcm 
poceftdUplumNominis minoriSjfc.HSj&SBjiftudduplum majoris,fc. 
KS, & SP; hoc verò poreft utrumq; fimul.quodq; femel, fc. BS & SP. 

Componitui* etiam PH binominis,exPRlacere quadraci^Sc RHla-
tere I)odecagoni;at propter hanc compofit ionem non dicitur Binom i • 
nis; quia pe í 42 decimi Eucl.practer unum fignum, quod hicfuic S,nul-
lum aliud dari poceft, quod illam dividat in fua Nomina. 

Cumq;HÒXPfmcErFabileslongicudine, re&arigulum fub ijs, id 
eft fub LH,HP crit EfFabile, & fumma quadra torum LH,HP eft itidem 
EfFabilis,aquaIis quippequadratoipíiusLP. E rgòhocnominc , jun&ae 
L H , HP, funt in gradu fcientiae quinto.Nec quicquatn novi faciunc jun-
&ae,nec ruríum Binominem vel Apotomen.'addita enim LH ad HP, fa* 
cic EíFabilem potentiâ (blâ,fc. cujus quadratum eft íèíquialterum qua-
dratiLP.-ablata ve ròLH , v e l H R a b H P , conft i tui t rurfum EíFabilem 
potentiâ,PR, lat9 quadrati: cuj* quadratum eft dimidium quadraci LP» 

Cumq; Area Dodecagoni conftetTriangulis I2>qualiumeftunum 
LAC, in reé langu loveròLHPD Effabili cont ineátureorum qua tuor , 
id eft Triens Are» tocius; ergò & toca area EíFabilis eft, quantam fcil. 

creaç 
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•reat du&a H O in LP t e r ; Eftigicur Area Dodransde quadraco dia-
mecri, íèu Medium Arithmeticum inter Tecragonum circulo circum-
fcriptum, & Tetragonum eidem inicriptum ; ficut Area O&anguli eft 
inter eos Medium Geometricum. 

XL. Propofitio. 
P Iguraílegularis vigintiquatuor laterum , & o m -

nes ab ea, duplicato continué numero lacerum,Geométricas qui-« 
dem inferipeioneshabent , fed laterwm fcientiaevagaturlongius, in 
gradus remotiores ijs qui prius funt poiiti : ut Sc ftellarum ejus feu fub-
tenfarum ç. 7.11, viceíimis quartis. 

Proba fur 1it prius Prop. XXXVIJ.de [edecangulo; hoc tamen difcrimincj^ 
quodjam hie latusfiella Dodecagonica ejus<% dimidium, funt Binomines prima, 
quarerechngulum fub dimidia tf fub diâmetro , zitEffabili, nondumpt nova 

jpeciei, quiapotent illamper /4,efiiterumBinominis.- <LAt jamhocreEfangu-
lum ablatum ab Effabili fitbiota tf dimidia Diâmetro , refinquit novi quid , 
cuj 'u hacienus non fach cß mentia, tf ignobiiius, quippe m agis compofitum ; tf 
hoeßt potentiâ later is Z 4 anguli. 

Id multo magis verum de pluriangulisfiguris hujusClaffîs;ut quadragi*-
toft anguli, nonagintafiex anguli, tf c. 

S übten fia quinque vicefimis quart is cif 
tuli patefeit , bifèclione^f ar cus iníquo funt 
quinque duodccima : potent ia illius oblatas A 
potential diametri,relinquit potentiam^ (üb-
ten ft fêptem vicefimis quartis : ftcpotential 
later is fin fubtenfi uni vicefima quarta, for-
mat- eadem methodo potentiam fùbtenfœ un-
decim tãlibmpartibus. Sunt igiiur omnm m 
graduremotiori. 

XL!. Propofitio. 
r Arcra Decagoni Sc ftellœ decagonicaè/eu fubten-

fa tribus decimis part ibusCirculi .defcript ionemhabenc Geo-
metricam exangulis , inferiptionemque incirculum ; funtquefcibi-
l ia , feorfimquidemfingûlaGraduo&aVofcientiaî , jundlaverò, g ra -
du qumto ; 5c cum femiaiàmetro jun&a 3 gradu quarto. 

v Sit Decaf onus BCDEFGHIKL, tf fiella ejus BEHLDGKCFIB. Om 
trgòfint anguli decern^ , figura planum.» er it compofitum^ ex decern^ triait« 
gulis coëuntibus in centro A, quale unum efi F A G. Diftributâigitur qua-
tuor rt'ihtumfummâ^u* eßeirca unum A punclumjn deem iäorum trlançu-

gf 4 krrnm 
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/eram vertices >veniütfingulis 4.decima vel2.quinta unius recii. Atquifummí 
trium angulorum hujus trian çuli , efl 10 quinta 
idejl z. Recti ; hinc igitur ablato verticali ad A 
2. quint ü ,relinquitur duobus adbafim 8. quin-
ta : tf cumfint aquales ;fingulis igr 4. quinta 
It a quilibet adbafinduplus e/l anguliadverti-
cems. Hoc e/l vinculum demonfiratioms fé-
quentis; 

Secio enim angulo AFG in duas partes aqua-
Its , per FO lineam,per y.primi Euclidis ierunt 
AFO , OF G interfe aquales , tf quilibel z. 
quinta Recii; uterque igitur ipfi FAO aqualis\ 

Qtiareperfix ti Euclidis» vt jFad FG,fic AO adOG. 
Quja, vero OF G efl z.quinta,erat vero OGF 

'(nempe AGE) 4. quinta erit, igitur tf FOG 4, 
quinta. Angulü igitur adOtf G aquahbus, la. 
ter a quo que FG, FO aqualiafubtenduntur 

Eodemmodo tf in triangulo AOF,quia AFO 
e/l 2. quinta, quantiser at tf F JO -'ergè tf AO 
tf FO( hoc efl FG latus) aquales erunt. Vt 

Vero A Fad FG,/ic AOadOG, vt jam demon/lratum ; ergè ctiam vt AG ad AO 
fartem ,fichacad OG refiduums.Secatur igitur Cru* AG in O proportionality. 
Igitur per 5. Tredecimi Euclid: O A vel OF, continuât â in 1, vt OI fit aqualis 
toti AG, et iam FIfecki e/l proportionate er in 0> tf connexis Alfignis, erit AIO 
tr Unguium congruum initiait F AG , eó^OAlduplusipfiusFAO ,tf F AI 
6.quinta. Quare centro AjnteYvallo AGfcripto circulo FGl,erit FG latus deca-
goni , pars major femidiametri AGproportionaliterfifta, tf FI latus flella (eu 
fubtenfa tribus decimis,compofità ex FO tf OI, latere decagoni tf femidiametro. 

Obhanc caufâm hac latera,junciâ/emidiametro ,pofiunt accen/érigradui 
quarto, per XXVI. hujus. . , 

Citmfy AG fi th fit Effabilif longitudine,tf latus decagoni pars ejus major ; 
latusflellay compofitzt ex tot a tf parte majore iquare per XXVII. hujus,illudefl 
Apotome, hoc^Binominis,utrum^quartaJpeciei : hocrejpeffufi*nt ingradufici-
entiaothvo ,proximè pofl latus Dodecagonitfflella fita,plané % in eodemcr-
dine cum latere O ci «go ni tfflellafita. 

Et per XXIIX hujus, et iam re/idua OG, eo% etiam ejus dimidia NG efl A~ 
potomaprimafpeciei. Sedcaveputes,Nominaejusefe,Majus AG, minus AN. 

Deniftper eandem XXVII. hujus, later a GF, velOFtf FI. non cum fi-
midiametro, (éd'je cum ipfâjunth, quia tf/itmmam quadrat or um, tf commu-
ne Rethngulum habent Ef[abilia,/ùnt ingradu (cientia quinto. 

Compà/tta igitur,lot us Demgoni cum latere fitafieUa,fiiciunt effabilempo 
tentiâ filâ,potentem quinaue quartas, de potent iâfemidiametri, qua in/chema-
tepracedentiex Pr.XXVII.efl PX. compofita ex PA (aqucUi ipfiOA,) tf AX: 
inter qutu efl mediaproportionalù G A effabilis. 

Vicifiim abflracium Decagoni iatus OFà latereft<ll* Fljelinquit 
éilemOI yfcfimidiamet rum* Jtaper iUa nihilfit noYi, 

XJLII 
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XLll. Propoíltio. 

L Aterá Pen tagoni& Scellíe Peotagonicas,feu fub-

cenfadüabüs quineis partibus Circuli, defcnpcionem habent Ge-
òmecricarrt exangulis , funeque ícibilia> íingulao&avogradu>juntta, 
cam fexco quàm quarto gràdu íeienets. 

Defiriptio extra circulam efi talis: filzt us faturum detur longitudine , fie-
cabimusilludproportiona liter,per //.fecundi vel;o.fixti Euclidis,eufc adjunge-

• ' > >» " " " ^ i - VthicFBV BH crura, 
Viv * - , , n • v - • • " . > . fH bails. 
C»«z enim crus compofttum conjtst ex tot a propoßta, ejus<j. parte majori feBionis 
divinx; et iam compofitaßc erit feBa, ejusqfpars major erit latus propofitum,eo-
<j; Trian^uli hujus angulus ad bafin, duplus erit ejus ad Derticem, ist fupra inj 
Decagono: cuifiuperduobús diàJiscruribus ftBafibus, adjiciemusduotriangu- ^[^hBtíc 
la exterior a , quorum crurafint xqualiapropofito lateri. LKH fuper 

Jnfiripiio in circulumfitcilima eßper latus Decagoni. Ci:m enim de decern 
ft-nis fit quinque, duorum igitur Decagoni later um, F(J, GH, contiguorum in 
G, términos F. H. conhcBemus, hneaq, FHcrit latus Fentaço ni ,fic if HK: if 
tonne xis F.K ter minis,line a FKerit latusfiellx.Sit igitur Fe itzgon9 BDFHKj 
if fieäa ejus BFKDHB. 

_ Demonflra't igitur Euclides Prop. io. Tredecimi qw'dFHlatus Fentaçoni 
holfit lateraFAHexagoni, if FG Decagoni,hocefifemidianistrum AG & je it 4 
Majorem partem <lAO fimul., Hxcdemonftratio in Euclide dißicultatem ha'ovt 
(aptlis» teritabo igitur hie fhciliorern.J. 

qA terminis later is Peniagonici B. D .due.irrt ur per A centrum recta. EG; 
if DI: if ft DT> fub tendit dá.is decimas ,ficpró-
xima DL tres , if D K quatuorfiubtendat,feca'/i_ 
fes cBGin S.R punBis. Igitur LDI angulus,id eß 
SD A habet du.is quintas unius Rectiquia Ließ 
una quintapars circuit ficut if FH,if verb aqua- ty * Pone O uH 

lib arcubus,an%uh aâ circumfbrentittm infifiunt I D H . F K & 

duales,per XXIvelXkni Tertij ÊucL 'È/l \ SS iLTnt 
•verò D Ab, id ?ß DAS quatuor quintx unius re-
Hi , quia DB pars quinta èfl circuli, men fur ant is 
quatuor reBos circa A. Junfti igitur SAD, A D S 
fitnt fix quint x unius reBi. CAtomnes iresfitnt 
decern quint A. Ergò etiamrefiduus DSAeft quatuor quint A. Eß igitur DSA 
*qualis ipfiDAS, latus igitur DS Äquale eft lateri D<lAfemidiametro. Ergò 
per prior a ffemidiametri D Aproportionalitér feBxpars major tequat SA, eft i^r 
SA ,t qualis lateri Decagoni,per diBa.Et DAeftfimidiameterJatusfc.Hexago-
tii Die latus Pentagoni D'TS, poße utram^ if SA, if AD. 

Connexo enim K cum S if cum A, \quià DA, AK funt Äquales, if DS, 
SKijßem äquales, erunt if partes SR, RdA Äquales, if D RB reBus eft.Ergò 
L>T>, pote ft DR, RB. <L4tqui DR minus potéft, quàm DslA , quantitate po-
i"it'tA R.qlA[, if BR minus pote ft quàm BA quàntitãte if reBanguli tjubliFR^ 
%;Abis j if potent tx ipfius RAjunBorunu. JunBx igitur potent i& DR, RB 

d j mm«ré 
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minoresfunt junftü potentijs DA, AB, re ft angulo fub RA, AB bis, hoc eß, re* 
ft angulofub SA, AB fim el. o^ítqui duo reftangulafitb SA, AB, tffiub SB, BA 
confiituunt tot um quadrat um BA. (tAblato ergo reftangulofiub SA, aB , re-
linquitur quadratumjpfius D A, tf reel angulum fub SB, BA ,junibt^ itquan-
tur quadrato DB. Cum verb BAßmidiameterfit proportionality {ecla in S, 
tf pars major AS: reftangulum igitur SB,BAefi aquale quadrato S A. Ergo 
latus Pentzigoni potefi duo quadraU D A tf A Si later umfcilicet Hexagonitf 
Decagoni. 

Qupdattinetfleä<e Pentãgonic* latus B F: iSud eft compositum ex BD , 
•vel B Q, latere Pentagoni, tf ex QF', ejus feftiproportionahter parte majori: 
per g.Trtdecimi : quod idem et iam probaripot efi ex triangulo quinquangulari 
FBH ,7Jt fupra.3. 

Cum igitur latus Pentagonipofßtßmidiametrum qua eß Effabilis longi-
tudine_s, tf ejus fiel a proportion* liter partem Majorem, ft in fchemate pra-
tnifofemicirculari, PGfiotefi PA, tf AG,tf ut PAefiad AG, ficfit PC latut 
Pentagoniad latusfuajieüa:Jit vero vt PA ad AG, fie PG adGX. Ergò GX 
eß iäud latusfiella, pot efi que tf GA femidiametrum Circuit circafiguram De-
cangulam, tf AX compofitom ex PA tf AG. Qua re per ibi demonfirata GX 
eß Mizon , GPElaßon. Singula igiturfunt in oft avo gradu fcientia, ejusque 
fecundo or dints. Quia verbjunfta line a PG, GXßciunt quadratorumfum-
mam Effabilem ,fi. aqualem quadrato PX, quod eß ipfiusGA Effabilis qua-
drati quint uplumcademfy PG, GX reftangulum firm ant Mefon; hoc nomine 
junfta PG , GX funt in gradu fcientia fix to , de quo eß XVlll.pramifas. De-
ni% quia latus Pentagoni tf latusfiellafiunt vtfie ft ionis divina pars major tf 
tota j idebfiunt et iam ingradufcientia quarto, junfta invicems: vide XXIX. 
hujus. Confiquitur autem hasproprietãtes, ixtficut Pentagoni latus eß Elafi 
fon, Stella Miz,on, fic ettam compofitaex utroe^fit iter urn Mizons, tf latut 
Pentagonifit hujus compofita ut Mizonis, elementum minus i Latus verbfieäa 

ft illius Elementum majus ; tf vt et iam differentia inter utrum% latus fit ahu 
qua Ela fon ,fcilicet DQvel QF. per e andem XXIX. hujus. 

XL11I. Propofitio. 
P L a n a D e c a g o n i & Pentagoni , caduntinGradu« 

fcicntiaercmociores>uc8ílacusIcofígoni, & reliquahujus cla£-
físfigurarum» 

T{am latus Pentagoni FH, du ft um in AH 
fhcit duplum FAH quint apartis Area Pentago-
nica. Eß verb FH Ela fon, tf AN efi talis, qua. 
potefi Effabile AF, diminutum potentiâ Ei a fo-
nts FN. Si autem quod efi ab Elafone , aufèra-
tur ab eo, quod efi ab Effabili, reltnquitur novct 
Jpecies linea, qua potefi talerefduurru. Re ft an" 
guli verb contentifub tali lined nova tf fubElafi 
fone^ ., fpec ies adhuc remotior er it • areaveri 
Pentagoni er it ei commenfurabilis , fcilicet ut 

/.ad 
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muinque ad duas, quare ipfa éritJpeciei adeò remota. Sic latus Decagoni 
FG y duftum infuam Perpendiculares ex centro ,ßcit dttplum FAG partis de-
cima de Plano Decagonico 5 id eß Unam quint anu. Eft verb FG Apotome quar-
ta ; perpendicular is ex centro in illam, poteß ejus quarta parte minus quàrrL» 
ßmidiameSer. Atßquodeßab Apotomâ, außratur ab eo, quodefi ab Efiabili, 
linea qua refidüum pitefi, fit nova fpeciei, ultra recenfitas; fi talis linea cum* 
Apotomâ fhciat reitangulum, illud er itfpeciei adhucremotion'scum eo ethm 
quintuplum ejus, fc. Area Decagoni. 

Denique cumfèmilatus Decagoni fit Apotome quarta , potentia vero Apo-
tomes extenfàftainduw Diamstrum, (Effabilem longitudine ) fhciat latitudi-
nem, Apotomenprimam, fclictf fagittam decima partis Circuit : Latus certè 
Icoßgoni poteß & fewilatus Decagoni, Apot me quarta n , a hancfagittam, 
Apotomen primamj>. Planum vero compojitum ex Apotomis diverßr umJj>e-
cierum, eoj, incommenfurabilibus, pot er it nulla lima prius recenfitarum > fid 
aliqua plane nova jpeciei: eoj, 'S ignobilioris. 

Quant ò magis idobtinebit in feßa ra con in go no S cat er is hums cl a ißs / 

XL1V. Propoiltio. 

p EnteKxdecagoni,éjufqueftel larum íatera , pura 
A (ubtenHt dnabus, vel qua tuor , vel fepcem quindecimis, Gcome-

tricam quidemdefcripcionem habenr ,fed nonexcracirculum > & in 
circulo quoque non ex angulis, êóquè impropriam > & fcienciam he-
terogeneam ,gradusremociorisj quam omnia áncecedencia. Triacon-
tagonus & reliquaehujusclaflls funt adhucrémociót es. 

Defcribitur enim ex fê prior ibusfiguris, quas oportet h. here numcrum late-
rum ahum quàmfubduplum, quia t j . eil impar, no n hs.bens partem dimidianu» 
numericam: (cilices ex Tri^ono TSC D S Pentá-
gono TUFHK, ab eodem rB Pu nil o incept ü. Nam B 
fi tertiamzB C aufiras à duabus quint is ̂ BIF, id 
eß f. de cimas quint as à 6 decimisquintis , manet // / j . 
CF, I decimaquinta, Connéxis ergo C. F. an- / \ \ pF* 
gulis jineaCFerit latus. H e ad actum deferip- jJ\ / 'Á \ / I 
tionis non accerfo quantit atem anguli,aut nume- \\i> 'e />/_ 
rum Angular um figura propofita i necfecunditm \ \ j Jy 
banc numerumformo aliquodtrian^ulum , ut'tn 
figuris fuperioribusßJlums. At necpoteß aliter 
drferibi .Ergo etiam feientia ejus eß remota S vilis.Cumenim latus Pentagon! 
FH,fit I at er i Trigo nico CD parallelum, proptereà que d utraquefigura im pari-
la ter a ab eodem Bpuncto eß ineeptzt: ducalur igitur ex F. perpendicularis in L, 
(f ex B, diameter Per centrum A,fecans lineal in E. N. G. Ergò latus CF po-
tefi quantum S C^ tf FLjunilas fed CL efiexceßus ipfius CE Effabilis Po-
tentia , fisper FN, hoc eßfuper LE, ElafTona : cß igitur CL Jpeciei plane No-
va. Vicißim ANeß linea qua poteß refiduum de Effabili piano, cum ab eo fit-
Wit Mat um planum Elaßonis: eß igitur novafyxiei. SedENeßreßduumhu-

jus 
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jus nova, pofi ablatam Effabilem longitudine JE. Efi igitur EN bis remotion 
gradu. Dcni^CF latus PentekadecagonipotefiCL,tf LE nouasfaciès-, eß igr 
illic bis, hic ter, tffie quinquies remotius. Pratereá% componuntur dir er fir um 
Claßium, Trigonica tf Pentagonica,proprieties in unum, efi igitur feientia he-
terogenem. Qujdjam de Tnacontagoni laterefientiendum / cumfemper auge-
4tur gradus r emotiones, cum ipfia duplicatione later um prior is. 

o_Atfubtenfàßptem quindeeimis, hoc eß 14 Tricefimis ,ut it ur latere Tria-
0ontãgomco, eß igitur eopofierius. Subtenfa vero 7 Tricefimis efi ab iää,per bi-
fiftionei eadem^gignitjubtenfam S Tricefimis, id efi 4 quindeeimis,a qua efi c-
tiam fitbtenfa 2, quindeeimis, per bififtionems. Qujznquam hac habet or tum e-

M repose tia m alium ; verbi causa,fubtenfa MF,quadratum habet compcfitum ex quadra-
«iedio loco f0 Qp later is Pentekadecaçonici, tf reBangulo fub eodem CF tf FI latere Pen-

l'C' ta go nico. Utro% modo pofierior efifuperioribus figuris. 

XLV. Propoiitio. 
H E p t a g o n u s &C f igure ab eo omne$,c]u;e numerum. 

lacerum ex Primis (iicdi£tis) unum habenc, earumque ftella*, co-
tECque adeò claíTesab ijs derivaras,extra circulum deicriptione Gcome-
tr icâcarent : in circulo, etf i laterum quantitaseftneceflaria, illam ta-
rnen ignorari a;què necefle eft. 

C"Magna res agit ur, per huncefiim effeBum fietit,quo minus Heptagon us, 
tf c at er a huj us generis figura, à Deo pier int adhi-
bit a adornatum Mundi, vtfiunt quidem adhib.ta 
fiïbiles figura in fuperioribus explieata. 

Sit igitur Heptagonus BCDEFGH , tf con-
neBantur angul't omnes cum omnibus,tffit A cen-
trum circuit,tf Diameter BAP, tf lAxonneBa-
turcumE, 

Primum igitur talesfigura impropriam fupra 
dicfam demonfirationem nullam nancifcuntur : eß 
enim earum numerus later um tf angular um , ex 

Trímis unus : at nulla bigafigurarum pramißarum, tot um circulum dividit in 
partes Numero aliquo Primo numerabiles:fed(ortiuntur iSa Numerum Multi-
pliern Numerorunu) utriusá.figura. 

Sed nefypropriam habent hujusmodifigura demonfirationem ex angulo-
rum numero : quiaquicquidex hoc e licitury idvagum tf multiplex minime que 
determinatum eß. 

Secetur enim Heptagonus in fua triangula quinduo extrema aquicrura 
Obtufângula BDC, BGH, unum intimum aquicrurum Acutangulum BEF, tf 
duoScalenainterjeBaBED,BEG. igitur circumfbrentia,fuper quafiant 
crura anguli,ad circtimfirentia partemoppofitamßBi,admetiatür angulofiam 
quahtitätem, angulus BEF fiatfitper tribus circumfirentia partibus ,BH ,HG 4 

GF: angulus B FEfimiliterfiuper tribus, BC,CD, DE; at EBFfûper una EF¥ 

Ergò BEF efi tale triangulum > quod habet utrumc^angulum adbafin triplum 
ejus qui ad verticenu, Eodem modo probat ur Sca le num BED ha here ângulos 

in pro* 
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in proportions continue dupldu Simplum enim eß, angulus^By duplum E, qua-
druplum D, hoc eß ipfius Eduplunts. 

1 Quòd fi hxc figura defcriptionem fuarh cercam habet extra circu-
I u m , n o n minus quàmhabebat íupràquinquangulum , opor t e t , (ue 
jam olim monueruncCampanus & Hieronymus Cardanus,& Candal-
la FlulTas) ance omnia talia triangula daripoífe,íicut ante Pencagortum 
dabacur criangulum, cujus ucerque ad bafin erac duplus anguli ad ver-
cicem. Acqui dabacur nobis in illo Triangulo Pencagonico, laterum 
propor cio certa ex angulis: in hoc Hepcagoníco tr iangulo, cerca pro-
portio nulla dacur. Sine enim I. K figna, quibus BF fecacur ab EH,EG, 
uifecaritibus angulum BEF.Igicur in FEI,quiabife£tuseft angulusFEIj 
uc igicur iri eo FE ad EI , fie FK ad Kl . Sed EF squacur coci FI. Eft enim 
FEI partium 4 fepcimarum uniusre&i, qualiuni EFI ef tö fepcimarum, 
ergò EIFcíleciám 4. fepcimarum. Cruraigicur FE, FI, squal ibusan-
gulis oppofica, funt íequaJia.Eâdemque de cauia etiam EI,& IB func ae-
quales: quare etiam ut FI ad IB, fie FK ad K I. Amplius, in KEB,quia 
angulus KEB bifedus eí ipér E I H ; lieigicur KE ad E B j fis KI ad I Bs. 
At KE & T E func a;quales, quia KEF aequicrurum & fimile ipfi EBF ; erac 
v e r ò t F«qualisipfi i f, ß tEBef tsqual is ipfisFB ,• quare etiam uci Fad 
T R fic K 1 ADJIB. Ineâdem igicur B F fiibcensâcribusfepcimiscirculi, 
dux funt invencae proportiones, partium crium: pr imüm ut media x I , 
adminimamKF jiicmaxima i j ad iFcompof icamexutrâqueminore , 
Hoc eft adFElatusíèptanguh: icerumuc maxima IB ad mediam iK.'fic 
cotaBF adFicompoficamex2. minimis. Hscproporc io ipeciemqui- Cardah;^ 
dem prae fe. fercneceftariardecerminacionis ad cercam & unam propor- j^ 'o, ,^, 
tiönerh ipfius EF ad FB ; impofuirque Cardano, qui cüm cale quid in la- Reá«a. 
teribus Scaleni crianguli BED animadverciflec, quod Proporcionem 
Reflexam appeHavit ,deinventofeptanguli laterefruftragloriatuseft» 
Nam nulla cerca fequicur quancicas, ipfius E F vel 1 F > quia id quod pü-
camus nos nancifci novum in fecunda vice, coincidic cum primo.Quo-
tit founque enim func 4. Proporcionales,in quibusdua? primae aequanc 
terciam: fic e t iam, uc ficucprima eft ad cerciam, iecunda ad quarcam, 
fic fic 8c cerciaad compolicam ex tercia & quarca, quaecompoficafic n u -
m e r o quinca. H o r u m verò Cafuum func infinici, tarnen terminis 
commenfurabil ibus, quam in incommenfurabilibus. Ec nominat im 
Gommenfurabilium te rminorum cafus cocidem func, quotproporei» 
ones fuperparticulares > fcilicet quot quadraci Numer i impares. 

*BF. 9. Bi. 6. IK. 2. KFi a 
•vel 25- 6. 4» 
vel 49» J * 

7 
9' r. 

•vel 8 1« 4 f . 2 0 . ; t; 
'bei 121. 66. JO-

Etquotßperpar- 49- 35- IO. 4 - T _ -
tientet vel 64- 40 9• See, ' -1 îL I,I IL I ' •' 

e Nam 
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Nam u: 15". ad 9, fie 40. ad 24, compoíitúm ex 15 & 9. Et ut 40, ad 15, fie 
$4(conf tanse*4ò. 15. &9) a d j 4 . compoficúm ex i f . tkç . 

Ecçe communem affe&ionem multarum proportionum,quae cõ-
ftitutum quidem feptàngulumneceíTariòeonlequitur,- fedexqualò lâ 
datâ, criangulum íepcangulare iftrui neeje, Caufa cur in Pencagono pro-
porcio iaceris cerca pendeacex angulis,eciam extracirculum; in Hep-
tagono & íeliquis caübus non icem; facile ex diftis pacec. In Pencago-

nicocrianguloBFKper bife&ioriem BKF an-
guliftacimvenicurad «tquiCrura BKT & KTF 
duoejuselemenca, fequiturqj asqualeseorum 

\i t angulosBFK,BKT,arquaIicaslaceium BK,I<T, 
TF; ac in Hepcagonico, per crifeftionem angu-

ínSchenç \ \ ' * - f j t ^> c r i a ^ u n c ciangul ie lemenca,duo a:quicrura 
foi. 3 4. / / criángulaBEI,KEF,&unum fca'enon lEK;ne-

que íèquitur in eoproporcionem angulorum, 
proportio lacerum.tic nocum eft in Geome-
tria. Cum igitur anguli hujus figura' non doce-

antquicqúataulterius extra circulum s non ftruicur igicur criangulum 
requificum excracirculum. Non eft igitur hac figura in circulum in-
fcnpcilis, per aliquid fe priusinfcientiavcl deferiptione, fedipsâde-
m u m inferiptionequalicunq;, vagaiftaproporcio cogicur ad unici cc-
fus anguftias, Scficprincipiumpetitunum. id poíIitinveniri,per quod 
perficitur inferiptio, jubemuradhiberc ipfaminfcriptionem , quafi 
ijam antea poífibilem. 

Latet igitur proport io LaterisEFad latus ftelíazFB, latet inquam 
in materia quantitativâ, fie ut causâ quidem principij quânticacum ma-
terialis, quod eft, magnitudo indeterminara, poílibile íanè fit, coníli-
tuere latus íèptanguli in jufta proportione ad cirCüli diamecrum : 
cum decur aliquid, íepcanguli lacere cerfcò majus, aliquid minus, in ipfo 
Circulo:& amplius,fe&ione in infinicum progrediente,femper aliquid 
majus latere EF» veleo minus aliquid daripoteft: at causâ ejus, quod 
eft inquantitatibus formale , fimpliciter eft impoífibile, quia figura 
íèptangüli & íímilium,medijs omnibüs,quibus aliqua lateris certa pro-
port iodêmõnftretur inveniatürvè , &ficformationefeudeterrti ina-
tione nofeibili penitus Caret. Quod cum ita fit , qüare neque figura 
14. angulorum in circulum, cujusfemidiameterfit AP inferibipoteft, 
latere EP,neque ejus duo latera contigua unâ reótâ EF fubtédi poflunt, 
quae fit latus Heptagoni in illo circulo: neque latus^hoc «Um diâmetro 
compararipoteric > cum fit Naturâfuâ compalrâtionis ignotas ad Dia-
mecrum. 

Iraque nullum uriquam Reguíare Séptángulum à quoquameon-
firu&um eft , feiente & volente , &exprópof i to agente : nec con -
f t ruipotef texpfopofi to: í l dbenè fortuito conftruipoífet: & tamen 
igaorari neceíTc eft, fit neConftru&um an non, 

v Objiciat hiemihi aliquis dodr inam Analyticam , ab Arabc 
5 Gebri denominaram Algebram , Itálico vocábulo Coifam : viden-

tur enira ia ea decerminari polfe omais generis Polygonorum 
lacera 
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lacera. Verbi causâ in Sepcangulo fícprocedic Juftus Byrgius , Mecha-- r o f a 

nicusCaífarisScLandgravijHaífis>quiinhocgenereingeniofiífirna & gij. 
inopinabilia mulca eft commencus. Primo ille diamecro circuii BP nu- f c h e m a t 

merum 2. aftignac, uc AB fie únicas cocalis, quâ in parces infinicâ fe ího-
he divisa, per illaslongicudo laceris BCenumerecur. Deinde ponic, 
hocam eíle proporcionem ipfius AB ad B C , quae camen próporcio de-
mumqu^ricur. In hacproporcionécontinuitatemfingic, ucficuceíl 
A B i . a d B C i i v , f i c f i c i ^ a d j j , & i j a d i c Ç , & ) c Ç a d i ^ , & i j j adi ác£ 
& fic perpetuo ,quod nos commodiusfignabimus per apices fic, 1. i j . 
I ij. i iij. 1 iiij. iv./vj.j Vtj. &c. 

Hi fee (ic pofit is confideratur primo quadrangulum BED C. CUM igitur 
demonflratum fit à Ptolemxo, C°psmico, Regiomontzino, Pitifco, tf ceteris qui 
de doclrinafinuumficripfierunt; quòd in quadr angulo circuii quocunq., re&angu -
lum unurn Diagoniorum CE, DB, aquetjunlfaduo retfangula oppofitorum la-
terum ,fcilicet, quod (ub DC tf EB, tf quodfub CB tf DE:. %urfumq ciir/LS, 

cert um ex Geometria, CO dimidiam [ubtenfkCH, tf 0 fagitt am >junci is (cctloncr^ 
potentijs, xquare potent lam later is C;Z?. mutuam 

Sit igitur BP 2. CB 1 j, quadrm 1 ij, quoddivide per BP,prodibit BO. 1 ij di- cti & 

vifimper 4,quadrm r iiijdivijumper 4,quodaufèr à qío CB / ij,reftnt 4Íj—iiiij 
divifum per 2, quadr at um CO. Cum autem CHJit ipfius CO dupla, erit qita-
dratum ipfius CH16 ij— 4 iiij divifum per 4. idefi 4 ij — / iiij. 

Cum ergò habeatur qdm CH velBD, idefi, reEfangulum fu\> BD tf., CE, 
multiplica CCB in DE, Z't_fit reEfangulum fub ijs 1 ij,quodaufir à rectângulo fiib 
BD, CE 4ij — 7 iiij,refiat reel angulumfiitb CD, j ij — 1 iiij, id in 11 divide, 
fic, in CD, \prodibit BE 3 j — I iij. 

Pergimus ulterius ad Quadr angulum DBHE. Et quia BEefl jj--1 Hj,e-
rit ret~fa ngulum fub BE,D H, id eft, quadra turn à BE,ç> ij—6 iiij aufc-r re-
ãangulum fub BH, DE1 ij,rejlabit reclangulumfiub BD,EH 2 tj--6 iiij / vj. 
q -tod divide per EH, 1j--i iij,prodibit BD 8 if—6 iiij -+-/ vj, divifump jj—nij; 
e'fquadratumÓ4 iiij—yávj viij—\2x -~v\xij,divifumpyij—ôiiy -v-lvjt 

quodprius erat 4 ij—i iiij-. in hoc due iüius denominatorem, tf aquabuntur 
G iiij - - j 3 vj -+/0 viij—i x,cumd 4 iiij-tyi vj -~^f2viij—12 x 

Ergo etiam Gjvj-^nx cum 2 S iiij ^ 4Z viij ixij 
Ergòetiam ój ij 11 x cum 18 iiij -+42viij -vj xij. Hiceequatio 
prodit quantiUtem later is Hept agoniei. 

Vel pergimus ulterius adD'Ti,EG,Ejln.quadrm DG,EB çij—6iiij 
Jt qfm DB, EG ell 4 :j~-/iiij, aufbr hocab iHo, erit reft angulum fitb DE,! CB G 
f ij~i iiij -+•rvj, quod divide in DE ij, erit BG, çj--$iij -+IV, cujus quadr a--
turn if ij—jo iiij is vj—10viij -VI x,quodprius erat 4 ij—/ iiij 
^/Equantur igitur 4 Ç iiij 10 viij cum 21 ij -+sf vj -+. / x 

Ergòetiam 4Çij -+iovj cum 21 -yiiij -Yiviij. 

Hie iterumasquatioprodicquancicacem laceris Hepcagonici: fed Byr-
gius oculos avercic ab incegricace circuii, eumq; confiderac cancummo* 
dò uc arcum dividendum in 7-Cum igr fubcenfa parcib92. habeacur hoc 
proceífucoíficè,quaericjamíubcenfam parcibP4,eamq,invenic (eâdem 
methodo qua fuprà) quòd ficRadixcfei 6ij-zaiiij iviij J a m q h a c 

ft 9 uticus 
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Diagonali in novo quadrilacero, cujus lacera fint, fubtenfie tribus par-
cibus,eóq;earum Re&angulum 9 ij-6 iiij -n vj, quod ablarum à Rect-
ângulo 16 if—20 iiij -1- 8 vj— I viij, rehnquic reliquorum laterum re&an-
gulum 7 ij —14 iiij -+7 vj— iviif.Hac illeíübcensâ utitur, comparans c-
am,vel cum numero ,quo certi arcûs ièptifècandi fubtenfa enunciacur, 
vel cum figura nihili, fi cocus circulus , uc hîc, eíl íèpcifecandus: &. tunc 
illi ve lnumero , vel figuras nihili œquè valent quantitaces ha: : 

7] —14 iij -+7V— 1 vij vel 7 —14 ij 7 iiij — I vj' 
Prodit a. îlli ex equacione,quam juvat mechanicè, valor radieis non 

nus , íed inQuinquanguloduo , in Septangulo e r e s , i n Nonangulo 
quatuor , & fie coníequenter ;unus enim valor eft BC , älter B D , ter-
nus B Ë. 

Uc ígicur appareac, hocgenus inveftigandi laterafigürse, plané ni-
hil commune habere cum Definitionibus noftris ,Numero 1.11,111. pra;-
miftis: notabis primò,quid profiteatur h s c colTica íubteníà Byrgij / Ni-
mi rumhoci l l aprof i t e tu r , ficonftituantur feptem inter fe continue 
proportionales in eâ proport ione , quam habet latus fcptanguliädfe-
miaiamecrumcirculi ,qtf arum p ropor t i ona l em prima fi t ipfumfept-
anguli latus .* tunc feptem primas cum feptem quintis > tantundem effi-
cere , quantum quatuordeeim tertias cum unâ feptimâ. 

H o c enunciatum quidem eft Geometricum 8c demonftrabile , 
n o n minus quàm in fuperioribus, quando demonftratum fuie, planum 
O&anguli effe Mefon, auc lacus Dodecagoni eflealicujus 1 inex Apoto-
m e n . I l l icenimdeplanoautdel ineâal iquidenunciabatur , h icdepro-
por t ione linearum aliquid enuntiatur . 

At ficut non fufficit mihi ad fcientiam & ad menfurat ionem plani, 
feirè illud efle Mefon, non ad linea? menfura t ionem, feire quòd ilia fie 
alicujus À p o t o m e ; c ù m & mul t a f i n t hujufmodi , & defcriptio ex hac 
notitiâ generali nulla, quantitas plani vel lineae nulla cerca ôc determi-

< nata eruàtur,fed coníequancur tan tummodò hx affe<3:iones,anteà con-
ftitutas & defcriptas quantitates : fieetiâmhîc, nonfi i f f ic icutfciam, 
quid fit f u tu rum, fa&is feptem continue proportionalibus in propor-
t i ons , quam defidero : fed cùm earn proport ionem nondumhabeam 
ul logeometr ico ãí ludefcriptam : illud igitur expe£tabam,ut quis me 
doceret priùs illam propor t ionem confticuere. Sic eiiim in omnibus 
pramiif is figuris prxcedebatdefcript io, inferiptio, deter minatio cer-
tx quantitatis, certusque aftUs Geometricus,quoperficereturha:c de-
terminado; fcquebatur demum fcientia proprietatum illarum, quse fa-
eiebantãdcomparat ionem inter fe figiirarum. 

Ut clariùs àppareat difcrimen utriufq; rei ; videamus Pentagoni-
cum latus, cujus defcribendi modus in fuperioribus hie erat, u t con jun-
ítis quadratis duobus, uno femidiametrij àitero ejus dimidi« partisj in 
fo rmam quadfatam , ab hujus quadrati latere auferremus dimidiam 
par tem femidiametri.Reli&aélineaîquadratamrurfumcum quadrato 
ftmidiametricompofituminformamredigeremus quadracum, hujus 
tl.quadrati latus fore latusPentagoni.Hax omnia erant fa&u & poiTibi-
liaj&faciliora quam diitujucnorwnc qui ciicinostraftaac. Qu idn . fa-

Ciliws 
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eilius, quam ref tum angulum G AÁÍ fatferej & in ejus cruribus fignare 
uc lubec AM,ejufque diiplam A G, & po-
fj to pede circini linö in M j altero in G 
extenfo , fcr iberecirculumGP, cönti-
nuatâ M A in P, dehiq; G P circino cörti* 
prehendere, & irtalium circulüm,cujüs 
GA femidiâmeter, inferrô ? 

At vide nunc,quid nobis dé íatérePen-
tagonico dicat ColTa Byrgiartá. Illa methodo prius dedu<!M,prodic nu-
merum $ i — 5 1 v aequalem fubcenfa; nu l l s ; id eft, fi quinque flanc 
ordine continuo proportionales, quarum prima fit latus Pentagoni ; 
proportio verò fit ilia, qua: eft lateris Pentägonici ad femidiamecrum; 
cunc quinqUe primas cum uná quinta, fore äquales quinque tertijs. 

Rurfurn,ut irtfepcangulo, non docetconft i tuerecontinuampro-
por t iönem, in quâ hoc fiat, nec expnmiclongitudinemproportiona-
lium per ance nota , fed docet,eâ confhcucâ, qua; feqüatur affe&io. Ju-
beorigiturreprcefentare affectionem , fúrecnim, uthabeam & pro-
porcionem. A t quomodo repra;fentabo affe&ionèm, quo a&U Geo-
mecrico ? Nulloalio id doceorfacerd, quam ufurpandoproporcio-
nem , quam qucero; principium pecicur: & mifei Calculacor, deftitutUs 
ortirtibus Geometriae pra;fidijs,ha;rens inter lpineta Numerorum, tru-
ftrà coifam íuam refpe&at» Hoc Unum eft difcrimen inter Coilicas &c 
inter Geometricas determinationes* 

Al terumeft , quòd totaha;cratio Byrgiartá inn i t i cu rd íeh tkquá-
titatisdifcretxfeu nurnerorum;&divirfitdiametrum in partículas cer-
tas > quoties & quam diu Vult, generaliter iß partes duas; cui rtumero 
touts proceflus innicicur, mu tareturque, fi nomen Diametro aliud, feu 
numerus alius daretur. A t non tic Geometria figurarum,fuperiüs tra-
dica, qua; lacera, EfFabtliálongicudine 3 fignacfanè Numeris;at inefFa-
bilia, nequaquam numeris confe&acur , fed per fuás cercas ípecies di-
ftribuca ficenunciac,ucapparearjnonde difcretis,fed de continuis qua-
citatibús agi, de lineis & fuperficiebus. 

Tert iò hadenus &lateri Figura;, & Iateri ftella;cognominis,cuí-
que fua certa erat defcriptio; in hac Algebraicâ Analyfi, illud maxima 
mirUm eft, (quamVis Geometram pr<ecipuè abfterreat) ; quod non u-
nâ viâ praeftari poteft , quod impératiir. Quanquàm id non omni le-
ge folutum eft, fed, ut fuprádicicsptüm, toe funC nümeri faciences im-
peratum, quoc funt in figurâ fubtenße feuDiagonij, longicudine diffe-
rences , uc in quinquangulo duo , in feptangulo eres, unus pro latere , 
reliqui pro fubtenfis angulo.Itaq; quicquid enunciaCur tandem de pro-
porcione figurae propria, id commune eft omniuifc ejus linearum pro* 
portionibus ad diametrum« 

Quarto, poiico, quod una foía proportio faciat imperatum; illam 
tamen non doceor abfolvere, fed falceiii venari eminus. Cum cnim 
fpecies linearum Causâ feientia; verfentitf iflgenere Ineffabilium(ideft 
non numerabilium, feú números reipueneiüm) eoque nulla unquam 
multuudineconiumtiietuf ratio, quin fempeí aliquid in incerto re-

«J lia. 
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Ii nquatur:ha?c concrà ratio, u t loco fecundo'didlum, praeter números 
non aifumit alia prasfidia, fed diamétrum varie íempef dividit in mul-
tas MyriadasMyriadum, ut ex:a&iorfiatratio,atficnünquam fitexaft-
iííima; Ôtbreviter: Hoc iion eil feire r t m ipfam, fed faltem aliquid pro-
ximèmajusvel minus ; poteftque fémper poílerior aliquis computa-
tór approximare magis; pe rven i reâdpünê tumip íum, nul l iunquam 
datur. Tal ianimirum funt omnia , quae latent in folâpoflibilicate n u u 
terias quantitaciva;;neque formationem habent fcibilem, qua i na t t um 
xjuandoq; icibilitatis human« conftituantur» 

Quinto , u t in ípccie de feptangulojfigurisque hujus generis con-
fequcntibus agamus , cum per eas ordine iuo fefe confequentes, pro-
pornonalitas continua extendatur cum ipfo numero lacerum : ergò (i 
maximè innotefceret ul t ima, ut in feptangulo, proportionalium íèp-
Tima; non tamen per earn haber i polTent intermedia. Nam inter du -
as, quce non habenc proporcionem inter fe, quam duo numeripropor-
tionalicaciscondnuaca^úccubicae , furfolidae, &c:nequeuncGeome-
tricèconílicuiconcinuèproporcionales incermedi« quoccunque, fed 
Folum una ve! eres veJ fepcem vel quindecim &c,du« Verò vel quacuor 
quinq; , fex, oclo, novem, 6cc. confticui cuncnonpoiFuntin planoicum 
hie de planis figuris agamus. 

Jam verò inter femidiámecrum i & fepcimam proport ionalem 
3 vij p ropor t ions feptarigularis, funt medi» proportionales fex, & eil 
I ad I vij non uc numerus , ad numerum proporcionis continua: «que , 
l o n g s ; non eil fcilicet proport io femidiamecri ad lacus feptanguli fe-
cundum duos números , hoc e i l , non EfFabilis eft. Nam íi eiTec Eftabi-
lis, caderec in fpecies prius explicacas, claifium priorum, & fepcem a n . 
guli non èílenc fepcem, fed eres ve! quacuor, quod concradi&ionem in -
volvic. Ex angulisenim primar um figurarum erat laterum proport io. 
Oportère t igitur uno a£iu omnes fex medias proportionales conftitui, 
inter fcilicet i & i vtj. ViciiFim fi daretur i vj quantitate; tunc inter r. 
Scivj quinque medi« caderent. Quod fi tunc i ad i vj eifet ut cubicui 
numerus , ad cubicum,tunc p n m ò conftitui poílent uno adiu i ij Sc j Hij 
deinde inter 1.1 ij. i iiij. i vj. tribiis adlibus tres medi« proportionales» 
Sin autem i v. daretur quanti tate, rurfum omnes quatuor intermedias 
•uno a&u conftitui deberent ; quod fieri non pòíFet, nifi in propor d o n e 
EfFabili, ut prius. C«terafecundum h«cfubincelligantur. 

Concludimus igitur, A nalyfesiftasCoííicas, alienas elFe ap r s f e iv 
t icontempla t ione; necul lumconf t i tueregradum fe ient i» , cum ijs 
comparabilem, quos éxplicavimus in fuperioribus. 

i-Jsc né Illud autem obiter monendifuntMetaphyfici ,occafionehujus coil 
•bufphemè Í3£,-confiderent, fi quid hinc tranffúmere poílint ad explicacionem illi-
tur ^omi us Axiomads , cum Non Entis nulla dicuntur efie conditions , nullaproprie-
•oítece» tãtes. Namhicqu idemver famurnos in Entibusfcientialibus;&pro« 

C a unas nunciamus re£lè, quod latus Septanguli fit ex Non Entibus; puta ícien-
Mathema - tialibus ; Cum enim fit impoilibilis ejus formalis defcriptio í neque i» 
tam Perj^r- gitur fciri poteft à mente humana, cum feienti« poílibilitatem pr«ce.» 
JS'cft vá dât deferiptionis poflibilicas: neque feicur à Mente Omni íçia a&u fim-
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plici « te rno: quia fuá Natura ex infcibilibus eft. Et camen hujus iion f^eoiogoí 
Entis fcientialis funt aliqua: proprietäres fcientiales; tanquam Entia quam mi-
conditionalia. SI enim£SSETSeptangulumdefcriptumincirculo;Ia- P^írit>1'^ 
terum ejus proport io tales haberet afíeftiones Sufiiciâc monuiíTe. contradi. 

étioneiri n 
volvnnt.-&DeifcientiamadtaIiaimpó(ribiHa(ènonextender»,piwíertimtum h;tFormales rcrum Geomeri-
caruni rationcs nihil fine aliud, quam ipíaElfentia Dei; quia quicquid in Deo eft ab aíterno , id una indivi-
dua eft elfcntia divina; «ifecigitur lciplumquodamrttodo aliuin jlcire, quam eft ; fi qua funt incommunieabi-
iia j Icirerut coir.municabilia.Et qushaec adulatio,propter imperitos libruta non leítuios, deiraudi t e cxtcios. 

Sunt & alia: propöfitiones falfs Geomecrarum, de lateribus huju£ 
modi figurar una,fed quas \Tel ipfa ibllertior Mechanica refucec; cum ca-
men Mechanieescausaobcruaancur juvencuci : \iccumSepcangulila-
tus AC ab Alberto Dúréro ponicur äquale fe-
milateri Trigomco A Bejufdem circulu Hoc 
vero nimium breve efic j etfi vel ipfà Mechani-
ca docet: tarnen ne cuiimponaccxperimenca-
ciomanUaria nimium rudis ; isvelhacfolâra-
tiocinacionefdlfum ante manuumaccommo-
dacionemdeprehendere poterit. Trigonicum 
lactis ex numero angulorum probacur cfleEf-
fabile pocenciât quareficeciam ejusdimidium» 
Hepcagoni lacus non eft EfFabiie potentiâ, eò 
iplb, quia Hepcagoiiuseft; & quia föptem neque fexfuric, neque quin-
que, neque cm. Numeri enim Primigignuncfpecies > atipeciesiunc 
incomrrteniurabiles inter (e, nec una eft alia. 

De Caroli Mariani Cremonenfis& Francifci Fluflatis Cahdaíla; Alioru«. 

paralogifmis circa Hepcagonüm vide Chr. Clavium Geometr ie Pra-
ctica: lib. VIII. prop. 30, & in cömmentarijs in Euclidis lib, I V.Pr. jô. 

Excitüvit ha:c pâlaeftra etiam Illuftrii l imumD.Marchionemde 
Mala Spina, Legaturri anno j 6^4. Ser«1' Ducis Parmeniis ad aulam Cx-
faream ; c|uidiagrammate íngeniofifiimOomnésomnium deferiptio-
nes fuperavit; exiftimans, fubceníam tribus deeimis quartis circul^a:-. 
qualemelTe quinque quartisfemidiametri, Stiiceffabilemlongicudi-
ne : deulOnftracionis apparatus tanta; fuitfollertiaejut vel ipfumEucli-
dem lateret, alTumtum aliquid tuifle indemonftratum. 

Pro latere Hendecagon! circumfercur calis deferiptio: In circulo Vnáecat í 

ab eodem punifto A, ducacur lacus Tecragoni ÀC, ad unam partem cir- guim». 
cumferentiae,Trigonicum AD,adconcrariamj 
Hexagonicum AB,AF ad ucramque: & duo-
rum íllorum Hexagonicórum angulus F A B 
fubtendatur alio Trigoriitío latere BF, quod fe-
cabit prius Trigonicum AD inG;duca ture -
tiam à fine Tetragonici C diamecer CE per I 
centrum, & à fine alcero diamecri E* per feilio-
nem TrigonicorumG, ducacurrê&a E G , f e -
cans Tetragonicum A C in H: linea G H inter 
has duas fe&iones, dicitüt eile latus Úhdecan-
guli. Eft verò ninais longa, vcl Meçhanicâ docente. Ac follow Geo^ 

metra 
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roetrafpecicmlin«r confiderac, quaeneceffariò communicat aliquid 
«xTrigonico ScTetragonicolateribus, quancumvis remoto gradu. At-
qui numerus n, Primus exiftens, nullo modo ad has f iguras ducit , cum 
« tP r imus , nihil cum 3. & cum 4. cömune habens. Securus igitureft 
Geometra,falfam effe defcriptionem; & poteft facilè fuperfedere labo-
re computandi. 

Manet igitur per omnes objettiones, peromnes omnium fruftra-
neos conatus, laterafigurarum hujufmodi fuapte Naturâ eile ignoca tk. 
infcibilia. Ut nihil mirum fit, ldquod in Archetypo Mundi non po-
tui t invenir i , neque etiam expreifum eile in conformations ipftós 
Mundi partium. 

XL V I. Propofitiö. 
C E&io circuii arcas c u j u f c u n q u e in c r q u a l i a t r i a , 
^ quinque, feptem > &c. & in quacunque ratione, quae non fit ànce -

demonft ra tarum continuè dupla, non eft de poflibilicace Geometr'icä 
cali, quae feientiam generec, 

Sectio arcus in duo , tf quatuor, tf o cio, tf c. continue fcilicet dupla, Ce-
ometricafine eft, fuitq, haBenus adhibit Os. In tria contingit ficar i tf tetu m 
Circulam per TrigonUm i tf Semicirculüm, ut in Hexágono i tf quartana par-
tem , utin Dodecagono • tf quintam, ut in Pentekadecagono ; tf ar cum 
Craduum , ist in O Bogono; tf ar cum 10$ graduam, in Decagono. In 
quinque vero contingit ficarifimiliter tf tot um circulum ,per Pentagonum;tf 
fimicirculum, ut in Decagono; tf tertiam circuit partem ,ut in Pentekadeca-
gono , tf arcum / / o graduum , ut in Dodecagono. Idem verum eß des 
hör um areuumßmißibus, quadrantibusquCj> , tf cater is partibus proportio-
Ttis continuè fiubdupla. <$_Athocnonfit propter TrifiBionis tf QuinifeBhnis 
ingeniums ,ßd per accidens, tf propter alias figurar um proprietates > de qui-
bus haBenus. 

Qyit promifeuam trifiBionem, autfeBionem in alia quacuncj, rations pro-
pofitâ , qua nonfit continuè dupla, impoßibilem eße, pat et ex comparatione bi-
fieBionis pofifibilis. In ea medium ad arcum, tf quem ille menfurat,, angulum 
bifiecandum, tß Une a reftã, fubtenfa ar cut, qua in duo a qual ia ficaripotefi Ge-
ómetrice: cum aqualitatem har um partium fequatur aqual'Uas partium arcus 
cujuscun%,fiveparvi five magn'r. reJpeBu totius circuit: ex quo finte tf hoc eß, 
quòd in Triangulo ab aqualitate laterum licet argumentari ad aqualitatem an-
gulorum oppofitorunu, Hoc verb medium nos in ceteris fiftionibus defer it. 
f\fam et(i refta,'arcuiJubtenfd, ficaripotefi in part es quotlibet, id<% Geometri-
cèi at non ideò tf proportionem ullampartium fubtenfa (poß proportionem aqua-
litutis) fiquitur proportio partium arcus; quemadmedum nej( in Triangulo li-
cetà propor tione later um quacuncj (prater unam aqualitatü) argumentari ad 
tandem proportionem oppofitorum angulorum. ISfamfifubtenfia arcw , verbi 
causâ, in tria aqualiafficetun (i quafee ant, perpendiculares infiubt enfiam fi/e-
rinty media pars arcus er it minor later alibus s(in ex centro arcus fiierint egrefit 
ft ft rices, media par satchs er it major latir alibus, Igitur inter difinntiam in-

. - . finitam 
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efi ab arcu circuit, quanta minor arcus circuli trißcandus eß,proportione tonen 
non confhxnti. Cum igr arcus circuliminuipofint in infinitum, difhntia etu: m 
huj us pundi ex cur ret in infinitum* Infiniti verb Jeu Varietät is infinit* nulla eil 
(cientios. Et hac difficult as tenet Trifectionem, qua adhucfimphcwreft £f a-
^ualiUtipropior. Multh major oritur difficult as infiequentibus fedtonibus al cu-
jus irr cm,verb: causa,in /, 7, 9,11 (f c. partes Äquales, Tunc n. ne punch alii-
dc:n identiUs amplius efi pofiibilis,ex quo eduda reel a, qua fubtenfamfee ant in 
partes Äquales imperatds ,eadem ff arcum in Äquales fecent. 

Qujcquidverdprafidiorumadpromificuamfidionempoßumus afferre , 
deduct urn ex numero, quifedionemdenominat , idneceßevfi eße ^eneralcj, 
tf commu ne cujuscunque arcus fubtenfis > Um magni quimultum ajuafiub-
tensa dffert , quam pa) vi , qui par um^. <$^4tquiva (>am relinquere fjto-
pirtionem partium^fubtenja , ad partes arcusfui > td verb non efi determinate 
fiientifii e. At que hocpracipue diel um efio de Tri fed ione velquinifedicnt, tfc: 
c'Bp- qfiana Analytic a , de qua in prAcedenti Propofitione egimus copiose. Etfi 
Verb omnia ibi diitaj , habent etiam hie locum^; quadam Urnen täic dilti, 

fiunt hu} is loci magispropria-, , fiunt que illußriora &' admirabilioratnßdio-
nearcuum^, quam in fed tone tot im circuit, 'Afjmvt omitUm ilia commu-
nity , qucd principium petatur, imperato eo, utficiamm, quodquomodoßeten-
dumfit, quarebatur: quid affed tones quant it at is continua nonfiientifice pro-
dint ur per quantitates difcrettsfeu Numeros i qucdquicunque numerus elicitur 
pro latere.j>, deter mina nte par tew arcus imperative, ill« non prffit qu-cqurm 
docerej) , quam quod illudfit vel majus vet minus debito : eoqueficut fe hab t 
materia rud'S 'S indigefhadformat um quid ; ficut quantiUs indeterminate 
gf indefinit a ad figurants ; ficetiawfehabeat, Analytica i f f a ad determination 
a es Geometric as: illud imprimis excellent £ 5 ? nobile eft in hacCofiA (emimetha-
nie A , degenervero abject um in GeometriAfiientificA: quod cum un aqua -
que fubtenfa minor di.isnr,tro , duobus circuit arc ah us inaqualibus accenfeatur, 
quorum alter minor jemkirculo, alter major; eoque partis aliquot a de minorem, 
minorfit fiibtenfau , partis aque quota de majori, major : tiAnalytica i(k cBvr-
gltna non Untum de duabus hifce inaqualibus, fed etiam de plurib 'is alijs c, r~ 
culi fubtenfis, generale quid pracipit, quod utile fit ad illas omnes numeris pro* 
siimeexprimendts. Verbicausa, in'rifedione lex hac efl: Si datusfitarc >$ 
( f i t 4$ graduum ) e}usque fubtenfiui tf is arcus fit in tres partes fecand'« , 
quamlibct 16graduum^ ; hoceß, inveniendafit 'ubtenfa hu'yis p.irtis , (eue'yus 
proportio adfubtenfam totius,graduum 4S: tunc jubecr fhcere 1 <t 'übtenfam to-
tins , ad quafitam fubtenfam partis , fichanc adfecur>dam^> fecundam ad 
tertiam proportionalem^ :jamjubeor triplicate fubtenfam parti' , tf ,be tau-
firretertiamproportionalem^: quodrehnquitur , rddicitur valere fnhenLmj, 
totius. Hoc efl, De (ubtensa data, pars tertia multiphcetur cuh-ce, ist rra ' • , 
numerus Rictus addatur ad totum*: au dific dertiapa) seil paufb miner fub-
tensAqUAfitA.T^amfirurfumhAcipfa, cubicemultiphcata , adi.tam adda-
tur ; fic au la tertia^ pars pn pirn ad veruv? venit; gf hoc continue u% in infi-
nitums. Hocquidem proeeßu veniturpaulatimpropejubtenjam Graduum 

J 
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O^ítfi majore »conflituas numer um cubic è mult iphcandum^ , tf omnino iztn-
tum fere, quantum circinus indicat deberi ter tia part ide refiduo circuit tpofl ah-
latos Gr. 48 > fi: Gr. 312, cujustertiaefl 104 : tunc etiamfiubtenfiam ar cus 104, 
tf complement! 2 / 6. hoc modo perficies. 'Afeque hoc tant um ifedfi et iam ad 
48 .tf ad } 12. adjeceris circulum integrum 360. inventes et iam profummarum 
iflurum 40S ,à 7 2- trientibus , fcilicet 136 ,tf 12 4 .fitbtenjdm aliam, per idem 
Nomen Cojficurru. Et in généré, quot refbnt unira tes in numerofiel ionis,bi-
nário abidt o , tot ies licet addere circulum integrum , vel ar cum fècandumj 
propofitum, Vt eodem nomine cojfico novorum arcuumfitltenfa indagent ur. Ex 
quo apparet ingens difirimen nominum horum coJJicorum,tffiientijicorumgra-
duum, quosinfitperioribusexplicavi. 

<iAn vero non poflît aliqua nobilinr ar s invenir quâficiiones arcuum om-
nimodaperficiantur ? ~I{eJpondeo,fiomnesfùbtenfi arcuum dividendorum fub 
eommuni not ione confiderentur, tf (iiäatäntumhabernusprafidioj , qua fuit 
omnibus quafitis ftbtenfis communia.j í njtfitnt, iäarum in proport ione qua fi-
ta, continue proportionales quoteunque : tunc nobilius aliquid ha ud qttifquam 
comm'mifcetur , a'ciumque a^it , quicunquehic annititur ; tf oppofitumin 
adjeiio Jhtuit > confofius. Ex communibus enim, nihilcuiqueproprium con-
clude* ür. 

Sin autem de dijfrrentijsß> ecificis linear ums , qua divide ndis areubus 
fubtenduntur, fiermoneminflituimus :jammutaturflatus quaßionü , tf pro 
fiel ione arcûs omnivariâ, fubßituitur ficlio totius circuli, perfiguram Regula-
rem.j, quapropofita fùbtenfiafitamJpecificamproprietatem conciliât., : de qui-
tus figur is Regularibus nos jamfuprà egimus , tf in fequentibus a mpl; us age-
mus : quippe qui hac ipsa in quafiione medium quarebamus, quofigurarum il-
larum aliquas deferibere poßemus. Cum itaque tãle medium natura dt beat 
eßepriusre iprâ , per hoc medium efficiendâ ; principium utique pet er em us >fi 
Medio nofiro ex pediendo prafidium àfi guris Regularibuspet er em us. 

Verum htc adverfarius aliquis cbjecerit mihi : quòd Pappus Jlexandri-
Pappi & nm lilr0 quarto Mathematicarum collectionum , Propofit. XXXI. Tri-
cncs''arcu- partitãm angulifieèlionemtradatper Hyperbolam itf Propofit ,XXXV, Da-
um omni- /âquâcunque ratione angulum fecaro, Per Qttadraticem tf Heiken-: : Et 
fenas. QUvius Geometria Practica hb. XIII. propofit. 2ft praftat idem per Qon-

choideaNicomedis, 
Verum iUorum author um invent a nuSam flnbiliunt poßibilitatem Gm-

nivariafeil ionis Geometrica(cientifica. Ut hoc app ar eat, ; primum Pappi 
machinationes circa trifeilionem explicabo : deinde different iam inter ill as tf 
defiriptiones (cientificas, in luce locabo. 

Pappi tfifc. Primum ip/e Pappus inpraambulo ante propofit ionem j r . dividit proble-
*ie anguli. mat/Lí . ç genera{,orifignificatu vocabuli, Geomeometrica, appeäat., cùm 

nobis , Geometricum , (pedalem (enfium habe at* ) in Plana.» , Solida._», tf 
Linear iafàteiurqu o, Trifittionemanguli, per Plana ( qua mihi funt 

jpeciali(en(ù Geometrical, /cientifica graduum explicatorunu ) expediri 
nonpefic_i, eâtfc de caufa coarguit antiquas Geómetras inanjulti con at us , qui 
hicfiufira defudaverint. 

Ipfe igitur tri feci ione m fitam ex pedit per Solidtu, om vivariam verofifti-
«nerru,$er I ine as figurât as. 

Tri-
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TrifèBionis modus eft talis. Propofito angulo trifêcando, demifia ex punBo cru-
tis unius perpendicular/ in trus alter urn , qux longitudinem crurum intelli-
gatur deter min are, if ei cruriaiteri breviorifkito, perpendiculc % , duetts par-
allel is, illi ex puncto primo , huic ex propofito angulo >fic lrt concurrent es rectum 
(f ipfx fhciant angu lum: jam per punctum, inquoddemifia perpendicular is ,fa-
cittranfire fuperficiem Coni ffigurx fio lid*; deindeficapphcatum Conum inch-
nat, fêu annuerefia c it, quoaduß. is cum eádemfuá fuperfiele, ßB to nem Hyper-
bolendicb.m in plano defigna, duel ar um par alle lar um, ist Aßmptoton apropri-
am : tunc ex pun Bo illo, in quod eft de mi fia perpendicular is, intervallo, quod 

fit duplum cruris primi, defcrilit in piano arcum, fie cant em feclionis Conicx li-
ne am ; if con nexo centro ar cus cum hac communifeBione, reBam ei par alle lata 
ex angulo propofito ducit i cojfhBo , demonfirat, abfiBum efie ab angulo par-
tem tertiams. 

Solidum quidem hocpaBo problemaßcit Pappus, ufii Coni, ftgurx folldx. 
tJit quatenus inter datas Aßmptotos ( duB asperpendicular es) angulum re-
Bum fiteient es , per punctum intra illM datum,fie Bio Cónica, dith Hyperbola^, 
etiam fine Cono, de linear i in plano pote ft: problema idem videtur etiam inter Li-
near ia referendum^. Cignitur enim talts line a motu Geometrico, if mutzt to-
ne continua interne allot um, hoc eft yreprxfintatur per punBa quotvis, in deter-
minato numero; idque ,ion minus, quàm Quadratrix if Helix, quibus lincii 
Propofit j f. if Ternariam if Ommvariam feBionem per fiat, Sic habet Pap-
pi mach inatio. 

Qu d igitur die em us ? Nonne inter datas Aßmptotos, per punctum da-
tum , UK a folaficribilitr Hyperbola, five id fiat, annutu Coni, five punBorum 
infinit or u>n continuation^ ? T\^onne una folafiBio circuii cum Hyperbola ex 
una plaga? 'ftfonne una foil if cert?, inclimtioefi linex,punBn Hyperbolx con-
neBentis, ad figura diamctrnntsf 

Equidem ßteor, hxc omnia necefiaria if certa eficj ,fi quidem Hyper bo I* 
umfit defcriptos. I rat enim etiam prius in analytied Byrgij trifiBione, ter-
tix conftitutApartisfubienfx certa if necefiarix longitudo fèupropor tio , ad fui-
t enfiam toti ar cut. At quia non de hcequxrimus, quid fit, rejamfield, fed quo-
modo , zri fit quidque, res nondumfiou , (itfacienda demum-,: ideò nihilò pl»s 
halemus ex Problematibus Solidis if Linear ibus vet er um, quod ad qux fit am li-
near um fcientiamfiiciat,s quam prius ex doBrina Analytic â modernorum. Eft 
fane una fola Hyperbolx lima,int er Aßmptotos pofit às, per punctumpropofit um, 
tn ear um piano duBilis. <1/4t ed nondum duBd, Conumjubeor tantißer incli-
nar e fuper punB o applications, donee exifiãt itta, duEb.gJit: velfine Cono, ti-
ne as , qux Hyper bolam delineant per continuai a punBa, jubeor tant iß/er muta-
ro, doneefatis prolongatafit HyperbolaJ: if qux partes in terfhBa punBa ca-
dunt intermedix, easjubeor imaginarifitBttí:jubeor utrinque, id que d eft pote-
finte divifionis infinita, aBußumotu unotranfirei'Vthoctranfitu etiam id at-
t'tngiit ur, quod late* in ill d infinitatepotefiativA, fine perfiBxfiientix lue cj > 
qua lern habent problem at d à veteribui Plana, eogmmiTtatxj. 

Hujufmodipofiulatis crebro utuntur FraneifcufUieta Ga Bus,if Geometrx 
Belgici hodierni, in folut 'ionibus eorumprbbtemaiunu > quxfuapte natura non 
ant folub'tli(L>, nifi inartificialiter, per numerou, out per mo tus Geometric*. st 

\nfinitate quddam mufotionum gubernandost 
" l^jm 
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J^amubi omnia fiter int inpromptu , quaßcere putnbuntur ad certifcandam^ 
mentem : tenebimus determinationem ejus , quodre'quaßta vet maj usJit vel 
miautproximè , fèmperque propius: i/tprius étiam de trißftione Analytica di-
x er am us. 

(bUda noa'1 Verum efe de hocproblemate folido Trifettionis, quoddico , velipfa /ilidi 
eft tranfi- vox admonet. T^ám nififolidorum proportio frerit datatalü , qua Iis eß inter 
tus feicnti- £uos números cúbicos: men für arefolidum propofitum aliofoi ido nut o non poteri-

mus, admentem infòrmandam: quia dux intermedia proportionales ex acte in 
plano conßituinon pofuntin eubis ctßpofunt ineße, at àplant's ad Cubos iiit s 
quofeuniformando*, non datur tranßtusßne ipfis duabus medijs , -oelutiponte 

Duas medi
 abrupto. Et duas medias proportionales invenire, docent altj per mot um Geo-

as propor- metricum, imperantes quodeflimprajkibile, quoadcertitudinem aclus Geome-
tionales fei trici adaquati: doest tf ipfe Pappus, per fecirmcs Cónicas, beneficio duarum pro-
cnU C. portionalium expediendas, cum tf C^nus ßt filidum quid, lte femper princi-venire 1 
folfibilc. pium petituritf ponsjac et in adverj J ripa. 

XLVIÍ. Propofitio. 

Blgu rx numero laterum impari , matori quam 

(excepto Penteka;decagono) cum fubterifis aliquot partium, to-
tseq-, ades Claílès,omnes eodem cenfu funt, quo Heptagonus &: caterae 
f igura; , numero laterum Primo. 

'Afamß numerus laterum efl impar, nonex Primis unus: is aut eft duo-
rum Primor um impar ium minimus multiplex > aut alicujus Primi quadrat us : 
aut eß Primi unius, tf quadrati Primi alterius multiplex, aut multiplicrums 
quadratorumve feorßm veljunclim multiplex. 

Qufdfiefient hã figura defer ip tiles tf infer iptiles , tf feibiles it une aut 
propriam haberent demonfirationem ex angulis, aut impropriam ex compzra-
tionefigurarum, quibus comrHunicant. <íAtpropriam non habent; quia non 
funt numero laterum Primo, ex quo formar et ur demonfiratio: impropriam non 
habent,neque prima, verbi causáf\Jnetvigintangulum,quiafigura ijs commu-
nicantes vel amba vel alterutra, uthic Heptagonus (pofi Trigonum tf Pen fo-
go num ex quibus Pentekadecagonus) nullampropriam habent, per XLVprx-
mifami neque fecunda, v. c. Nonangulum, quianondatur feclio ar cus aliquot i, 
puta Tr lentis, in tot idem partes aquales , quot accepit cir cuius integer , per 
XLVIpramifa m: neque tertix, neque quarta, quia priores ijs communicant es 
indemonflrabilesfunt. 

Nousmgali De ÉnneagonOjCujusnumerusp,eflqUadratUs primi imparis inter 
fcibü»°* Primos, fc. ternarij, certatiim eft hattenus inter Geómetras , pleriíque 

annitentibus , u te t iam hujus figura: latus d e m o n f t r a r e n t , omnes ta -
tnen fruftrà fuerunt , nec uhquâfâ hoc problema fuiflenc aggreili,fi diC-
crimen fcibilium & infcibilium attendiflent. 

Campanus Qamp anus Nonangutuni demonflrare voluitper TrifeBionem angulit 
Ad© °ngn* quam patuit infeibilem efe, inprxmifa XLVl. Etfiverb via Pappi tf Clavij 

necefatio trificatur ,pofito fc. motu Geometrico : at, quid hocad planas figuras ? 
de y*ibus noshicagimus; rumfoltdis opusfit adßciendas trißtttonü adminifiras 

tineas 
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tineas, Hyperbolam, Quadratricem, Heltca, Conchotdea ? Ipfè quidem Cam-
pa, nus trifètlionem tentam» non animadvertit, fefumere tertiam anguli partem 
velutijam cert am, qua erat demum quarendaEx tat locus in meo exempla-
rt adf, inem Operis Euclideifbl. s 26. pertinens adfinem hbri IP". 

Jordanus Urunus Nolanusinfexanguli AB CD E F oppofita later a BC, 
EF, continuata u*rin%t ducit perpendiculares GH> 
JKycirculum in A.D. contingentes -.duclâ igiturfa-
il i parallelogrammi diagonio IH, circulumpu-
tabatfecarifie, ut inter AD Punifa contact uum tf 
fechones M. N. exiftant Nona partes circuit AN, 
DM. (lAtqui demonflratur ex diagrammate_s , 
quòdcum[êmidiagonij illtus LH,quadratumft ef-
fhbile, fcil. 7 decimaJeXta dc quadrato diametri , 
( ft enim ABH 60. ergo c.BHfemiftis de AB,vel AL-. 
tf ejus potentia içitur, quadram de potentiâ A Li 
Jgitur AH potentia, djdrans de potentiâ AL: Sed potentia LHaquatpoten-
tial LA, AH ) ft nus igiturgraduum 40, hoc efl dimidia (ubtenfà duarum Nma-
rum circuit, fiiturus fuerit Effabilis potentiâ, fcil ice* radix de tribus vice fim is 
ockivis, quadrati diametri: Demifíâ enimperpendicular i AO ex A in LH , trit 
ficut LH potentia , 7 fdecima, adHA potent iam, 3ft decimas : fie LA poten-
tia , 4 fede cima, ad AO potent iam, 12 (éptimas de unâfedecimâ, id eft ,tt es vi-
ce fim as o [favas. Ita hac nonangular is anguli fubtenfa efízt riobliot bus 
pram>(?is, tf communicant ijs: cum tamenjit numero latetum impari ffcil a t 
numero aliquo , Primi 3 quadra to , nihil communicam cum Tett aço no tf 
Triçono , per bifeilionem arcuum s quarumft gut at um próprias eft hie n^iili* 
tatis gradus. 

XLVÍIL Corollarium, 
Ç Equítui1 igitur, Nôtionis, ScientialDeterminaria-* 

ms,Defcr ip t ionis ,&D-monft ra t ionismetas in t ra primosfigura-
rum Ordines confiftere : uc fintClaflesfigurarumfcibiliumnonplu-
res quám quatuor t res ,própr ias demonftrat iones habendum, in quib* 
capica Tunc fam iliarum , in prima, Tetragonus, poft diamecrum circu-
li, cu juscharadernumerusa ; in íecunda,Trigonus,cujus character 
in t e r t i â , PentagonuSi charaílere 5: una ve rò impropr i a rumdemon-
ftrationum,cujus numerus eft multiplex duoriim 5 &5;ícilicec o p r i m a 
enim ejus claífis figura eft Pentekaedecagortus, 

XL1X. Propoíitio. 
Vmautem bife&ío (qua propria utitur cíaííís pri-
m a ) , communis íic cam fecunda quam cerciae clafli: pacec, alio 

jure degere claífem pr imam, alio duas reliquas: ica uc prima familiari-
cacem habeac ad ucramque reliquarum; ac illa? figuracionibus contra fe 

í 3 diftin-

JordaniB'U 
ni Non-ui-
gulum. 
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diftinguancur, adeò,ucearum, q u a proprias demonftraciones habent< 
quodammodo duo cancum fine Genera. 

'jSfjm Tetragonus tf OèlogonusJhtimfe qua fi tot as Trigo nicafeci £ appli-
cant',quia pars circuli (ex ta tf dffî~décimajunèlx,fiiciunt quart am,par s duode-
cimal vicefima quarta,compo(itx,fiiciunt partem Oclnvam. Et Tetragonwfe 
Pentegonicxfêilx quadamten9 accommodat;quia quinte circuit pars, addite vi-
cefimx,conflit uit partem quart am kCaufa efl, quia Numeri j. tf ç. dividi pofiunt 
in numéros proport tonis continue duplx: Nam partes ipfius j.fîtnt /. 2-par tes ip-
jius s funt 1.4,Talis verb communionon efl inter da fies, Tem aria m a Quina-
riam. 'Afam otjifixte pars circuli, addita tricefimx, conflit uit qitivtam,at tri-
cefima efl clajûs lente kxde cago nie x, qux non h a bet propriam dernonftrationem. 
Eodem modo decima circuli, addite quindecimx (ecce admix tionem cl a fus quar-
tx) faciuntfèxtem. Propter banc dualitatem Generwm, numeri characlerif'ici 
funt, in primo 12, in fecundo 20, velejm dimidium 10. Hxcigitur in fia hbr.lll 
referenda tf adfcribendafunt addiftinchonemgenerum cantus. 

L. Comparado Figuraram 
íèu divifionum circuli, 

p Rimas tenet diametei^eft enim effabilis longitudi-
-*• ne. Secundum eft lacusHexagonicum,aqualeiemidiamecro>5cfie 

EfFabile longittidine.Tercio loco ftancTecragonus 8cTrigonus,quia la-
cera habenc EfFabilia Tola pocenciâ. Quarcum cenenc ordinem lacera 
Dodecagoni , Decagoni , eorumq; focia ftellarum lacera; Tunc n, ex in-
efFabilib9pocéciâ,& Compoficis p r ima ípeciei,funcíc.Binomines & A-
p o t o m a , Dodecagoni qdem,Pr ima > Decagoni ve rò , Quarca.Quinco 
loco fucGediic laceraPencagoni 8c ftella ejMic 8c laceraO&ogoni & ftel-
la ejus, Tunc n.exquarcâ compoficorum fpecie, Alizçn 8c Elaifondi&a. 

Ne qua verò bona nota in Decangulç pyajudicecQuinquangulo: 
auc ne fpecies eadem lacerisOttágularis, aquec fuam figuram Quinquã-
gulovelDecangulo;nova quinquangulo açcedic virais in orcu ipfo ; 
quòd per hanc Sedam,Denario corhunicantem,regnac undiq; propor-
tio Divina: q u a immediacè inert ipfis laceribus Quinquangulàri ejufq; 
ftella ; ac Decangulari cum fuâ ftellâ non compecic,niíl mediante lace--
re Sexanguli ; O&angulari plané non compecic. 

Pra te r has lacerum proprieeates,alius infup cenftis eft nobilitaria ̂  
quòd figura diftinguuncur ex apcicudine & perfett ione area, q fepic fi-
gura.Hio poft diametrum(cujus area nulla,8c q u a fola circuli areaimjUe 
PcolçHíaüs monet j in duo aqualia íècat,n©n minus § circumferetiam) 
principem locum obcinetTetragonus 8c Dodecagon8 , qa reamhabêc 
EfFabilem, 8c Tecragonus quidem eximiâ prarogacivâ ; quia eadem ill! 
eft area, quaSc laccf is quadratum> §ppe arça ípeçies eft quadrata: itaq; 
fepic dimidium de quadratO diamecri: Dodecagon* verò ftac poft p r in -
cipia , íèpiens dodrancem de quadraco diamecri. Proximo loco fucce-
duncTrigonus , Sexangulum & O&ogonus , quibusef tareaexipeeie 
Mesôn»Pécagoni Decagoni area null a dum habét nomma nocionum. 

FINIS Liki h 
Joann 
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De Congruentia Figurarum Har-
monicarum. 

» S S S M M f f l l M 

Prooemium. 
Sfentiam íingularum Figuraram Regulari-

^ ri ^ um Mentalem feu voêç/«)hacÍ:enuscxplicavi : fequitur 
I - 7 ^ earum jun&arum Propriecas,&veluci Fffe&us intra Ge-

jjj&'fi't&hSfc omecriam . quieft Congruentia vel infociabilicas. N o n 
^ (u ut enim ejuidemlatitudinis,Demonn:rnbilita.& Con-

gruentia , cum illa íingularum fit, & cum ipsâ duplicacione continua 
laterum unius figurx in infinitum excurrat; iila certis coarcati legibus, 
quibusplures figuraeinunamibciecacem vocantur, ob angulorumin-
crementa íèipfam prarpediens, cicòdeíinac, Fi quamvis delectus lie 
graduum feientis detnonilracionisque, & plurimum diíFcrant nobili-
tate, illa; quas 1105 explieavimus, abijs quasdimifimus fine nomine« 
non tarnen ne cum hac quidern demonilrationis nobilitate , Congru-
ência planè pari paiTu ambulat: adeoque unum aJterius caufa non e i l , 
fed utrumque ex eademcommuni caufa (qua; eil angulorum figuras 
apti tudo), quodque tarnen fuis legibus, depender. Quantoperè ve-
ro necelfaria fie nobis haec quoque ipeculacionis pars, ex ipfo cocius o-
peris inilicuco videre eil. Cum enim originem Harmonices, ejufque 
Effedlus in coco Mundo prajílanciffimos , explicandosfumpíerimus i 
quomodode congruenciâ figurarum , quaefunc proporcionum Har-
monicarum fcacurigines , verba nulla faciamu s? cum idemionecLaci-

nis Congruere ScCongruentia; quod Gnecis cLç/J.Ót](íV CT^FIOVÍCT I 

cumhic figurarum efFe£lus incra Geomecriamjintraque Archice&oniv 
ces partem illam, quae circa Archecypos verfacur , fic qua;dam veluc 
imago & praeludium EfFe&uum exera Geomecriam, exeraque mencis 
concepcus, in ipfis rébus nacuralibus & coeleff ibus? cum propriecas h s c 
congruéciae,qua:in ftru&uram& corporacionem aliquam exic,calis fic, 
uc vel ipfaMencam fpeculacricem invicet ad aliquid eciam foris facien-
dum , creandum, corporandum: ueque lacens indè ab aecerno in fuper-
benedi&â mencc divinâ, per Idearum ordines, canquam bonum fum-
níum,fuicommunicativum,contineriinluâabílraftioncnonpocueric 

quia 
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quin in Créationis opus prorumperec , Deumque Creacsrem cfficerec 
corporum fub ijiUem figuris concluforum. De hac igicur figurarum 
Congruência pauCis agarh; cùm demonftrat iones difficiles nequaquam 

fine, neç alio penè apparatu, quàm ipsâfignrarum pi&urâ 
indigeanc. 

DeFigurarum Regularium 
Congruentia . 

I, t> E F I N I T I O. 

COngruencia alia planiciei eft , aliain iolido. In Piano Congra-
enciaeft , cumangulifigurarumpluriumfingulificadpun<5hmi 

unum cbncurranc, ac nullus relinquacur hiacus. 

I I . D E F I N I T I O. 

ILJ flic perfetta dicicur, cum figurae cujufque concurrencis anguli o m -
*--*nes eademipecie concurrunc, uricaorrines concurfus incerief i-
miles fine, & concurfuum ordo in infinicum concinuari poilic. 

I I I. D E F I N I T I O. 

p Erfe&ifEma, cum eciam figura: concurrences in piano func ejuf-
•*• dem fpeciei. 

IV, D E F I N I T I O. 

t Mperfe i la , cum major quidem figura undiquefimilibus concnrir-
bus iepicur,nequecamendacurconcinuacio in infinicum, aucdacut 

qu idem, fed non fine admixcione diverfarum concurfus ipecierum. 
Imperfet tadeceriorisgradus, cum major f igura non omnibus angulis 
fimiliipecieeoncurrcreapca eft. 

V . D E F I N I T I O, 

C Olida eongruentia e f t , & figura fol ida, cum anguli finguli pluri-
um planarum figurarum, angulum confticuunclolidum, apcacifq; 

figuris regularibus vel femiregularibus, nullus reftac hiacus incer lacer a 
figurarum , obviancia fibi in oppofica iolidae figurae parte > qui nof t 
claudi poilic figura ipecieiunius ex adhibicis, velfalcem Regularibus, 

1Sfota, quod (it alia congruentia, non planarum figurarum ad figurants 
folidamfbrmanda m , fedipfarum filidarumfigurarum inter(es ad locum fili* 
dim circa unumpunttum explendum : hujufmodifigura corporcA funt tnntum 

d*t<e. 


